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INTRODUCTIO 

A D 

Algebram Speciofam. 

Lgebra Sfeciofa elt Sapleatia quantita- 
tum, ad fblvenda Problemata « invefti- 
gandaTheoremataquaeiniisdelitefcunt. 
Spechfa dicitur ad differentiam Nu^ 
merofa^ & ratio appellatiohis paulo pott patebit. 
Ca^teriim alio nomine vocatur ^»4(yrir^, necnoa 
Matbefis univerfalis. 

Qpantitates CHye iint Numeri fire Magnitu- 
dines]] diftinguuntur in Datas & Quafuas. 

Utraeque denotari folent certis literis alpha- 
beti, etfi apud diverfos Authores divcrfimod^. 

Nosquantitates datas delignabimqs per literas 
alphabeti priores, a^ b^ r, d^ &c. quaslttas autem 

f)er poftremas, x^ y\ z.. £t quidem adhibendo 
iteras minores, tam quia facili^s pinguntur, tam 
verb ad vitandam confufionem \ quoniam majo- 
res fea capitales literae communiter adhiberi fb^ 
lent ia deiignandis figurarum Geomecricarum li- 
neis. 

Itaque qnaatitates iiOem literis defignatas C^er* 
bi grati^ 4dc^;^&^]| ia didem quxftione ia^ 

B tcl- 



-r-r^ 



2 IntroduSlio. 

tclliguntur cjufdem efle valoris & fubjedi, hoc cft, 
denotant eafciem feu aequales lincas vel aumeros : 
ac proinde prasfixis Hofneris in anum conjungi 

pofFunt, ut 2#«, 3^, 4c:, ^a^ ^b^ h c, &c; 

234 

Qu« vero divcrfls literis defignantur, funt di» 
verfi valorisi quas non conjunguntur» nifi per 
modum multiplicationis, aut mediantibus fignis 
+ vel *^ ', quorum prius denotat flus^ alterum 
ntinus'^ illud efl: nota additionis feu augmenti, 
hoc vero fubduilionis feu defedus. 

Ac notandum, quod figna ^^- ^ •-^ femper 
quantitatibus fuis praeponuntur, adeoque ad quan- 
titatemfequentem referuntur ; & quantitates quac 
nullum iignum praefixum habent C ut funt initia- 
les 3 intelligontur haberc +. 

Inter quantitates diverfi valoris poteft tamen 
dari a^ualitas, exempli gratia, ut duo h fint 
aequalia tribus a Cficut 5 floreni Belgici funt ^qua* 
les 9 folidis Anglicanis. ] 

Pro denbtanda autem aequalitate C quac in AI- 
gebra utramque paginam racit^ adhiberi fblent 
haec figna ^ = vel > ; ut 2^=34 j hoc eft, ib 
aequalias^, &c* 

Porro Iflft;rumenta, quibus Al^ebra ad Iblvcn-' 
dfls quaeftiones & inquirendas yentates lititur/unt 
tum operationes Logifticas, tum praecipufc aequar^ 
tiones. 

Logiftica alia eft Numerofa, (juae per Name- 

ros \ alia Speciolk quae per Species feu Symbola 

univcrfalia procedit, nerape per eleraent^ alpha- 

,'betit quibus tum numeri tum inagnitudincs Cuti 

initiodiftum] defignantur. 

Hinc ipfa Algebr-a diftinguitur in Numerofam 
& Spccio&m -..quarara illa vetuftior, haecrecen- 

tior 
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IfjtroduStio. j 

tior eft, & quantum conftat, Franciicum Vietam 
prifiw» AB^befe» agii o fci t a cnjus tempore noa 
tantum egregieadiyerfisiprasfttntiflimis virisex- 
culta, ftd jam velut ad apicem pcrfeftionis per- 
dufta eft. 

Difcritnen autem inter utramque Algebram po- 
dfnmum tn eo comlftit, quod Speciofa in quovis 
Problemate non duntaxat iplum quasfitum inve- 
nit, iicut Numerofe \ fed mfimul generalem re- 
pulam .& modum conftruendi in lucem profert % 
id quod Numerofa prxftare non valet, dum bsec 
plerumque operationibus fuis vcftigia refolutionis 
confiindit^qua^Speciofa femper iutegra confervat, 
nt eadem ad compofitioMm prompto pede rej^« 
tere liceat. 

Logiftica Speciola^ perinde uft Numerofa, con-^ 
fideranda & traftanda venlt ia quantit^tibus (i.) 
abfolutis iifque integaris, (z.) fraStis feu fraftio- 
nibus^ (3..) furdis feu irrationalibas, (4.) binomiis»^ 

Caeterum Logiftica Kumerofa hoc loco partim 
prasfuppoaitm') partim ex $peciQfa ultra innqte« 
ftet, cum utraqae ii3em rcigulis» utatur. 

Sequitujr er|(o Logiftica qu^ntitatum integra* 
ruih. 
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ADDITIO. 

COnjaogit live copalat omaes qa 
pojitas, ferratis iifdem Figurii 

E X £ M P L A. 

1. la ^wtntitMibtts Jtmflicibut fett fil 
nominis. 



add . — vi j 
fum.ir-->yi I fu 
hoc eft o * 



fumma iti~\-* 
hoceft %* 
* Nam qvantitates ejnrdem nominis cos 
fefhe, ia add* Te matuo toilant. 



add. 4C 
fum. i^c 



\ 5* 

add. — 2* 



I fum. %h—ib 
I hoc en: 3& 



2. /» quantitMtbm fimflicibiti dii 



add. ^ 
fum. -i+fr 



4c 
add — 2<< 
fom. 4c — %d 



add . — -■« add . i 

fum. ^»« I fum. 3/+1 Ifum. 2(^—2 



3. /ff 



9\* •'«* '!!«..■ 



T^T 



QuantitatibHs integris. 



3. In ^uantitatibns comfofitis feu copilatis^ ejufdtm 

. ^ . nominif* 



%a 4- y 4^ 4</ 
add * %d -^^ a -^- ic 

fum. 34 -|- 5c + pi 



addL^ 
rum. 



4 i4- * — a^ 
4 ---J^4-. 3cr 



2iS 



.+^ 



Adyertendum hic quanticates addeodas interduntdiifi- 
mili drdine proponi, qu» tamen facile fuo quoque locore- 
ftituentun Idemquoquein Suftraftione& Dirifioneufu 
venire folet. 

Ubi fi figna fmt diverla» additio fiat fubftrahendo, pras- 
pofico figno ma joris. 



ad(L 
fum. 



6a -{- zb^d 
4^ >— 2<i + jb 



fm»m 



4^ + S* — S^ 



add. 



4/+. 2^ — %c 
3c — / — 2^ 



fum. 3/ 



zc 



2aa^2b—^^c-\-9d 
add. m^^^d-^-aa—^b-^^^c 



fum. iaa 



4 



[bb-y^abc^^-^b-^-ac 



$d^3ff^\^2 

add. *~2^ -4" A^ff -^ ^ 



fum. 3^ -I- ff-^-A- 



ad d» f^f^ — •abc-l -ab^^i ac 
fum. 2bb "l- abc ^ 2ac 

3ffA-2d^Z 
.^ff^ ^dJ^^6 



add. 



fum. — j?' — 3^4-4 



«■ 



«taa 



«■• 



4. Jn quantitdtibns compofitis diverfi nominis* 



3^ + ^ 

add > ^b-^-d^f 
fum. 3^-J^cH-2^-l-^—- / 



5^ 
add- — ;! 



2^ + 4% 



fufli. 5^-4^—4—2^-45 
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SUBTRACTIO. 

C^irjatigit five copulat utraCiue quantitatcs 
propoiltas, mutatisomaibus liguis qaantita*' 
tis fi^acendae. 

I. In ^nmtanb^ fimflicihm tjufdemnminis. 

fubt. la 

reftant 54—24 J reft. ^tc^c 
hoc elt 34 1 hoc eft bc 



tK xhc 
fubt. bc 



ex 44«^ 
fobt. 44rif 



reft. /\acd^/^cd 
hoceft o 



ex — ^ 
fubt. — W/ 



reft. *-^f\df ttVt.^-^b 
hoc eft o \ hoc eft-^2^ 



ex 4& 
fabt. ^* 



■«iMMtal 



cx 3c 
fabt. — 3c 



.reft.3(r-|-3(r 
i hoc eft 6c 




«-« ^ 



^. In^mmitatibus fimflkiim diy^rfi tnminis^ 

ex #t (^x B^ J ^^ ^ 

fubt. ^ fubt. 2r 1 fubt. ^4^ *, & d 

reft. #»—4 (reft. ^d^ic treft. 



&t I €X i 

d,&e fabt.~ 



2^^ 



ex 

fubt. 



4%r 
4 



ex 4 

fu bt. r, 

r eft. a^]rb - r - rf - e|Tcfc. W/ -|- ihd :\ rciL^^^lH^.^ 

j^U. Sixliibiuin fit, utra quantitatum (rt major vc\ minor, 
. tdifFercntia gencraliter alio quodam figuo exhiberi folet, 

▼ f. - ■ ' 

^- ^-^ fhoceft*— cvelc— ^ 



3« /« 



Quintitgtihas mtegrii. 



3. /« quantitAtihia comfoftis tjvfdtm mminii. 
*ExEMPLA ubi figna funt eadem. 
4<« -f- 3^ [ ex 6c ~- -^b 
fubc. 4C"- ^b 



reft. 


la+ h 


rett. 


2(r — 2i, 


ex 

fabt. 




ex 

fubt. 
reft.' 


5J-I-12 
«J- 5 


reft. 


21— « + « 


—d+n 



ex ab —. ^cd I ex 3c -J- id~-d 

fubt. 24fr <C(/ I fubt. IC -I- la 



reft. «^—3^ 



4^ -h ^b - 5 3 



es 64 4- 9& — 31: + ^*' 

fubt^ 71 + 2^ — 3g - 1 - S'^ 

rcftant — a 4-7^ — 4^ 



*. Ubi li figiu lint eadem,crit & reftdaum idein ; nifi cani 
iQf^rriorquaDCicaseftma)ar, tuncafubcrabendo, vice 
verfa, rcQduum forcietur fignum contrarium, Si ve- 
ro figna finC divetfa, fiibcraCtio iiet addendo. prxfixo 
tigao fuperioris, 

B 4 Ex- 



7v^*-75 



8 



Subtradio in 



£ X B M p L A ubi figna funt diverfa* 



cx 44 + 3^ t fit 4=3 

fub. 24 — 2^ ^niZ 

refl:.24-j-'.5fc 



V 444-3^ = 18 
Z4 — 2t = 2 



24-|-5fc = itf 



cx 2^ •— 2r 4- ^ 

fub. ^ 4-^ 4C >^ <f ^ 

rcft.. * ^ 6c ^- 2/i I reft.Sk — 4** 



cx 5fc<r 
fub. ibb 



bb 
ibc 



■mm^mfm 



»0mm 



^•i^ 



ex aa -r- /^d -|- <f r 
fub. 44 + 2^4 — %c 



24 

6d 



reft. 2<i — M -|- ji ic— • 64 



ex 6bb ^ iM — 3^ + 9^ 
fubt. / ^b — 444 m^^c^ ^b 

reft. 2W -h 7^^ + 3^ + 14* 



ex ccc -1- i^W — • 44C •^ ffe 
fubt. 2f^M — 2 ccc4^ geg ^^^^^^^^ 

reft. 3CCC — bbil — aac — 2ccc 

ex 'jab^^dd^r^ 10 
fubt. 94^—2^ ^+ 1 8 

jrefi;.—-.24^-|-3rf^~ 28 



4. //^ 



Qudntitatibuj MtegrU. 



4* In quantitoiibus comfojitis diverfi naminis. 

cx do^b tx. bc^^d 

fabt. aa* — ab-A-dc fubt ad-\-bd^icd 



refc* ab-^b 



,CX S& — 2a 
rcfc. 5^ — 24 

fit b=:io 
a:=z 5 
c= 6 

d^r 

/=4 



refc. bc-dd^ad^bd^icd 



^ 



» . 



4/ 



fubtr. ic Ar d ^ 

jfr-— » 2a r= 40 

3g + ^ *— 4/ = 9 

nam .5^ --1- 4/ = 66 
fubt. 2a A- 3C -\^ d '=3$ 
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MULTI- 
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10 - Multiplicatio in 



M U L T I P L I C A T I O. 

Cnnedit Cimmediatep literas utriu<qae fa« 
Aoris ; Jeu apponit maltiplicantem ipli 
iBultiplicahao. At numeri ^uantitatibu^ praefcci 
multiplicantmr more vuIgarL Porro figna ea- 
dem Cfive -f foerit fivc—] dant in produft6 
+, fed figna dircrfa dant r^. 

E X £ M P L A. 

\^ In quantitatibus fimflicHms^ 

Mukipl. ^ . 

in b 



produd. erit ab 

Multipl. a 
in a 



produft. aa vei ^^ 
hoc eft a quadratum 
ieu a fecundanum 

mult. aa feu ^* 
in a 



prod. aaa feu a^ 
lioc eft a cubicum 
fea a tertianum 



'•t* . ~im 



mult. 



.-.» >i 



j 



s compoftts. 



nmlt. 


%cd \n ^Mb 


prod. 


i^abcd 


mnlt. 
prod. 


lac in ip 
I04e 


mult. 
prod. 


6h' in 3t' 


mult. 
prod. 


4*6' ra 4C«* 


mult 
in 




prod. 


4S'V/V 



rum partialium additio 
iari^ ut hBbeator pro- 



mult. ^— <i tn id 
prod. zhd—iad 



f in 3« 

malt. tf^ — 2a — c — 4/" in lab 
prod, 1 2;it' — 4«*i — 2*rk — 8rft/ 

malc' ff -1- 1 in ^ + <f 
prod- «c 4- ««^ + c'' -h W 



~ r^i^W.k»' 



'TJT^- 



SubitaQ^ 1^ 



SUBTRACTIO. 

C^fljimgit five copulat utraCjue ^uantitatcs 
prbpofitas, mutatis<oinQibus fignis qaantita* 
tis fubdacenda?' 



t. In ^Jimitarilms Jimplmbfts tjufdemnmms. 

ejf 

fubt. 



2^ 



refhrnt 54-^24 reft. 2*c^t 
hoc elt 34 1 hoc efl: bc 



ejc lic 
fubt. ^<? 



ex /^*cd 
fubt. 44ri( 



reft. /^d-^/^acd 
hoceft o 



iJM. 



■ I tn I 



ex — ^ 
fubt. — W/ 



i ex 4* 



rcft — df-\df 
hoceft o 



reft.f4^-^^ 
\ hoc eft^2^ 



«X ic 

filbt. — 3c 



.reft.3ff+3c 
1 hoc eft 6c 



^, IttiimmitatibHi ftmfHciim diy^rfi mminis^ 

ex *t 1« B^ ] ex r 
fubt. * I fubt. lc 1 fu ht. ^^b^^d 

'tc treft. r — a — l^d 



reft. 



^Ma 



fubt. 






fabt. 



4 



CX 4&t 

fubt. C^J^&i 

reft.44l-ft-^.rf-etTefc.W/-|--aiJ 4reli.;4ic^ — ^4 

jtnsou* Si^itibium fit, utra qtiantiTatiim (rt major vel minor» 
. dilFerentia generaliter allo quodam figno exhiberi foiet, 

^ ' ^^ rhoceft* — <r velr— .* 



3- /» 



•^^T^mmrr' 



8 



Subtradio ia 




E X E M p L A ubi figna funt diverfe. 
cx 44 + 3* C fit 4=3 V 44 ^- 3* = 18 

fab . 24 — 2^ /rzrl Z4--.2l>= 2 



' cx ib ^ lcA- d 

fub. ^ ^- 4^ — << 

rcft.. * --' 6c --h ^ I reft.Sk — 4W 



ex 5^^^ *— bb 
fub. 3W — 3k 



•«•.••'■fi^ 



■VMI^ 



ex aa^-T* /^d -|- dr •*- 24 
fub. 4A-\-2aa^ %c^6d 

reft. 2£i — 44 Ar j i^— ^4 



ex tf^^ + 3^^ ~ 3r + p^ 
fubt. 4fr^ — 444 ^ fc^^b 

reft. 2*1» -h 7^^ + 3^ 4- H* 



ex ccc -]- *W ^* 44C — eec 
faht» ibbd^lccc -\ -eee ^^^^^^ 

reft. sccc — Wll — 44«: — 2ef ^ 

CX '^ab^^dd*^ 10 
fubt. 94* -^2^^^- 18 

reft.—^i^* --1- 3 rfrf— 2 8 



■i«« 



".i* 



.. /a2 



■p 11 ■ 



QudHtitatibas inttgris. 



4. In fUMtitofibus comfofitis divirfi nominis. 



cx sof^b 
fabt. da * a b-^-ac 



reit:. ab^b 



cx 56 — 2^ 
rcft. 5^~.i<^ 

fit ^=10 
a= 5 

/=4 



ex . bc^^d 
fubt. ad-)rbd^icd 

reft. bc-dd^adbd^^icd 



i^ 



i«»i 



4/^ 



• * 



fubtr. 3f + ^ - 

5^~f 2^ = 40 

3c + ^ ^ 4/ = p 



5^— ^^•— ^+4/— 3 g= 3 1 
nam .5^ -l- 4/ = 66 
fubt. 24 4- 3g H^ if =35 
reft. ^ 



7 
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." ' Vv 

^ ■•\." . •■ • 
■' l\ ■ . , 

•- ' '?■ 

.*■ . 
/ > ^ 


• 






• 

MULTI- 



la 



' Multiplicatio in 



M U L T I P L I C A T I O. 

Cnnedit rimmediatep literas utriulqae fa- 
Aoris • Jea apponit multiplicantem ij)ji 
"inaltipircahaa. At numeri ^uantitatibiii prsefixi 
multiplicantur more vulgari; Porro ffgna ea- 
dem Cfive -7- faerit fivc^] dant in produfta 
-[-, fed figna direrfa daat r^. 

E X £ M P L A. 

I » In qumtitatibus fimfliciintSs 

Mukipl. . a 
in b 



product. eric ab 

Multipi. a 
in a 



I 



produft. 4a vel ^* 
hoc eft a quadratum 
ieu a fecundanum 

mult. aa feu ^* 
in ^ _^ 

prod. aaa feu a^ 
boc eft a cubicum 
feu a tertianum 



•\^, . ^Mt 



mult» 







i compoptt!. 1 


niQlt. 


diabiaa 


mult. 


%cd \a 3«i 




db 


prod. 


i%^cd 




dba prodaaum 


mult. 


2M in 10 






prod. 


ZOac 


mnlt. 


cia 12 






prod. 


I2tf 


mult. 


6b* \a ib' 






prod. 


i%b' 


mult 


4<t 






Jn 


ih 


mult- 


^b' in 4C4* 


prod. 


'8^ 


prod. 


itfrf'*'f 


nmlt. 


3M 


mult 


9*rfc<^/ 


in 


2>i 


in 


5'«^9'. 




ism 


prod. 


4S^V/V 


malt. 


t" ra 5/ 






prod. 


s^v 







Ubi accedit produaorum partiaUum additio 
feu colleaio C more vulgari 3 ut iiBbcattiT pro- 
dudam totale. 



mait. a-\ b in c 
prod. ac-\-bc 



mult. k—* in 2<^ 
prod. xbd—^ind 



mult. d -[- ai — 3c -1- d in 3« 

prod. 3« -1- 6be — 9« -^- ^de 
malt. 6i — 24 — c — 4/" in 2<*& 

prod, 12^**— 4«'^ — zabc — Sabf 
mult-' e-\-bin a~\-d 

prod- « 4. rfi 4- c^; _(- ^(i 



■m"^ 



J2 Multiplicatio, ^c, 

mult h—aiac^d 
prod. hc — ac — bd-i-MJ 
1 molt. a~\-h ia a-\-h 

I prod. «' 4- ^"^ + A' 

f nolt. 4 — bina~-h 

i prod. n' — itib ~\~ b' 

malt. h -\- ciab — c < 

'"■ prod. i' — c* 

mult. t+ f — 2</in^M-c— 1(/ 
\ prod. ** 4- 2^*^ — ^d-\-c* — ^cd -\- 4«^» 

' molt. 2«--|-4tin3c — 5«/ 

i prod. fiai-^rilhc — load^iobd 

l mnlt. 6f-~-d~2iaf-\-id 

I prod. 6/' + 1 1<^/ — 2i^' — 2/ — 4</ ■ 

f mult. 3*' — !•*' -!- 5 in 9« -j- 4A — i 

IHTod. 274^' — 1 8«' -f- 45 4 -^ 1 2^', &c. 

^ Cxterum notaadnm multiplicatioaem inter- 

I dam f;/mboIice tantum indigitari hoc modo. 

, a-V-h—c X d—e 

vel a-j-b ■ — c X d '\- e 

_ VC\iti a~-\- l> — c ^+T 



eivi- 



DIVI9IO. 

REfblyit dividendum in diviibretn Sc quo- 1 

tam : quo ia tatum divilbrem dufto refti- l 

tu^tiir exhanriatun^ueipre dividendus. CieterDm |' 
cum nameris prefixisdivifio inftituitur more vul- 

tiri, & iigaa eadera dant in quota -\-, diverfa ■ j 

ant ~-, at in muUiplicando. , | 

Vel DiTifio fubducit quafi feu extrahit divifo- ] 

rem ex dlvidendo, & quod relinqultur alTumit '] 
pro quoto. 

Et hoc quidem fulHcit cum dtvifor efc ftmplei v ' ' 
ied fi is fuerit coDipoQtus, inijtiifitio qiioti tantum 
inftituitnr cum prima nota diviforis, perinde ut in 

praxi numercia fieri folet. -- 

EXEMPLA. ^ 

r. In ^unntitatibui finflicibut. v 

divid. Zdbc per ib \ •ir quotus. € 

divid. 9cd per 3c | quotus ^d ' ' i 

divid. sfv^tf I quptus 3 . k- 

divid. 4*'i' pcr iP | quotus 2*' 

divid. 6c*b* per 2c'b' j quotus iic S^ 

divid. 3«i'i' per ^ab' | quotus ab g 

divid. I Bcii per p ] quotus icd M 

divid. 4«'iVpcr 54"* | quotus f ahe feu^ 

divid. tfi'c'«i* per ^icV | quotus tibed 

dirid. i2«V^* per 4«V | quotus j^iV'*^' 

divid. 5*//per \df | qaotus erit i. Nam fi di- 
Tiforfit=dividendo, quotas femper eritniiitas; 
a. /a 



Dlvino i/t 

2. Ih quantitatihtii c»mfB^u, 

I _)- hc per h I quotus erit a-^-c 

— cdpcrc I quotas b — d 
•J^ag -I- «//4- dg per/4-^ | qoo 
— bc—^d-^ac per «i— c I qaotus i 
i2ifit— .104V— 20«' per 2ii*-^4<f I q^u 
+ Jper^-t-i Iqaotus*/ 

*— /' per 2/_ I [ quotus f' 

— A^ per * -|- i I quotus *— f 

— Z'' per fi — b\ quotns m-\-^ 
■^ib^a-^-^ha — «' 1 quotHS ^'— ; 



~2b'a-\-%ba' 



•^-ba' — a* I -)V 

i — a 



-\-ba'-^a* 
~nVcd-\~\6b*-\-\Qab^--xy*d-\ 

im} Zab -\-\oahc^ 1 xabj 
im] —1 2b'cd — I %c*d --3fi/>qi 



^xamen per multiplicationem.^ 
W'per c-^(/ Iquotas e<\-it- 
t-3^-- 2«— tf per J— 2 I quotu» 



lyp ■ I II f^^iiffrwpig^^^y^ 



V 



QudntitAtibus comfoptis. % ^ 

Irro fi divifio modo pr«ccdenti fieri neqaeat 
:ripto diviibfc ipll divide&do- coaftitoetw 
Fraftio, ut patet ex fequentibus. 



fubfcripl 



ac per b 



divid.1 



ff per 



bc\ 



c per d 

defiptXgh 



^q^otus erit 




Sic a-\-b per d^ erit i±! 

2^-3^^^ per *+r^^^ J^J^ 
dbc*\-af^tx bc \ J-1-^ 

' S Pari modo divifio qnxvis fymboUce indigi- 
tari folet, etiamfi illa reipfa fieri poflit, ut 

. •^. — -^ 
. - ' a\h 






P V 11 



I I " 



REGULA 



b 



•J^wsr»-? ; 



l5 



■VMAMaHMMki 



*-• 



> 



Regula PROPORtiONUM 

EX datis duobus yel tribus terminis rite dilpo- 
fitis, ope multiplicationis & diviiionis, per- 
inde ut ia pra^i numerofa, eruit tertium vel quar^ 
tum proportibnalem quaefitum. 

£t quantitatum in ferie proportionali diipofitio 
' denotari folet hoc modo 9 ^ 

(I) (2) (2) (3) 
a. b:: b. X 

hoc eft; ut 4 ad bi ita ^ ad X . 

<i) (2) (3) (4) 

<i. bw c. X 

ut ^ ad b: ita c ad X 

Vel etiam fic ; 

<i ^ b : i ^ X 

4 ^ b: C' tr X 



Porro quoad ipfam praxin notandum 

1.) Si in termino prirao & fecundo ; vel in 
primo & tertio, eadeni litene occurrant, illas per ' 
xnodum diviiionis ante operatiohem expungi ; 
quod ipfum etiam de prxfixis numeris ihtelligeQ- 
dum. 

2.) Si vcro primus terminus fit fliverfus 4 re- 
liquis [faltem ex parte] uti plerumque fit, quar* 
tum quxfitum femper in forma fradionis prodire. 

EX£MPLA. 











ReguU Frofortionufit^ \j 

E^mfla in Quamitatibus fmflicibus. 

Termini dati. 
!•) 4. 24:: 2a 

4^<« I 44 tertius qu«fitus. 

jt quo pr«fuppof.=x 

eritx: = 44 

. Vel compendiojiis fic : 
Jt 2>r :: ^a 

^a;a tertius quxfitus. ' 
3^.) b. ab:: ab 

aahb \ <^4^ tertius quafitus. 

b 

yelita, > 4>:: ab 

5 tertius quafitus.' 



w 



3.) 


IC. 


d:: d 


4) 


^^^ 


b:: ^b 


5.) 


M. 


c:: XJtb 



-3 tertitts qu«fitus. 



tf.) 



xbc quartus qu«fitu«. 
2>. 3^:: ^>^ 



70 ^ ^^ 



6^^ 




quartus quaBfitus* 
-3- qaartus quaefitasj 
C 8.) 



v^^ 



t 



10.) 



II.) 



2.) 



14.) 



Riff$h Frofoftiontm 



8.) Z0a 7f:: ^fir^* 



7-quart. quafit. 



Eximfla i» QumttkMibHi xomfofitis. 
9.) ^. ^-14»:: a^-b 



^7. 4 



?• a^b : : <r— 4 



^ , ^r I i5 tertius 
^+^*"^- quxfttus. 




quartus quxfitus. 



b. b-\K : : 2b^c 
ibb^bc^^c 

^]-i* a :: la—i 



ib-yo 



£i quartus 
■^ quxfitus. 



^i^^quart. quxfit 



13-) ^^— 1-4 24-]-r : 2 j^rf 



Qad^cd 

^ltf Miuarta^ qusfttus. 



4^^/+ 2^N-«a/^-^rf 



iiJp quart. qua^fit 



• { 
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Genesis & Analysis 

P O T E S T A T U M. 

j[ Alf aliU Invohno & Evoluth dicfjt^ ddhibi* 

tif hifce »otis © m^ 

POteftates nihil aliud fant quam prodiida tt 
coatinui alicujus aflumpti kteris iea radicis 
multiplicatione orta. 

£{am fuppofito, quod qua^libet radix fit fiii ip- 
(us prima poteftas \ vel, quod prima pote0:as pri« 
atur, cum radijc ducitur in uaitatem } 
Si deinde eadepi radix ducatur 

feipfam 

Tuum Quadratum 
^ in^fuum Cubuni 

ruum Qaadrato-guadratadli - 
fuum Quadrato cabum 
rQuadratnm ^ f Secundani 

J>podtt- jCubus ffi^ cft \ Tertiana 

citur e- s Quadrato*quadr.y pote-\ Quartana 
aniem jQaadrato-cubus v ttas jQvaatAnsi 
vCubo-cttbtts «^ ^Sextana 

^ttarum pro- y ^ , ^ / ^>- 

inde not« feu J ^ i;f;/, i^^literales 3 n^ 
indicesnttme.<ti'^?^^^^^^^ h«S§| 

ralesfttttt /J!^ J fS 

Vo tas ^ v c^ 

Et fic porr6 in infinitttm, pro nttmero fciiicet 
4imenfionttm fuarum, ex qaibas componantur. 

C 2 Quo 



20 Geneps & Andj^is Potefidtum. 

* Qao autem ftiagis compoGtae funt poteftates, c5 
cenientur altiores ; ac proinde non tantum deno- 
irinatioae fed fimul gradibas fuis invicem diSln* 
guuatur : qui ipfi denique fcalam aliquam progref- 
i^onalem conftituuat, in qua qaantitates velut af- 
cendant ac defcendant. 

Std. & notandum^ quod Poteftates quae funt fu-, 
pra Cubicam, non tantum ab ips^ radicc, in gra*' 
dum proxime praecedcntem duft^, fed etiam ex 
poteftatum inferiorummutua multiplicatione pro^- 
creentur, quod & ipfa nomiua indicant. Exem'r 
pli gratia, Quadrato quadratum oritur non tan- . 
tum ex dufta radicis in cubum, fed ctiam ^x mul-^ 
tiplicatione quadf^ti in fcipfum •, qub fit ut h«c 
poteftas Cquartana ] etiam fit quadratum. Idem 
efto judicium de caeteris. 

Porro omnis radix vei eft ( i ) fingularis, hoc 
eft unius nominis, ut a^ vel 2^, vels^, &c. 
nam numeri literis prasfixi non augent nomen, 
vel (2) compofita ex pluribus nominibus hoc 
eft binomia, trinomia, &c. ut ar\-b^ vel a — b^ 
ar\-h-\-c^ ar\-b — c, ^~f-| ^, a — f — c^ &c. 

Oeinde omnis radix vel eft tationalis, ut a^ za^ 
ia^ &c. vel irrationalis, ut Va^ s/ab^ & quales 
fuQt radices^ tales etiam funt earum poteftates ; 
hoc autem loco tantumde rationaUbus agitui'. 

Geaeps alicujus poteftatis eft cjufdem ex data 
radice per multiplicationem procreatio, 

jinalyfs2X\c\i^y\s poteftatiseft radicis ex dat4 
ppteftate Hopedivifionis peculiaris] extraftio. 

Itaque in tje^e/T <iatur radix, & quaeritur pote- 
,ftas. In AnalyficQHtxdi datur potcftas & quasri- 
tur radix. 

Tum 



UJflKi»lilJ|.|imiJL- l.\W>M-\fWiW I 



"Vr 
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Geffep & Andljfts Foteflat«m.^ ai 

Tam vcro radix alicujus poteftatis Cutut ra- 
tionalis] non femper eft latus proprie diftura feu 
linea [vel poteftas prima] fed faepe ipfae pjote- 
ftates {oxtx] loco & nomine radicts veniunt, 
Sic aa^ feu a^ Cpoteftas fecundana] poteft infer- 
vire pro radice cujufcumque poteftatis conftitu- 
endae, &:c. 

Itaque Genhsis poteftatum ^ radice fingu- 
larifacilis eft: Nimirum (i) fi radix fit latus 
Cfeu poteftas prima] apponatur eidem tfuperius 
verfus dextram] nota numerica fimplex,^ ojjtatae 
poteftati competens, tanquam multiplicationis re- 
quifitx index: Ut'fi radix fit 4, ejus quadratum 
crit 4*; cubus a\ &c. Si radix fit la^ quadra- 
tum erit ^a\ cubus 8/»% &c- . Numeri enim lir 
teris praefixi multiplicantur feorfim^ ut fuo loco 
diftura. 

Si vero ( 2 ) radix fit poteftas Corta] tum in- 
dex ejufdem multiplicetur per indicem Cfimpli- 
cem] poteftatis conftituenda^, hoc eft, pro con- 
ftituendo quadrato duplicetur, pro cubo triplice- 
tur, &c. ut fi radix fit 4% ejus quadratum erit a*^ 
cubus 4% quadrato quadratum ^*,&c:. 

Intelligitur hinc, quod indices poteftatum' alii 
fint fimpli.ces feu primi, ut 2, 3, 4, &c. alii ex 
prioribus per multiplicationem tompofiti, primis 
fuis «quivalentes \ fic index quadrati feu potefta- 
tis fecundanas non tantum eft 2, fed quilibet nu- 
merus ex binario comp6filus, ut 4, 5, 8, &c. Quo 
fit ut eadem quantitaj diverlbs poteftatum gra- 
dus fubire polllt ; fic a^ non tantum eft poteft ^s 
fextana, ied etiara tertiana, & fecundana, &c. 



C 3 



Qiiod 



L 



t2 Qewip & Anitlyp Pottfi^uifi. 

Qpod fi deniqae ( 3. ) eit doalms vel plariBus 
^teftatibas ab eadem radice ortiS, alia poteft» 
componenda fit, fiet hoc, indices datarnm pote-* 
ftatum addendo, & aggregatam ipfi radici fti^- 
iihponendo. Dentur exempl. gr. poteftates *' fi{ 
*' i poteftas ex Ws conflata erit ^\ Sic ex a\ *% 
& ^» prodibit a^\ 

Ke^oe difficilis eft, etfi op^ofior, ptfftftatam 
jyrocreatio ji radice compofitl, puta binomi^, &c* 

at H. p. r. jbc ^ ^^^^ 

erit «*4-24^-4-^* Qaadratam 
o -1-^ malt. 

<4-* 

4rato qaadrdtam* 

Atqae hoe modo i radicibos €t>mpo6tis dim- 
fit |iot^ftatqm tabal« conftroi pofront, qaoalqae 
-'ijient. • 



C^tenim 




i^ 






ppf^eay. ■ iw |IL i|,.iL I ■ ^p" ^ ,'*■' . w ■ n 



Genefis & Andjjis Fotejlatttm. a j 

Caeterum poteftates jt radice qu&cunqae com- 
pofitl prodadae per fingalos gradas hapent faas 
certas proprietates, tum quoad ipfas partes^ cx 
quibus compoQuntor, earam^o^ geoitQras, tum 
qnoad figna -(- & — • De quibos c7 aliis huc ipe- 
aantibus videatur Clavis Oughtredi. 

&c falt ])0te(t<tam Cemfis • quft ^obp igtille- 
d& in praxi fpeciosa C^dhibitis, in quantum fie- 
ri poteft, figuris3 proclivis etiam via mFit ad 
A NALAsiN, quse nihil aliud elt quam Inrentio » 
fea Extradio radicis ex qu^libet poteftate propo- 
lit^ ; quin eadem ad praxiQ QiiineroAim loco re« 
gulas & declarationis, magno fane yerborum com* 
pendio^ iQfervict* 
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C 4^ EXTRA- 



, J- 



24 



E X T R A C T I O 

Radacis Quadratac. 

{CujfU ngtA efi Vq- "^^i etiam V abfelute.'] 



( i'. ) Ex quantitdtibHS fimflicibus. 

Qaac fit divideDdo indicem poteftatis propofitas 
per 2, & fi quadratum numericum prefixum lit, 
ex ?o feorlim radicem extrahendo. 

Ca (a C 4^' i-* 

Ex<*» rad. quad. eft<^ Ex < 9 ^* V^. eft ib 

C a'b* ab 

Sic ex< ^^ rad. quadr. eft c* 

( 2. ) Ex QuantitatibHS Comfofitis. 
Ubi Praxis ita fe habet: 



Extr. Vf . ex ^*-\-2ac\c^ 

r mult. 



^-!-r rad. quajfita. 



24f-j-c» fubtr. 



i.Po- 



f^ 



• » ■ «■•! ym 



Extra^h Rddicis J^adratd. 25 



I.) Ponatur radix Qtiadrati diagonalis a\ qux 
elt 4^ & ipfum quadratum a* deleatar per modum 
Subtradionis. 

2.) Duplicetur inventa radicis nota ^, jduplum 
erit la^ quod fcribatur fub lac Caggregato com- 
plcraentorum] fiat divifio Ziac per la^ quotus Cy 
erit altera nota tnm radicis, tum etiam divilbris, 
haftenus imp^rfefti, ut nimirum totus divilbr fit 
la-^-c^ qul demum multiplicetur in quotum fu- 
um Cj & produftum fubtraliatur ex fuprafcripto ; 
(3.) ubicum tandem nihil reliuquitur* 

XjSfota: Duplicatio radicis vocari fblet genitura, 
puta diviforis requifiti , ficut in extr. V cub. trip- 
ficatio quadrati^ &c.] 

»> 
3.) Quod fi porro plures adhuc notae radids 
cruendas reftent Cut Exemplo ultimo] duplica- 
tio notarum prsecedentium inventarum dictaque 
fimul divifio continuetur ad finem uCjue ; ubi 
cum tandera nihil relinquitur, indicium eft Qua- 
drati rationalis & radicis rite inventas. 



a 



Ratio operationis facile patet 
cx ipfa Genefi & appofita Figu- 
rl. Nam primam notam radi- 
cis dat Quadratum diagonale a^ ^ 
quo ablato reftat gnomon, con- 
ftans ex duplici complemento, 
ac & altero diagnoli 6*. Cum 
igitut utrumque complementum contineatur fub 
utr&que parte radicis Choc cft fub ^ &: r, fequi- 

tur 



\ 


ac 


ac 


X 



25 Extrd£fh Rddick ^adrstd. 

tar fi aggregatam cosiplementornm L^4c2 diri- 
datnr per primam notam radicis dnpUcatam ut 
C2ii3 qnod tnnc in Qnoto emer^et altera radn 
cis nota C^3* QP^ ^tii in praxi fpeciosi ex ip* 
Ib ftatim altero diagonali innotelcat^ tamen in 
praxi nomerosJk ope diAi diviforis C^^D inqni* 
renda efl: & acquirenda ^ otut diyilbr hic fit inor 
perfedos olqoe dom tpie Qjibtus eidem ^angatof • 

^•+24 -1* j 




t mnlt. 



—24^)-^* fubtr. 

$. Ex 44*-f 8ii4+4f I 2/f+2*Vqa«n 
• 4r*~i5ri/-^itfif I 2^-.^^ V qa«f. 

$. Ex fc'+2^r4<*-f-2W+2r^-fir } HH-^>^ 
y-f-ib -\-c molt. qoafita* 

c 

-j-I^ c^iV fflbtr> 

-^-xb A-zc 4-d molt. 

+ ^ 



jifflitgth 



^ 



E^traSfio Radicis ^aJraU. zj 

JffUeatio iiHortim in Numeris. 



Sit extrahenda Vf. ex 144 
qax qmdein nota efl: nimirum 
1 2, h«c ita diTifa intelligaCur, 
ut prima nota (i^) pro valo- 
reloci lai Cic^II conltituat u- 
nampartem, alteravero C^O 
reliquam, & tunc procedatur 
ut fupra* 



10. 



X 



»<? 



V 



20 



144 

TOQ 

44 
20 

2 
44 



I io4~2 hoc e(t 12 v^ quasfita< 
10 

2 

12 



20 



M 



Casterum idem obtinebitur Cetii non pari com* 
moditatelJ radice 12 divifa utcufi^ue, puta in 9 
& 3, in 8 & 4, &c* 



Vr^ 



i^^«» 



^rm 



E X T R A 



*.. . 



&s 



EXTRACTIO 

Radicis Cubica^. 

f Cujus fjota eft b^ec^ V cub. vel ^ c. ] 

( I . ) Ex Quantltatlbus fimplicibus. 

Qnx fit dividendo indicem poteftatis propo- 
fit« per 3, & fi Cubus nntnericus prscfixusfit, ex 
€0 feorfim radicem cubicam extrahendo. 



a' 






4 



if C ^ 






Exv-^S^'** "^- cub. elt<5^c 

( 2. ) £:^ Quantitatibus comfofitis» 
Ubi Praxis ita fe babet : 
Extr. Vc, ex P-Yib^cAribc^-c' | i^-c V^. qu«f. 

mult.' (H-^ H- c' 



;l2 



1. Ponatur 
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ExtraSfio Radicis Cubicd. 29 

* 

I.) Ponatur radix Cobica Cubi diagonalis h^ 
quae eft b^ & ipfe Cubus b^ pcr fubtraclionem dc- 
leatur. 

2.) Inventa radicis nota b triplicetur, & tri- 
plum 3^ fcribatur fub 3^4% tanquam termino 
feu complemento correfpondente. Tum idem 
triplum 3^ multiplicetur per diftam radicis notam 
t, produdum erit 3^\ quod fcribatur fub coni- 
plemento correfpondente 3^* % fic habebitur pars 
divilpris. Dividatur itaque ib^c per 3^% quotus 
cerit altera nota radicis: dlua multiplicata tum 
in triplum praecedenlis not« ^, ut fiat 3^r, tum 
in feipfam ut fiat Q.uadratum c% emerget totus 
divifor ^fe^-l-^k-l-c', qui demum raultiplicetur iii 
quotum fuum c^ & produftum fubtrahatur ex fu- 
prafcripto. C Vel quod idem erit, inventa radicis 
nota r, ducatur in 3^^', & ejus Qpadratus c' in ih^ 
quibus denique jungatur ejufdem Cubus n.3 

3.) Si plures not« radicis eruendsc reftent, tri- 
plicentur notse inventje omnes, & triplum fiib- 
fcribatur locis convenientibus, tum idem triplum 
multiplicetur pcr omnes notas radicis & produ- 
Aum convenienter fubfcribatur , nimirdm pro 
monitu ipfarum literarum , fiatque divifio & cae- 
tera, ut fupra Num.i. iterando hanc ipfam ope* 
rationem quoties opus/ ufque ad finem : ubi cum 
tandem nibii relinquitur,* indicium eft Cubi ratio- 
(lalis & radicis cub- redte inventas, cujus infuper 
examen habebitur per genefin, invcntum fcil. ra- 
dicem rurfum cubicc muitiplicando. 

Ratio 



JD Extts^io RaMcis Cfibhd* 

Ratio operatiQnis patet ex Geneli & adhibeH'^ 
ida Ffgari iblida. Nam primam notam radicis 
exiiibet cabus diagonalis b\ qao ablato reftat 
jgnomon, conftans ternis complementis V^c XSivdX* 
libns&xq[ualibus3 itemque ternis ^c*^ ^ tumalte- 
ro cubo diagonali €^. Cum igitur prior comple* 
inentorum ordo C^*^] contineaturfubQuadrato 
prioris notas radica!i$ C^D & fub ipfa altera nota 
€\ lequitur fi horum complementorum aggrega- 
tum L3^*0 dividatur per 3^^ Choceft] pertri- 
plum radicis b dudum in radice b^ feu quod idem 
eft, per radicis Quadratum triplicatum, quod tunc 
in quoto emerget altcra radicis nota r, &c. 

$ Ex ^ — %^*b-\'Sab' — b^ \ a — b Vc quaelit- 

inolt. — y H-*» 




S Ex ^c' — \2c*d-\-6cd' — d^ I lc^ V^quxf 
^c^^iU^ -\-6c 

W^ (~^ ^-;£ 

— l2cV^ 6cd'—d^ 

uiffUcatio in Numeris. 

Dctur numerus 12167, cujusradix cubica 13, 
frtw: ita diviia intelligatur ut prima nota ( 2 ) 
int)valore locifui CioD conftituat unam par- 
tem .Il?o3 afltcra vero £3 3 reliquam; hoc eft 
radix ^3 fit divifa in ^a-l-^S) quo fuppofito pro- 
tedatur «t fcqtutur. 



fubtr. 



j 




^ifm^Tn» ^ ■■ P.II jiipm 



rr-" — ■■ »»u 



121^7 <20-J-J 

fubtr. - gjariyjy C 
3>f jS0\ 



?« 



malt. 



f SiMlZOO/j 20=A <fO=3i 3=rfllS0 



^ih 



9/\ 

mult. 3 Qtiotus 
fubtr.V^i 57 



mt^m 



hi uL* 
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3^ 



E X T R A C T I O 

Rad. Quadrato-quad. 

HCujHs nota efi h^c^ Vqq, vel vT} 
( I . ) Ex quamtatihfu fmflicibHS. 

Quae fit divideado indicem potcftatis propofite 
per 4, & fi Q; quadratam numericum prxfixui^ 
fit, ex eo feorfum yi extrahendo. 

« . ■ • 

Ex IJ* ^qq. eft { ^ Ex ^^4 W eft 

( 2. ) Ex Quantitatibns comfofitis^ 

Ubi praxis ita fe habet : 
I.) Ex >*-|-4i*iH-<J^V+4c'^-4-f* I b-^c W qa«r. 






- i.) Ponatur i^Quadrato^quadrati diagonalis 

; fifl^fam b^ per fubtraaioncm de- 



b\ quac eft b 
leatun 



2.) Inventa 



j 




ExtrxBio Radicis Quadr.qudd. 3 j 

2.) Inventa Tadicis nota ^ j ejus Q.uadratum 
t* -/tfecnairCkiW b^ fubfcribantur ordine i dex- 
tra verfus finiftram locis correfpondentibus, & 
multiplicetur, i' quidem per 4, ^ per 5, & h^ rur- 

fumper^, femper; produftum erit 4^'-]*^^ 4^4^j 
conftkoens divilbrem pro fequenti radicis nota, 
ex parte. Dividatur itaque ^Pc per 4^' ^ Qubtus 
c erit altera .nota radici? : qu^ multiplicata ia 
<J&*, ui: fiat eJ^'f: j' & ejuis Quadrato f in 4^, ut 
fiat 4^r'; tum etiam in feipfam cubiceut fiat c\ 
orietur totus divifbr 4^^ 5^V~|-^4tc*: Qpi de- 
raiu? tptus . mukiplicetur in fuum Quotum r, & 
produftur^ fubtraTiatur ex fuprafcripto. (Vel 
quddldem erit) acquifitis terminis 4^' -l-5^*-l-4fc ; 
multiplicetur ^' per s ^' per c*^ & ^frper ^'^ 
hoc eft, termihus cubiciis per ipfam notam ra- 
dicalem f ,; terminus quadraticus per radicis Qiia- 
dratum V* ; & terminus radicalis per radicis Cu* 
bum c* •, quibus denique jungatur ejulHem Qua- 
drato-quadratuoLc* 1 eritque totura CoUeftum = 
fupenon. .. ,. \ 



\* n.» 



3.) Si plures notae Radicis, eruendae reftent, 
repetatur.eadem. operatio, Num.i. aflumendo 
omncs radicis tfotas prius inventas, &c. Ubi 
cnm tandem hihil relinquitur, indicium eft Qua- 
drata-quadrati ratibnaiis, & radicis rede in- 
vcntae. ■ " 

Ratio operationis perinde ut in prseccdentibus 
ihanifefta fiet j nifi quod figucae geometricas ultra 
poteftatem cubicam fe non extendunt. 

D 2OEX 



;4 Extra^h Radieu i^ddr.fuad. 



2.) EX ^ — 4«'*-|-<Ji«'t*-^4i^*/#rl-*« 

^*-|-44» --(J«* -j-44 

— b 4-i.* — i« malt. 



V«- 



fr*xU in Numerit. 

Pari quoquc methodo proccdet^ facifius tamea. 
cxpedietar pcr geminam radicis Qpadrat» extra- 
clionem, hoc elt, Si cx numero propofito pri- 
mum cxtrahatur radix quadrata, & ex hac in- 
venta radice iterum radix quadrata, baec iplie 
enim Cftcunda v'? J crit \/f f . ipfius. numerl bi- 
quadratici propofiti* 

Detur, exempli gratia, numeriis 3641*, hnjus 
radix quadrataerit 196* £t hujus radix quadra- 
ta 1 4. Itaque 14 erit radix Quadrato-quadratica 

numeripropofiti 38415. .^ 

% 

Fuit ha^enus (quantum hic loci fufficere po* 
teli;) de extradione Radicum ex poteftatibus ra- 
tionalibus, hoc eft qbi requjjfita pro^MS loqim^ ha- 
bet» & nihil relinquit. 

Casterum cumcxtradio prasdlAomodo fieti noa 
poteft) iadiciume^, quantitatem rel poteftatem 
propofitam eatenus efle irrationalepi : cui proin-» 
de duQtaxat fignum radicisexpetitae prefigltur ^, 
& cum quantitas eft compofita fignum iftud pcr 
omnes terminos.continuatur, & nomen Radias 
Univerfalis accipit. Atque baec eft origo quaii- 
titatum Irrationaliura five Surdarum^ de quibus 
infra fuo loco. Itaque, exempli gratia, 



Radix 



. ij 




"ifiia ■ . j 



Extraliio Radicis l^adr.quad. j 5 



Radix Qpadr 




jj^i rQooDiain indez [3] non 
^ ^potclfexa^edrvidiperi, 

-^%C^ r^°^ '^ quidem index 
[4! poteft diMdi per 2, 
lea Dumerus prjchXQs }. 
non eft Q^odratus 



Radigr CaMca 




erit 






4€. 5^ 



Item 



4t^ 



! 



^^•^-i' 



RadixQpadr.c ^•-hr^^^Wfit^^vi-cr*— fr* 

' Hoe cfi addantor doo Qpadratt» «* ft &*• & ex «ggregato extrabatnr 
radiz qoadrata. 



Rad.Cabica3^ . .« 
univwialis V*^*" * 



erit Vcz*'— ^' 
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II. Lc^tftica 
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II. LOGISTICA 

FRACTIONUM. 

IN dUA 

Uherioris exercitii eratia^ conjmgemus 
Traxin Mmnerojam ctm S^ciofa, 



C A p. I. 

Notatio Fradionum. 

j. FralHones frofrU. 



Numerator, J^|_2 
Denominator, 2 | 3 



3_ 
S 


4 


za 


T 


'ih 



a%\ SiippoIiCo h 
t; Imajori quam ir< 



$. Fraitiofies imfrpfrU, 



2 i 2 I4 I s 



^ IAIi^l?:i|Vid.&Crf^n. 



a \a\ia 



V Memb* i. 



Ubi ivi?f. Cum Denominator & Numerator 
funt — , Fradio femper eft = i, &c. 

§• BraStiont 



\ 

^ 




qvi iJ„ »mu, \y^ 



•■ — -I--V 



Lcgifiicd FrdBionum. 

§• FraEtiones mixu cum integris. 



n 



3T 



5 



4 



4^-- 



^ 



if. 



C» 



3* 



%. IraEHones fraSHonumj feu Fraltiones fecunJa. 

i ex 4 hoc e(t, dimidiam ex tribus qaartis. 
Qaod etiam fcribi folet, i, i, interjedo nimi- 
rum commate, item f ex f , du« tertias ex qua-^ 
tuorqaintis. 

In his, pofterior fraAio feu terminns, eft prin* 
cipalis, & major, qui refertur ad ipfum totum : 
Sed prior terminus, qui eft minor, refertur ad po- 
iteriorem. 

Sic in literis/ 1 exf^ Sitque4=3. <r=:4. 



C A P. II. 

Reduftio feu Tranfmutatio Fradrionutn. 

6. I. Mb M B RU M. 

FraEtiones improfrias ad integra reducere. 

Dividiatur Numerator per Denominatorem, 
Qiiotus dabi( integra, &c. Reducantur. 

cx, gr. I.) V I 3 integra quotus. ^f^^"^ 

^•) f I 2.f qaOtUS. Knaa TfMa. 



P3 



3) 



?•) ^^ I Squotus. 
4-) «» I %i\ qaotus. 
Sic lA literis: — \ la quotus | ^ f 3*qaot.|ili 

§. 9« M fi M S R U H» 
- Jiil«f M fjn formdm RraiHams rtdigerf. 

I.) Si iiit:e»ra lint ibla^ nec dctur certus dcaa* 
minator, iubKribatur propofito numero vel i^iiaii- 
tltati anitas^ & U&xfm erit* 



|}|;f tl^ ^M^itMt. Jm^r. 



BraSHiffts^ 
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• 
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'5 ' ' 


X 


1 '" ' 


d 


qA .1 


Oh 


l^ll ^pMM MM 


^A 




J 



2.) Si integra fint fola^ fic detur ce^tqs denor 
jninator Fraaioflis optat». - 

Mal(ipiicitnr qu^ntit^s pffpppiif9 per datum 
deiiominatore^^» h l\^k dei^c^ foh^ib^t^ 

$it namerus 7 redtgendus in fractionem) tajos 

4e«ojPMgator, fit 4, foat Vt 



ca^od 






LogifiicA FraStionum^ 39 

HQfiod qaid^ ^ihil aliad eft: ac fi dicam, fep- 
tcm ulftas vcl libras integras, rcfolvendas efle ia 
Cfeiadrantcs.] 

Dctur quantitas b^ & denominator fraftionis 

*— ^^ orietur fraaio impropria -7^ 
Detur quantitas la-^c^ & dcnominator/, orie- 

torfraaio'^ 

3.) Si integra habeant aaACsam fraaioncm, 
miiitiplicctur qaanticas integra per dcnonrinato- 
rem fradionts adhterentis ; produdo addatur nu- 
merator, & ilibfcribatur aggregato denominator 
datus. 

Dcatur, iJUtlpA h^>^5 

* t lit 1 5.A I i% 



Fiant, VlYlf?! ^H 
Dcturc+7 prodiblt^ 

DctarH^jS ProdibitS 
Dctur24^-H— prodibit— r- 

§, ^. M E M B R U M. 

FraBiones in terminis majmbHS frofofitas^ ad mino^ 
nsterminos aquivalentes (fifierifoftt^ rcducere. 

Poteft cnim quxlibct fraftio, una eadcmque iu 
nutfieris modis exprimi, inter quos aotilfimus ille 
eft qui termiaos ha!)tet minimos» 

D 4 Intcrim 



r*"^«-. 



40 Logijiica Frd£tio$ium. \ 

loterim non omnis fradio ad minores termiiios 
redacibilis eft, fed illae dantaxat, in qaibus nume^ 
rator & denominator communem aliquamdiviio*- 
rem, yeletiam plures, agnofcant. 

Si igitur quxr^tur utriufque termini (hoc eQ: 
nameratoris & denominatoris) communis men- 
fura maxima (ut infra docebitur) &: per hanc 
ut;erque dividatur, quoti dabunt terminos correy 
ipondentes minimos, 

Vel quod idem erit, fiant utrobiqae diriiio- 
nes continuac, per eofdem divifores quofcunque, 
qui fe oiferunt, ac liihii relinquunt, u(que dum 
nuHus amplius communis divifbr occurrat nifi 
unitas. 

Itaque in fpecie (potiflimum quoad Traxin Nu- 
mericam) hoc loco obiervehtur cafus fequentes. 

I.) Cum denominator poteft dividi exacte per 
numeratOfem, tunc ipfe numerator cft commu- 
nis divifor maximus. Et hoc incafu) numerator 
fradionis reduAae femper eit unieas. 

Dentur FraSioncs. 

24 15 40 3 2 6 3 

ProdibuDt his asquivalentes ia terminis minimis. 

i i A X JL 

4 3 } 8 y 

Quod fi autem illud ipfuni^ non Itatim appa- 
reat, cum fcil. nujneri funt iD^jores, tunc proce- 
dendum erit juxta fequentia. 



2.) Si 



1 



^^rw 



Logifiica TraEtionufn. 4 1 

2.) Si terminus nterque fit numerus par^ bipar- 
tirc cos quoufque licet. 

Detur fraftio^J per continuamdimidiationem 
orienter h«, \%\A I ? I 4 1 i quarum fingulse 
asquivalent fra^ioni datse ^ fed ex his i tanquam 
terminis minimis conftans, elt notilEma. 

Item detur fraftioiit i per dimidiationempro- 
dibant huic asquivalentes, x\ f |. 

3.) Si uterque terminus habeat ad dextram 
unam vel plures nullitates, deleantur utrobique 
numero pares Cquod nihil aliud eft quam per 10, 
vei 100, &c- utrinque dividere.] 

Dentur 4^ vel %i% vel ifgg- 
abjedis ntrinque totidem nullitatibus fiunt \ 

' Dentur ^t^o prodeunt primum 7% & 

porrodimidiandO'3i > 

4«) Si termini aliter fe habeant, nec tamen 
iiumeri fint valde magni, facile etlam apparebit 
[ex tabula Pythagorica] fi ,aliquem vel aliquos 
communes divifores admitt^nt, cuni quibus pro- 
inde operatio inftituatur ut didtum* 

Detur fraftio f t j hic primum uterque termi- 
nus poteft dividi per 7, unde prodeunt ^^ & hic 
porro uterque poteft dividi per 3, ut prodeant f . 

Item 






42 Logifiicd FrdSfiomm. 

Item detur fraaio f f ; dmdendo atrobiqufe per 
5, prodibunt r . 

Item detur fraftiofl ^dmdend-o per 6 habC' 
bitur asquivalens |« 

5.) Si didis modis res non fuccedat, puta carn 
numeri iunt majores, tunc demum communi^ 
jnenfura maxima inquiratur hoc modo. ^ 

Dividatur femper terminos major pcr mrnortm, 
tam in refiduis quam ipfis datis, hoc eft^ femper 
divifbr prascedens per fuum refiduum, nuUa ha- 
bita ratipne quotoram : Ultimus divifor, qai. ni« 
hii relinquit, erit utriafque communis menfura 
maxima. {f^id. Exemflwm A.] 

Quodfi autem in hujufmodi divifione tandem 
remaneat unitas, indicium ell, terminos firadio- 
nis propofitas nullum communem diviforem ag- 
nolcere pra^ter anitatem , adeoque fraSionem 
iftam ad minores terminos redoci oaa poflc. Lyp^* 
Exemfltm B«3 

(f2 rffid. 

jf] Detur fradio iU \ ^'^) tlt 
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. (3 
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2) if0Sr 


8 


i)*» \ 


4)9 


X» 


1 


9 ' 


3 



remanet nthil. 



• « 

& ultimus divifor erat 3, hid igitur eft commu- 
nis divilbr maximus pro reducenda fradione da- 
ta, nt fequitur. 



Numennar^ 
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i-Vir — -~«Tj -«-^^ 
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Numraltor. 
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BraStio reduSla. 
144 



Ifll Proponatur aatem porro haec ipfa fraaio 
acqailita ,*^t puta ad minotes termiao;» reducear 
4o; 






/ 






3O ^ 
3- 



(i rcm. an^ 



nnde GoUigitur, fradioaeffl hanc ,35^ jam in mi« 

iiimis fuis terminis ftar^, nec ulteriorem redufti- 
onem admittere. 

§. In Praxi Speciofa, fi quantitates ium fint 
nimis compofit», communis divi- ^ 
Ibr ^ fadle agnofintur, Cdummodo i^jl,?'"^"* 
quis m praxi Multiplicatioais & Di- 
vifionls latis fit exercit^tus^ quo habko, eodem 
modo proceditar ut fupra in numeris, dividendo 
fcilicet utrnmque terminum per cofflmunem divi- 
fbrem maximum repertuiDy & afliimende quotos 
locp propofitorum. 

Cum autem quantitates vakie funt compofitas 
ac prolix^, inquifitio communis divifbris opero- 
jior eft & taediofior^ quam ut hoc loco Cinter ele* 
menta^ tradi & tradari pofiit. 



3ufficient igitur qim iequuntur exempla. 



FraElionts 
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Logifiica Fra£{ionum. 




Fra^iones propO" 
Jiu. 



hd 



Commums DiviA 
fores. ' 



%abc 



b'd 









ci-V-d' 
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lab 



bd 



lab^c 



c-y-d 



A-\-b 



FraRiones 
. reduSta. 



ac 



2ab 



l 



a»*« 



h^ 



a\-b 
a'"h 



c — d 
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c-^d 
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D E 

^quationum Algebraicarum 

Inventione y 'DijltnMibne , ,R.eduBzane y 

Rejolutione. 

yotiefccrnqae Problemi ali^uod fivc 5^«- 
\ ftio proponitur, putetur praeftitum dfe quod 
poiiulatur : Et pro^ quantitate qusefita,. (five 4^it 
numerus five magnitudo) ponatur x^y^ rel z.^ 
hoc eft, una ex ultimis literis Alphabeti ; pro da- 
tis autem priores, ut a^ b^ r, Sc, quo facilius data 
sk quatfitis dignofcantur. = 

-Beinde Quantkates tam dat^^^quam quaefitW 
fecundum conditionem quaeftioni convenienteih 
traftentur atque comparentur,- addendo, fubtra- 
hendo, multiplicando, dividendo, donec tandem 
aliquid Inveniatur, quantitati de qua quaeritur^ vel 
fuac ad quam. adfcendet, poteftati asquale. 

Qudniam autem in omni fece a;qiiatiQ|ae, ubi 
primum ex involucris quaeftionis emerg&, nota 
cum ignotis mifcentur ac confundaht.ur : Idco 
termini cujufque aequationis ita/fant ordinandi ac 
reducendi ut data faciant unam partem, & quasfi- 
ta alteram. Tum vero Quantitates utrinque ad 
formam lateris feu radicis redigendas funt. Id 
quod redu(f):ionem aequationum ad fimpliciflimam 
formanv vocaoius , qux his potiffimum axiomatis 
innititur* 

~ 'Si 




46 De MquAtionum M^ebraicArum 

Si asqualibus sequalia addantur vel fubducantur, 
aggregata ac relidua erant asqualia* 

Si araualia per aequalia multiplicentur vel divi* 
dantur, que oriantur erant ^ualia. 

JEqualium* radices homogieheae» enint aeqoaks* 

Porro «quationes itdn funt anius generis» fed 
tot earam exiftunt clafles, quot gradas potefta* 
tnm feu dimenfionum in fcala Qaantitatam pro« 
greffionali. Unde oriantur aequationes, 

» 

f • SimfUceSy 2 C3- Cubicd^ 

2. Quddtaticd^i £4. Quadrato^quadr. &C* 

Qjiaram IiBgalas llngalas qaafi Algeln^ partes 
^nftitoant* 

Redudio ^quationum (poti(&mam fimplicium 
fm primaram5 ad limpliciftimam formam perfi« 
cttur^ 

I • Additumet. : 

Sit AT— 4 = lA-c f— ^ = o 

add: -l-^ ■f'^ -4*^. ^y 






2« SiAtr^im» 



.»umL 




f *!, ^ -IF» • ■ 1 1P ' " •^v—j r 



lavent. DiJiinSt. RedtUi. Refilul^ 4 j 



2, SiAtraliiene. 

fubt. 4-^ -i-<< AT fab tr> 

trit Q: = i-}-c— /i ^— ^=r;H-4 

* 

CiVi>/:4 .'^dditionis itaque &.Sttbtradionis bojua 
compendium erit Tranfpofitio Qiiantttatum ex 
una parte asqoatipnip in, alteram facienda fem* 
per fub figno contrario. J / 

Sit a^b^x, — b-^x •; 
erit a*^lb ^ ix 

3. A^ltiflicatiane. 



Sit •« = ^v Q 



•—■■•* 



a mult^' 
^ _ I mult. per ^b 

hoc eft ^ = ^* crit Q. = iab^ibc 



«^«^ ^ 



*A «tl^ -VM •*> «V ^* >• «•• • ' 



4« Divifhne. 

Sit Af* = tf^ S^c' = 9x 

X div. 3Ar div. 

erit * = tf * =3 
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Sit x*-|-^;c 
X div. 


• sn 






crit X 

& X 


-\-a 


— 


b-\-c^a 


- 


» 

%' 


* • 

Radicum 


extra£Hone. 

• 




Sitx^ = 
extr. 


ti a' 

— a 


- 


Sit / ■ 
extr. 





extr. v' - 
&x=—t<»4-^ . " 



Sit x' -.- 3*x' + ^t.x 

extr. Vf 
X.— ,& =<c 



t« = c' 



\ ' • 



4. 



*i. 






V, n^ •);:.t^ 



^ 9 



X . 



.< ' ' .^ 



/ 
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SEaUUNTUR 

Problematk 7^« Quseftiones : 

« 

5<rA ^ w^r^ jEfuationim Jfmplicium. 

i.TNvenirc numerum, quo multiplicato per 3^ 
X ^x produSo fubtradis 5, refiduoque divifo 
pcr 2, fi quoto huic addatur ipfc numerus qux* 
fitus aggregatum fit 40. 

Ponatur numerus qu«(itus =x j eritquc 

' I. Praxd Numtrifd. 

Nurp, (^uaefitds =x 
mult. per 3 

produd* erit 3x. 
hinc fubtr. - 5 
refid. crit 3X— $ 
quod div. per 2 



quotus erit 



5«_S 

2 



hnic add. num« quasfitiis 
aggregatum er^: ~+X = 40 

^oare multiplicando erit 3X~S+M= 80 

' hoc eft Sx—5 = 80 
& tranfponendo 5X = 80-I--5 

hdccft 5x =85 
& dividcfldo per _s 

X = 17 = na* 
^. , mero quaefito. 

fi 5- ^xatmen 



j[o ProblemAU feu Qaafiiones. 

-' ■ - - §; Examen. 

multipl. per ' 3 

fubtf. 5 



'* 



Di?id« pcr 48 

2 






•23J 'V.V ... , 



add. 1^7 

provciiit 40 quod crdt propoft-i 

- tum. 

; - ^yJ^r^xk Spciofa. ,. 

Sit 3 feuiiumerus multiplicans =4^Et ni omnes 

5 .! febtraheadus \— ^C ^runt dati 

2 . di vifbr , =r r, , y ela (TBpti 

40 - aggregatus =^^/ r)rolu1||tu. 

Jamigitur: Num. quagfitus = x^ 

mult. per ^ '"^ ';V '^'! 

5rodua.j_4aL jho.bib-r 
lubtr. .& ,^ .xihhoin 

refid. 4jc;=:r 

divid.per r-r^* •^^'-•*^^^'P 
quotfii- Vx^fvftii:»! 1 Lc ;..uii 



ergo niultiplicarida: ^x— 7^-«=^^ 
& tranfponeiido : ] 'ai^^ct^cd-^-b 



:ranfp 
& dividendo per . ^4'55 

*7 ^ • ^— 4+. 



Hinc 



• «"l 



i«»H' *•- «^^ 



;? robUm^A feu Qttdfiionts. 5 1 

Hinc regula i>ro hujufcemodi Quxftionibus ge- 
Htralis i.Nomerus taequationls datus tut b* 1.40.3 
multiplitetur per datttni diviforem \ Produdb ad- 
datur numerus fubtrahendus i Totum hoc divi- 
d^tur per multiplicantem audlum divifbre j Quo- 
tus dabit numerum quaefitum. 

§. Ubr^obferrandum, quod inventio quafiti 
perficiatur operatione feu methodo ipfi quaeftio- 
iil contraria. Et..fic qupque in caeteris. 

' 2. Invenire numerum, quo multipUcato pet 
ii, & ad produftum additis^S, tantundem pro- 
yepiat,, ac fi idem numerus qu«fitus per t8 cflet 

"^^^* "icatus.. .,';.".' ^. ' 




Invenire numerumj quo multipUcato per a^ & 
ad prddudtum addito ^, tantundem proveniati ac 
ii idem numerus eflet ihuItipUcatUs per Ci, 

3. Invenire numerafflj cui fi addantur 11, & 
ab eodem Cnuthero primo j fi fubtrahantur % 
fumma additionis fit dupla refidui fubftradionis. 

Fil generaliter. 

tnvenire nttoaeram, cui fi addatiir b^ 8t ab ed- 
cjem Cnupiero primo3 Ji fubftrahat^r c^ fumma 
additiohis fit kd r^fiduttm fubtraaioriis in ratione 
dita/ puta dupla^ tripla, quadrupla, &c. 

4. Reperir^ numerum, cui fi addatur ipfius dii- 
plum- Ctriplurii, quaidruplum, &c.3 proveaiat 
ejufdem niimeri quadratiim^ 

E i 5- Inv«- 







5 2 Probtemdtd feu ^dfiionts'. 



.$. iQvenire nomerom qoi li;id icipfom addattir ; 
fumma per eondem moltiplicetor ^ ex producto 
idem nomeros fobtrahator ; & tandem refidoom 
hoc per eondem dividator^ ut proveniant 1 3. 

6. Dividere nomeriyn 16 in duas partes, ita 
ot qoadratom majoris partis excedat qoadratoni 
minorisper 32. 

7« Dividere nomerum 35 in doas partes, ita 
nt ii ad primam addantor 12, & ad alteram 5» 
fomma prior fit dopla pofterioris. 

8. Sit linea AB (partiom 70) feda otconque 
in C Cita ot AC fit 42, BC 283 oportet ean* 
dem lineam AB aliter fecare, v. gr- in D» ita nt 
redangolom ADC lit asqoale quadrato DB qox- 
ritor Interfegmentom CD Cq^o babito innotef- 
cent ADy DB J 



,•— *•— ^•' 

•• *• 

A '* ' ■■ 4<a ^ — jjS6 — ^B 

• S, ytl ifa in Numtris. 

Sint doo nomeri 42 & 28 ^ inveniendos eft ter- 
tios, qoo addito ad 42, fi totom hoc moitipliccr 
tor per ipfom numerum quaefitum^ tantundem 
proveniat, ac fi eodem numero qusefito fubtra-- 
cio ex 28. refiduum multiplicetur quadrat^. 

9. Sic 



y«i 



. -^. J3 



"W^ 



I I 

VrohlmM^ feu Qudfiionts. 
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9. Sit linea EF, feda utcunque in G Cita ut 
EG fit tf, GF 43 oportcat hanc rcdam EF pro- 
duccrc Cv. gr. in Hl ita ut redangulum EHF 
fit aequalc quadrato GH \ quaeritur prolongatio 
FH. 



S H 



§. Vtl ita in Numtris. 

Sint dtto numeri 6 ^ ^\ inveniendus ell ter« 
tius 9 quo addito ad fummam utriuique datorum, 
fi totum hoc muitiplicetur per quasfitum, tantnn* 
dem proveniaty ac fi aggregatum ex quaefito & 
minore datorum multiplicetur quadrat^. 

to. Dux bellicus dum cxercitum fuum in aciem 
quadratam difponit, fuperfimt ipfi milites 284 \ 
at cum fingulas lineas uno milite auget Qieu cum 
latus quadrati unitate ma jus conftituit 3 defiint 
ipfi ad explendum quadratum 25 milites \ qux« 
ritur quot milites habuerit. 

11. Capitaneusquidam emittit j fuorum mili- 
tum -|- 10, reftant ipfi i -|- 1 5. Qpaer. quot mil. 
habnerit. 

12. Eft exercitus, cui fi addatur fui t, f, & ^ 
•—5000, fiimma erit 1 00000. Qiixr. numerus 
iftius exerc. 



E 3 



13. In 



• ^% * 
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Problematd feu Quajliones* 



13. In reda^ngulo ABCD, . tlif&rentia lateris 
:(na)oris AB, & lateris minoris BC, efl: 12, diife- 
rentia autem quadratorum ^ diftis lateribus, efl: 
1680. Qiia^runtur latera re Aanguli ABCD. 



iB 



Hoc efi^ pofenendi genersUter. 

pat& in redangulo differenti^ laterum, & dif- 
ferentil quadratorum laterum^ invenire latera 
reaanguli* 

14. Reftanguli DEFG longitudo DE eft du* 
pla latitudinis EF^ & fumma quadratorum Ibn- 
gitudinis ac latitudinis eft decupla iummas ipfb-- 
rum laterum DE, EF. Q3«runtur latera reft- 
ang» DEFG. 




Seu gemrdliter. 

Data in reftangulo ratione lat;erum, &* ratione 
(ummas quadratorum laterum, ad fummam ipfi><* 
rum l^terQmi inyemre Utera rcdanguli. 

1$. Iay«* 



..*/ji 




ProbUmata feu f^djliones. 55 

.' ■ • • ■ ,. ^ ■ ' 

t^.Invenire duos numeros in ratione, ut 2 ad 
3 quorum produftura, fi invicem multiplicentur j 
fit 54. 

Sit minor numerus = X 

•/ 2 — 3 : X I ■—■—majori numero. 

vel, fit c6mmunis fador GqoD in terminos datas 
rationis dudo proveniant ipfi numeri defideratiU 
= X : •/ numerorum qu«fitorum minor =2X 

& major —iX 

i6. liiveirife duos numeros, quorum ratio ad 
invicem fit ut 4 ad 5 : & fumma quadratorum i 
lAnguUs^ fit 2d24. 

17. tnvenire latus quadrati^ cujus area fit ad 
fummam laterun). ia data ratione, puta ut 45 ad 

J2»« .' i r- '. , 

.*. ' ■ * ' ' 

18. Invenire latus cubi, cujus fuperficies ad fb- 
liditatem fit in data ratione, puta ut tf ad 1 1. 

19. Quidam conducit operarium, ea condi- 
tione ut finpuljb diebus; quibus operi iti'- ' 
ftiterit, accipiat 12 Stufros, fed quibus 3/. 
0tiatasi fiierit^ muldetur 8 Stufris. £iap- 2 s. 
fis autem diebiK 35^ neuter alteri quic- 

quam debet. Qjiasritar quot diebus fuerit dpe^ 
ratus,. quot otiatus* 

20. Dominus quidam conducit Servum» cui- 
pro mercede annul pollicetur 24 Florenos, . 
Wi cum pallio. Finitis autem 8 menfi- ^ * 

E 4 bus 




^6 Frohlem4tA ftu Qudfihnii. 

bus Seryus impetrato difcefru, mercedis loco zc* 
. . cepit pallium +13 Flor. Quanritnr qqan^ 
^ ' ti conftiterit Dallium. 



2T.<2uidam interrogatus quot annos baberet, 
refpondit, Si annorum meorum f quadruplicem, 
& produ^o addam \ eomndem -|- jq^ fumma 
jn tantum fupra 100 excrefcet, quantum nanc 
inftra 100 fubiiftit annorum meorum numerus« 

22. Rogatus quidam quota diei hora eflet^ re- 
fpondit, Dies hoc tempore eft horarum i tf ; fi 
jam \ horarum elapfarum addantur f reiidua- 
Tum, prodibit hora quacfita ab ortu 3oli$ iHune- 
randa. 

23. A Norimberga ad Romam funt 140 mil- 
.liaria : eodem tempore ex finguUs his urbibus exit 
Tiator, quorum unus quolibet die confecit mU- 
liarta 8, alter 6. Quasritur quot ab initio itine- 
ris diebus elapfis fibi obviam vpnient, & quot 
milliaria fipguli perfecerint, 

24. Tabellarius aiiquis conficit fingulis diebus 
milliaria 6 : poft 8 dies dies infequitur hunc alius, 
q^ui fingulis diebus conficit 10 milliaria. Qu^- 
ritur quoto die priorepi aflequetnr. 

25. Quidam Tabellarius conficit fingulis di«* 
bus milliaria 6 : poftquam vero %6 milliaria per- 
fecit, infequitur eum alter^ qui fingulis diebus^ 
conficit. Quasritur quot diebns bic illum aflc- 
quetur. 



i6. Qcii- 



l^"'— w*^"' • 
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IProllemaU feu Quaffthnes. 57 

^ 2tf. Quidam coemit tres libros, in ratione prl^- 
tii, ut 12, 5, i: Si pretiura primi duplicetur, 
fecundi triplicetur, tertii quadruplicetur ; fumma 
, horum produftorunl ia tantum (uperablt 10 im- 
periales, quantum fumraa pretium maximi & mc- 
dii eft infra 5 imperiales. Qjner. quanti confti- 
terint difti libri. 

27/Sit numerus 50 iecandus in duas partes^ 
ita ut parte majore divis^ per 7, & minore mul- 
.tiplicata per 3,* fumma faujus produ£ti & prioris 
guoti reftituat eundem numerum propoCtum 50. 

28. Sit numerus 20 fecundus in duas partes, ita . 
ut Quadratum minoris partis fubdudum ex Qua- 
drato majoris relinquat ipfum numerum propo- 
fitum 20 Cvel, relinquat duplam, tripluro, &c, 
numeri propofiti. 

29. Si quis Cngulis feptimanis lucretur 30 im^^ 
periales. Quasritur qnantum qualibet feptimani 
expendere debeat, ut llbi ad iinem anni fuperllnt 
500 Imperialc^, un^ cum expenfa 4 feptimana- 
rum. 

30. Operawus quidam exaAis 40 ab opcre in- 
cepto feptimanis numerat in repofito 28 Impe- 
riales — mercede 3 ieptimanarum j deprehendit- 
que fc expendifle 35 Imp. -l- mercede 1 1 fepti- 
manarum. Qu^ritur quantum iingulis feptima- 
jiis pto mercedc acceperit, &c. 



31. (a 



.^ 
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31. In Triangalp 
reftanguloABC^da- 
tur bafis A 6=9, & 
difierentia reliquo- 
rum laterum, hoc tSb^ 
Segmentum BD,=3- 
Q^runtur latera ACji 
BC 



32. In Triangulo reftangulo ABC, datur ba-? 
fis AB=5, '& fumma reliquorum laterum AC4- 
BC==:25. Qu«runtur ipfa latera AC, BC, diftiA-- 



£ 



/ ■"•-.. 



/ 
/ 

* 
I 

,lc 

I 

\ 

\ 
\ 

\ 
\ 

\ 



\ 



t 
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33. Siat 
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33. Sint dB« tor* 
tes, AB alti^udinis 
180 pedum, & CD 
240, in diftantia AQ 
350 pedum. Appli- 
care oporteat fcalam 
fuper linea AC, pu- 
ta in E, ejas longi- 
tudinis, ut hide ad 
fummitatem utriuf- 
vis turris^ «^ue per- 
tingat. QiiaBritur pun^- 
Qum E in linea diftantix, ut & longitudo fcalx 
EB, ED. 

§. Hoc efi\ pofohenio abfiraUi. 

Duorum Triangulorum redangulorum, aequa- 
les hypotenufas habentium, datur fumma bauum 
&: cujulque altitudo. Quaeruntur fingulas bafes 
cum commufii hypotenusl 

34. In Triangulo ABC, dantar fingala latera, 
AB=t3, AC=i4, BC— 15; daftlque perpen- 
dicalari BD. Qpaeruntar fegmeata bafeos, AD, 

pc. ■ ' -.■■•• 




A"--&--i4 ^ 



55'la 
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60 Probtemata feu Qudfiiones^ 

35- In triaDgnlo bbtufangulo DEFdantur fin- 
gula latera, utj)Ote DE 11, EF 13, DFiOi de- 
miflb^uc in bafin prolongatam perpendiculo FG. 
Qiisritur bafeos proIoBgatto EG. 





3<J. In reftangulo ABCD, datur diffcrentia in- 

ter longitudinem AB, 
jg & diagonalem BD, hoc 
eft D£t=2 9 iteniqne 
dif{erentia inter latitu- 
dinem AD & diagona** 
lem BD, hoc eft FB= 
p. Quxruntur reftan- 
guli latera AB9 AD. 

37* In redangulo DEFG, ex angulo D ad la- 

tus oppofitum GF duda eft 
reda DK, interfecans dia* 
gonium EG ad angulos re« 
aos in H: daturque feg« 
mentum HK=2, & HE= 
\6. Qusruntur latera re« 
danguli. 

38- Sit 








Problmaufiu QM^fiof^ 



6t 




38. Sit circulus, cujus diamcter A B, qucm 
alius minor, cujus 
diameter AC, iate* 
rius tangat in A : e« 
reftoque cx D Ccen- 
tro majoris3 fuper 
diametro AB, per- 
pendiculariter radio 
DE, qui fecet peri<- 
pheriam minoris in 
Fi detur BC Cdif- 
ferentia diametro-* 
rum 3 =9 , cum 
fegmento EF = 5. ^ 

Quasruntur circulorum didorum Diametri AB9 
AG 

39. Duo ibdales habent aliquot aureos : quo^ 
rum A dicit ad B ; Si dederis mihi i aureum de 
tuis, totidem habebo ac tibi reftabunt. Imo^re* 
ipondet B^ li tu mihi dederis i aureum de tuis, 
duplum habebo eorum qui tibi reftabunt. Qu^s* 
ritur quot aureos quiique habuerit. 

40. Quidam emit duos equos, cum^ Ephippio 
coniirante 100 Florenis : quod CEpbippium^ ii 
imponatur primo Equo CA3 uterque equorum 
^uali pretii cenfebitur : fin vero imponatiir al» 
teri equo CBII didum Ei>hippium, hic duplo erit 
pretio!ior ptiori. Quaeritur quanti conRiterint 
diai equi. 



41. Oeno* 



62 , ^^i/emafdfea ^aftiomh 

41 . Oenopbla qttidam habct dtiplex yinam v. 
gr. A & B : qaae it mifceantur ad paites a^iquales^ 
Cantharus tnixti conftat 15 Stafris;'fi vero niiP 
ceantur in ratione fefquialtera) puta fi toties "Cxx^ 
mantur 2 Canthari de A, quotiessdeB^ Gan^ 
tharus conflabit i^Stufris. QuaBritur depretio 

cujiifque vini figiUatim. ' 

1 ..... 

4Z. Interroganti fijio quot-arihoV habei^t, te* 
fponSit patfer, §i'aniiis meis^detraxeri^ 5, & t^e*- 
liquum diviferis per 8, quotus erit f annorum tu* 
orum: fi veroarinis tuis addideris 2, & totuni 
multiplicaveris per 3, detraftis ex produfto 7, ha- 
bebis ipfum numerumannorum meorum. 'Quas- 
^lrtiridc s&tati taifi patHs <iuam filil.' ' . / 

43. Reperire duos numeros, quorum fumm» 
£ addantur^tf, totun) fit duplum' ma]oris Aameri -, 
dik qu^rvKQ difTfr^nti^ fi.detraba&tur 2j quod re-- 
in^pet (it dimidivm ininoris«t 



, . **. A 



j^. Eb^perlfe ^uos .nfaGnenosqiiofam prodadnhi 
fit '240, & triplnm majoris divifiim pcr m|norem 
iit5. 




- . .,, . acGeperi^;^ . , , , 

^olus redemerp . ^onium propofitam, ' .Qn«ritur 
quaiitumargehti-quifquehabuerit. \ . / 



4<f. Juvencs 



■i*i »" miii» 






ProblemAtafeu QHafiiones^ 6^1 

4^. Javehcs ali^uot & virgraes Utbenf hoipiti 
pro exhibito convivto^ 37 Florcaos^ ea.ratiioneiit 
I3t jQv^nuro cuique aflignenturs^Fiorefiii^ virglit 
auteni'2. Sique ^aiflent tot juvenes, quot faerunt 
virgines, & econtra, fervati eadem conditione, 
«debuilfent 4 t^lorenis minns quam nunci; Qsl^- 
Titurnumertts juvenum^ac virginum^' x^ /, 



. y"' -'• ■.' ; 'l.yi 



47« Dux bellicus polt commiflum {Mrae}itinii;fair 
ftrans exercitum, cujus peditatus fuerat triplus ip- 
iius equitatus, depreheAdit airte pradium ftufugiflTe 
ex peditatu A -*^i20y tfx equit^tvivcco'^t^|- lac^ 
tum i tDiiitts exiercitus^ in 'pradidiia ^daibribdtds «(fe 
tconnume{^ti«' infirQii^ ^vtdnferatis^ pc fiipereSb 
libi f totius exercitus ; reliquis qui defiderantur, 
ipfo prielio extindisaut capttsj qaorum^CesJctin- 
Aorum^ numcro fi addantur 3000, fumma efit 
= dimidio peditum quos initio fa^buit. Q^cun- 
tur numeri fingulorum. 

i|.€« Dividere nuitoerum liuo 'bfsiflfiiufs parteis, 
ira -dt mji jor pQi^s prirnae'dN<(idiii$^'fibtripla tniooe 
tis partis feconda^ divilionis ;^&: ttidjor feciindias: fii: 
dupla minoris primae. r J •• '■>■/'■ u ',] . . ; 

4:9« ^' DlMKtef^^i!dn(i(^iiai> ^o ^ ¥t8 m: duis p^es» 
ita ut m]m pLti pHhik :di1^fidnisiriim'i<iito]:iifi&' 
cunfdai it-j^-^ -^fiiitiihar ]^^^ 
tlua& itfkxAm di^jonini' reMnQtsat 14. 



Tf 



50. M aritus uxor & filius habent annos 95, ita 
ut mariti anni & filii fimul faciant uxorisH^ \%\ 
fed uxoriscum filii faciantannos mariti -h ^- Qy«- 
titurastas fingulorum. 

51, Tres 



64 D^ J^ttdtiombiu QuAdrdticis. 

51. Trcs Mcrcatores cx divcrfis nundinis indi- 
vcrforio conTcnicntes, conQumcrant lucra fua^ 
babcntquc ibmniam 780 Flor. Porro' fi addatur 
lucrum prirai & fecundi, & ex aggregato fubtra- 
batur lucr4im tcrtii, rcmanet lucrum primi-^Sz 
Flor. fin auccm addatur iucrum fccundi & tertii^ 
& ex aggrcgato fubtrahatur lucrum primi^ rcma- 
nct lucrum tertii — 43 Flor. Quaeritur dc lucro 
iingulorum. 

52. Tres perfbnse, A, B, C, debent ccrtam pc- 
cnnix fummam, ita ut A cum B fimul debcant 
2ioFlorenos^ B cum Q 290, & CcumA^oo. 
Quasritur quantum unulquifque debeat* 

53* Invenirc trcs numeros, ita ut primus cura 
dimidio reliquorum, fecundus cum f reliquorum 
& tertius cum i reliquorum femper facianc 34. 

< 
- 54. Detur Qpadratum in 9 quadratula diftin-^ 

dum ^ oportet invcnire ac difponere numcros per 

fingulas areolas, ita ut lumma cujuiquc ordinis 

tcrnarii, fivc lateralitcr five diagonaliter connu* 

mcrando, fcmpcr fit 1 5. 

55« CThcorema^ Si deintur Uttnicri qaotcunquc 
'& qualefcunqac^ fiitt^uc . fubtm^io oiinoris cu- 
ju^ue tx proKimc m»)ori. i Qipo inmnita i^ iftarum 
difrcrentiarum a^utri djficreQtia immerorumma- 
ximi & minimi. 



• ' - f 
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jEquationib. Quadr. 

Earumque Sohtknt. . 

7T7Quationum Quadraticanim trcs numcran- 
jGlIj tur Gafus fcu Formulae, ut fequitur .• 

Primus C a s u s. 

■ I I I ■ t • I II * — — ■— 

Solutio \* malt. 

Examen feu refiitutio^^ 



x—t^^v^j^»-!-^* 
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66 Problemata feu Quajliones. 

Demonjlrktio Pfimi Caftis. 

Sit AC=:i^, & AB=^ : quibus conjunais ad 
angulum reftura in A, delcribatur eentro C, ra- 
dio CA, Circulus ADe, duaSq-, fefta DCB=-^^ 
fiat fuper eadem Quadratum BDFG=^* ) agatut 
porro rH, paraUela ipfi BG. 

Pra CaO 

i. & 2w 




Vico i.) Ar^efle maxAr^*. Nam primum 
DCe=4, & DF=;c, componunt reftang. DH= 
ax \ deinde per 36. 1 1 1 redang. DB^ C hoc eft 
GB:) eft=quadrat. AB^Jiocefti*. \'ax-\-b*-=x\ 

Dico 2.) X e(re=V'i^*-|-f'*+»^ Nam Qpadr. 
AC eft=i<«% &aAB= fe' : qui bus per 47.1 «qua- 

tur OBG i ergo BC=Vt^*+^*. adde CD=CA 
~\a erit BD = BC -l- CD. Hoc eft Ar= 



i/i^M i^-l i^* ?• ^- ^- 



Secundfti 
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Secattdus Casus. 
Solutio —U muit 

Examen fkh re^itutio. 
rtult. »^-\* ,. 



BemonjlrAtro Sfeciindi Cafiis. 

Conftruaa figurl ut ante, fit nunc *B=* i 
nnde DB^rf-j-* defcriptum autein ab eB Qaa- 
aratunieL, s=*»i 

Dicomnc i.) ** e(fe=^*~*A-. l^amGB=DB= 

*^*V^r ^5=^'^=*J ergo GL=D*=4} qu« 
cum KL=fB=jr, conftituit Q GK—ax. fta^ 
qae ta G Ehoceft C3 GK-hofLn=^H-i* j 
Qflod ipfum C3 G* , quum Gafu pr«cedenci 
oftenlum fic=BAB=*' V erit**+4*=i» & *'= 



■j 



"^ 




68 FrohlematA feu Qu4tfiione$. 



Bicoi.) a: eOe = V^i^^+t»— ^4. Nam Q 
=i4, & f B=Ar, unde CB^i^-fAT^Vt^t^lr* per 
prasced. ideoqae x-^^^/Xa-^-h*^^^. q. e. d. 



Tertius C A $ u s. 



x^ T=: ax ^ b^ 



^^"''« tmult. 



%au 



*y=>^4V t4'^' Radix major,:i=:BD 

& Arrri^^A^!--^* Radix minor,=BE 

Habet enim tertius hic Cafus duas veras radi* 
ces : quarum nunc major, nunc minor, quineti- 
am laepe utraque conftruftioni propoiltas qua^itio- 
nis iAleryiet prout ufus doccbtt* 

Examen feu refiitutio. 

x^^ax-^^a^ = ^4*— 4'« 
x^^ax. — b^ 

^' = 4Ar— ^* 



Demonm^ 



.v'^l..'.i^i. 
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Froblem^ta feu Qu^fiiones. 
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Demonfirs$h Tertii Cafus. 



<^9 



Sit jn figur4 fequenti, AB = i4^ & AC=^- 
Defcripto fuper AB femicirculo^ applicetur AG 
ad peripheriam, jungaturque BC : qu4 prolon* 
. gat4 fiat CD, itemque O, = AB. 

Sit jam (i.) DB=^, tanquam radix major, 
fuper qua conftitutKim bDF erit=Ar\ Agatur 
deinde fH parallela ipfi BF, occurrens GF pro- 
dua« in H, erit D DH=4.v. 



I>ico nmc i . ) x eflc= i^^-/:!^'— t* 

per 47.1 & conftrudionem. 



Tro Caf. 3. 




Dlco 2.) XX efle = ax — bu Conftituto 
cnrim fuper Ce = $4 quadrato CN^ critillud 
= %a : itcmquc fupcr CB=V^4*«-i(« , dcicri- 

P 3 pto 






ipr - ■■■»— — «i^ 



jct Troblematn feu Qu^Jiiomu 

pto quadrato CL, erit hoc =?^* — fr*. Quaro 
gnomon KNBerit— fc*: fed gnomoni huic aBqaa- 
tur Q fiH) quod ficolienditur; Dufta diametro 
CN, complementa ML, . eL, funt «qualia per 
43- 1 fed ipfi «L efl: etiam = O OH : Si enim ex 
BF=BD auferatur BO —eA — eC, remanebit 
OF = BC, = BL : Unde cum & a OH fit= 
OK, erit CD BH=gnomoni KNB=^.* ; ac pro- 
iflde DDF= a DH— . CD BH i hoc eft, x^—ax 
» <j, e, a* 



Sit vero (2) B^, = AB, = at, tanquam ra-- 
dix minor : Super qua confl:itutum quadratum 
BQ.erit=A:*, & jp r S = ^x ; ex quo ^fi aufeva* 
tur a BCL erit reliquum p BS=BH, =b\ Ua*. 
^e jam reliqua facile patent. 



MMiV^iw^ii^tAl^' d 



Probl. 
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ProblemdU feu Qudjliones. 
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TrohU %6. Reperire Aumerum, quo mQltiplica- 
to per 5, prodqftoqoe fubtrado ex quadrato ip- 
fitts nnmeri iaveniendi, refiduum fit 280. 

57. Reperire numerum quo multiplicato per 
8, produdoque addito ad Quadratum iplius nu- 
merei inveniendi, aggregatum fit 660. 

58. Dividere numerum 140 in duaspartes, iti //t 
nt produ^um ipfarum partium fit ^ quadrato ex 

55, Iioc eft 3i3tJ. 

59. Sint 959 milites in aciem oblongam con- 
ftituendi) ita ut differentia laterum majoris & 
minoris fit 40. Quaeritur numerus militum cu- 
jufque ordinis, in longum & latum. 



60. Slnt iterum milites 480 in aciem oblongam 
difponendi, ita ut fumma laterum majoris & mi- 
noris fit 52. Qu«ritur numerus militum cujufque 
ordinis in longum & latum. 



6\. In Quadrato 
ABCD datur diffe- 
rentia diametri & la- 
teris,hoceftEC,=5. 
Quaeritur latus Qua- 
dratf. 



Ar 



V 

I \ 



\ 



\ 



\ 



-< 



.* 



".B 
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^2. Qua- 



72 



Froblem4tiL feu Qujtfiionts. 




6x. O^adrata 
DF additum eft 
Crob eadem alti* 
tudine^ redan-f 
galutQ EK; cu<* 
)us datuT latitada 
£L— Z) nec non 
area totius reAan* 
guli compofitt 



= 60. Quasridur latus Quadrati. 



^3. Quidam emit aliquot ulnas panni^ pro 7a 
Florenis ; dcprehenditque fi 4 u.lnae? ariiplius fuif- 
fent, unamquamque ulnam tunc 2 Flor. vilius 
emtam fuiiTe. Quae^ritur ^uot ulnas ^merit. 

^4. Aliquot fbdalf s deben^ in diyerii^rio fiim-r 
lina^tiQi 175 Soiidos: poftquam vero, ante faftam 
folutionem', duo iplprum tacite exceflere, fyn^- 
bola iingulorum qur remanferant 19 Solidis ad- 
auda deprelienduntur. Qpa^ritur numerus foda.- 
^ium. ■ ' ■ " ' 

^5« Divtdere numerum 21 in duas partes -c{iia« 
rum fi major dividatur pei: minorem, & vici0im 
Biinor per majorem ; tum prior quotiens miiltipli«^ 
(retur per 4, & pofterior per 2$, ut nuimQri prof 
^^9^i ftnt »^uales^ 



f 5. Sit 



wij 
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TroiiemMta feu Qaeefiioms. 
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^^ 



*-X?, 
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66. Sit linca AB feda in C, ita ut AC fit 8, 
CB vero 6 : oportet eandem lineam AB allter fe- 
care, puta in D, ita ut redangulum fub At) & 
DC fit aequale redangulo fub AC & CB, feu pro- 
dufto cx 8 & tf, hoe eft 48. Quseritur interfeg- 
mcntum CD. 




^ tf 7. Sit hortus reaangularis ABCD, cujus lon* 
gitudo AB tripla exiftat latitudinis AD : porro 
numcratis a B vcrfus A 18 perticis, hoc eft BB, 
dud^que £F parallela ipfi AD, detur area re- 
liqui rcdanguli £D 120 perticarum quadrata^ 
rum. Qu«ritur difti horti longitudo AB & lati* 
tudo AD* 



68. Slnt milit^ ^oo? in aciem oblongam di(^ 
pbfiti : qiiam dom CQloncH^s Utiorem cupit, de« 

prehendit. 



74 ProblemAtA feu Qudfiiones. 

prehendit, ii longitudini lo ordines adimat, latl 
todini daos ordihes accrefcere. ^ Qaasritur nume- 
rus militum per fingulos ordines in Idngum & la- 
tanu 



69. Aliquis emit equum, quem rurrus vendit 
pro 55,Coronati8, lucraturque tot coronatos ad 
too, quot ipfi equiis conftiterat. Qu«ritur quan- 
ti enitus fit equus. 



70. Quidamemit pro 30 Florenis lintea du- 
plicis generis, pub fubtilius & craflius : ulnam 
quidem fubtilioris pro tot Florenis quot inde ul- 
nas accepit : tum 28'ulnas crafllorTs, ita ut 8 ul- 
nx conftent tot Florenis, quot una ulna fubtilioris* 
Quasritur quot ulnas lintei fubtilioris, & quo pre- 
tio utrumque emerit. 



22, 




lu In horto quodam redangulari ABCD, 
cujus longitudo AB 22, & latitudp AD 10, con- 
fiit^endum fit ambulacriim DG, fitu ad la- 
tera figure paraKelo & aequali, ita ut area difti 

ambulacri 




^^^^* m I ■ ■ i ^ p L^ ■ m« nii M. pi I 
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ambulacri (eu gnomonis DG asquetur reliquo re- 
dangulo FC CGve ut gnomon DG fit dimidia pars 
totius figuras ABCD propofitae. Qiiaeritur didi 
gnomonis latitudo DB| BG. 

72. Ex tribus numeris proportionalibus datur 
mcdius = 12, & diflerentia cxtreraorum = 10. 
Quaeruatur ipfi extremi« 



73. Ex tribus numeris proportionalibus datuy 
fumma primi & fecundi= lo^ & difierentia fc- 
cundi & tertii = 24. QLaaeruntur finguli. 



74. Ex quatuor numeris proportionalibus da- 
tur- tertius = 12, tumfumma prima & fecundi 
= 8 i porro fi fecundus nunaerus ex fuo Qiia-» 
drato fubtrahatur, remanebit quartus. Quasrua* 
tur didi numeri. 



75. Ex quatuor numeris continue proportio- 
nalibus datur fumma mediorum = 24, itemque 
fiimma extremorQrn = 56^. Quaeruntur finguli 
Cfuppofito quod primus qutperus fit minimus reli* 
quofum.] 



75. Du2B rufticae A & B^ ad forum . fimul ad-? 
ferunt.ioo ova, vendendoque una tantundcm 
accepit quam altera .- afl: A Cqu« majora eoquc 
me^^ora habuerat^ dicit ad B, fi aequalem tecum 

cvorm?]i 



« 
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ovoram nnmerum habniflem, pro iis iSStufros 
accepiiTem \ cnircfpondet B, Si paria numerot^ 
com habaiirem oVa^ accepiffem pro iis tantum^ 
modo SStufros. Qa«ritut quot ova tmaquxquc 
habuerit. 



' 77. Duo ruftici^ A & B^ vendunt frumentum 
pretto diverfo : A quidem 20 Modios ; B vero re- 
cepit pro uno Modio totFlorenos, quot Modios 
vendidit : deprehenditque A, fi tot Modios vendi- 
diiTet^ quot B accepit Florenos, fe tunc accep- 
tnrum fuifle i^iFlor. quoniam vero ambo fimul 
receperunt 1 75 Flor. Quxritur quot Modios A, 
& quo prctio B, vcndiderit. 



78. Duo mercatOTcs panni vendunt ulnas 21 ; 
primus quidem i nlnam tot Coronatis, quanta 
eft ^ ulnaram fecundi ; fecdndus autem i ulnam 
tot Coronatis, quanta elt f ulnarum primi : pera- 
daque venditione connumerant 48 Coronatos. 
Qiixritur quot ulnas finguli & quo prctio veodi*- 
derint. 

79. Duorum mcrcatorum ferici primus 40 ol- 
iKis habet, fecundus 90: primus Coronato vcn- 
dit \ ulnx plus quam fecuudus : tum venditione 
peraf^a ambo numerant Coronatos 42. Quasri- 
tur quot ulnas quifque Coronato vcndidcrit. 



80. R6perire 



- tfkjj 
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8q. Reperire numerum, cujus quadrupk) li ad- 
dantur 91, totum lit ad Quadratam ipiius uumeri 
<^uxiiti ut 3 ad 4. 

81. Reperire numerum ^ cujus duplo fi fubtra- 
hantur 12, Quadratum reliqui minus i, fit non- 
cuplum numeri quxfiti. 

82. Dividere numerum 19 in duas partes, ita 
ut fumma Quadratorum a partibus fit 193. 

• 

83: Pividere 7 induas partes ita ut differen- 
tia Qaadratorum cjuae fiunt ^ triplo partis mino^ 
ris & a duplo partis majorisi fit 17. 

84. Quidam emit volumen lintei, quod rurfus 
vendendo lucratur 12 Florenos minus h expenfi 
pretii : Deprehenditque fe hFacratione tandundem 
lucratum efle pro 100, quanti ipfi conftiterat 
linteum. Quxritur quanti cmtum fit lihteum 
vendituinque. 

^ 85. Quidam cmit 18 ulnas panni diverfi gene- 
ris ac coloris, puta rubri & nigri i de unoquoque 
pro Florcnis 40 : folvitque pro fingulis ulnis ru- 
bri I Flbr. plus quam pro nigrp, Qumtur quot 
l^nas cujuiquc gencris cmcrit. 



8tf. Qtudam 



• « 
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8tf. Quidam emit 120 libras pipcris, totidem- 
qne zingiberis : ita ut i librd plus zingiberis prd 
floreno acceperit quam piperis : adtoque totnoi 
pretium piperis 6 Florenis fuperet pretium zin- 
giberis. Quxritnr quot libras de unoguoque pro 
Floreno acceperit 

87. Quidam emit 80 libras piperis, & s6 libr. 
croci, ita ut pro 8 Flor. acceperit 14 libras pipe- 
ris plus quam croci pro 25 Flor. eftque fumma ex* 
penfipretii 188 Fior. Quseritur quot libras pi- 
peris pro 8 Flor. & quot libras croci pro 16 Flo* 
renis acceperit. 

88. A & B debent fimul 174 flprenos; & 
A quidem fingulis diebus perfolvit 8 Flor. B 
vero primo die i Flor. fecundo 2, tertio 3, & 
fic" confequenter. Quxritur quot diebus totum 
debitum perfolvant^ & quantum unuiquifque 
debeat; 

89. Quidam percgrinari inftituit tot dies quDit 
coronatos hal>ebat ^ accidit autem ut ipfi fingu- 
lis fequentibus itineris diebus, tottdem ac prasce- 
dlenti die liabuerat, & infupg* bini accefl^erint cof 
ronati ; abfolutoque ut decrever^t itinere, deprc- 
hendit fe omnino 45 coronatos habuifi^e. Quasn 
quot initio habuerit. 



90. Viator 
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90. Viator quidam qttotidie 9 milliaria confi- 
dt, hunc triduo pofl: alter infequicur^ qui primo 
die 4 milliar. conficit^ fecundo 5 9 tertio tf, & (ic 
deinceps, lingulis diebus i miUiare lucrando. 
Quaeritur quando hic priorem aflequetur. 

pi. Ex urbibus A & B, quarum diftantia 70 
xnilliariiim, eodem tempore exit viator, quoruni 
unus lingulis diebus conficit milliaria 6 ; alter ve- 
to primo die l, fecundo 2^ tertio 3, & ita dein- 
ceps cujuique diei itineri \ milliare adjiciendo. 
' Qiiasritur quando flbi mutuo obviabunt^ &c. 

92. It^rum, ex duabus urbibus A & P, qust- 
rum diftantia fit 120 miUiarium eodem, temporei 
tikjt viator, quorum primus quotidie conficit 5 
milliaria, alter vero quotidie 3 milliar. minus 
quam eft numerus dterum quibus conveniunt. 
Quaeritur ergo quando id fiat. 

• 

93« Ex loco A veiTus B mittitur tabellarius qui 
llngulis diebtts 8 miUiaria conficit : buic poft 27 
miUiaria confeAa alter ex B obviam mittitui;, qui 
quotidie to totiusvias feu intervalli locorum A& 
B<x>nficit9 totidemque diebus Cqusi^ta nimirtfm 
eft ^o didae diftantias^ completis priori occurrit« 
Quarritur quantum diftent loca A & B# 



^p ^y 



94. Duo 



So TfQhlemAtA feu QustfitMeu 

94. Dao mercatorts A &: B £iciuat fociet^^ 
tem, in quam B qoidem confert 420 Flor. A 
vero recipit ex lucro 52 Fior. eftque fumma for- 
tis utriufque uni cum lucro 854. Flor. Qtiasritur 
quantum contulerit A, & quantum ex lucro re- 
ceperit B. 

95. Filius interrogat patrem de ^tate fuia \ cui 
pater : Si annis meis demantur 4^ reliquum erit 
triplum annorum tuorum : Si vero ex annis tuis 
toUaturi, dimidium reliqui erit radix quadrata 
annorum meorum. Qpaer. astas tam patris quam 
filii. 

95. Reperire duos numeros^ quorum fumma 
Qaadratorum Ct 317, & produdum fi invicem 
multiplicentur^ fit 154. 

97. Reperire duos numeros, quoruih produ* 
dtum fit 108, & differentia Quadratorum 63. 



98. Duo ruftici venduat fram^atum diverfi ge>- 
joeris r A quidem 6 Modios j B vero tccipit pro 
foo fummatim 20 Florenos : dicitqije B ad A \. 
Ecce fi addamus numeros meorum Modiorum & 
tuorum Florenprum/umma erit 28 : refpondet A, 
£t fi addam Quadratum meorum Florenorum 
Qaadrato tuorum Modiorum, aggregatum erit 
424. Quaer. quot Modios vendiderit B, & quot 
Florenos receperit. 

99» Rc- 
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Proilemata feu Quaftiones. 
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99. Rep^rirc duos numeros, qaorum prtmas 
4"2> multipttcatus ia iecundam —^3, prodocat 
iio : & viciflim primus -r-3, multiplicatus iri ft- 
cuadum +2, producat 8q. 



4« 
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TdiiU 
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Tdb. reiu^iors Numerorum irrAtionalium. 
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LOGISTICA 



LINE AR IS 



Pro Conftruflione 



^qmtimum Geometrica, 



Propositio 1. 

JJnea reStd data datam reSiam addere earem' 
que exbihere /ummam. 



SlN 



T addendae 4 & * ; fumma erit *^4=r^. 



P R O P. 11. 



Ex data reSia majore minorem fubtrahere- earum- 
que exhibere differentiam. 



S 



Ubtrahatnr ftxh., diflcrentia erit b^=f. 

P R O P. 



."..liit-^J 



LogiJticA Linearis^ &c. 
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P R O P. IIL 

Datis dmbMs reSfu tertiam proportiifftalem inve- 
nire liJj-j qaamfieripoffttfamma exaiHitadine.'] 

Cafas I. 
Si datarum diferemia fit mediocrisjeumn nimisvafia. 

INtcnrallo primai AB defcribatur ex B femidr- 
culus ACF, in quo ex A accommodetnr fecnn- 
da AC, eaque ultra C infinite producatur : tnm 
eadem fecunda ex A collocetur in Diametrum 
ftmicirculi, puta in D, atque ex D, intervallo 
DA defcripta peripheri, ia produda AC dabit 
^uxfita" *"'^"^ ^^ '^*^^* proportionalis 

AB =/i, prima. 

AD~*» fecunda. 

AE ——■> tcrtia qusef. f 




B P 



Vel etiam ita. 

AB, prima. c 

BC, lecunda. 
6D« tertiaquaefit. 



•^v 



A^ 



G3 



B 



k. 



J> 

Qpin 



L 



.d-U 



"T-Z — 
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Logifiica Linearis 



Quia circa primum hunc Cafum, ubi fcil. da^ 
tarum differentia non eft jufto major^ variae ope- 
rationes mediique commode adhiberi pofTunt 
Cuti & in fubfeq. rrof. IV.H at oon pariter ia 
casceris Caiibusi. 



Cafus 2. 

Si datarum differentia fit nimis magna*^ & frims 
major exifiat quam altera. 

Intervallo primae AB, & B fiat angulus tfo grad. 
ABF \ e cujus altero crure BF abfcindatur fecunr- 
da BC, ducaturque AC. Fiat nunc AD= fe-^ 
cundae BC, atque ex D, intervallo DA Cvel quo- 
libet alio] defcribatur angulus itidem 5o grad, 
ADG, cujus alterum crus DG at reda AC iecabi- 
tur in £, eritque Df^ tevtia proportionalis qua^^f 
lita- 



R^- 




AB: 

BC. 
AD 

PC-^rtcrtia quaefit^. 



a prima. 
b fecunda. 



Cafus 



^ 
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Cafus 3« 

Si daiarum differentia fit nimis magna^ & prima 
minor exiftat quam altera. 

I* £x B9 termino primae, intervallo fecundas 
fiC, defignetur angulus 60 grad. FBC, & ex A 
per C agatur recta infinita. 2. Ex D termino 
lecundae, intervallo fa.tis magno defignctur ite- 
rum angulus 5o grad. GDA, duftaque refta uf- 
*que dum occurrat infinitae AC in E, erit DE ter* 
tia proportionalis quasfita. 

Caetera ad hanc Prop, obfervanda vid. ad fubfeq. 



ABss4, pri. 
DE=*~ ter. 

qo«fita. 




•■» -. ' -•> 
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PROPJ 



Si 



Logifiied Lwearif 



P R O P. IV. 

Ddtu ttibm reSHd quArfam frofortionalem ia^ 

n)emre. 



Cafus t. 

5^* datarum \jfuta pimA e^ alterutriu4 rtliquarumj 
difftrentia non fit immodica^ <^ frafertimfi frima 
minor exifiat alttra reliqui^um. 

INtervallo pritnse AB; ex B dcfcribatur ftmicir- 
culus ACF^ in quo ex A accommodetur ie- 
cunda AC, eaque ulterius infinite producatur : 
tum tertia ex A coUocetur in Diametrum femi- 
circuli, puta in D ; atque ex D, intervallo D A, 
defcripta peripheria fignabit in produda AC 
punftum E, eritque AE quarta prOf)oriiofltlis 
quxfita. 



••.»••"•••. 



ir^ 




AB = 4 pria>a 
AC = b fecunda 
AD= c tertia 

AE =-^ quarta 
quasiita. 



Cafus 




i.uv i ^ t g».. iJi ^ ».vj i . ' ■ipp siii iw ii .i ii 
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Cafas 2. 

Si dMMrum Zfrinid & iUriuflihet aut Mh^rvtriff» r^^ 
liifuMrum} diffirentia fit imp^icM ^ & frimd ma^ 
jor exiftat alterutra vel utravis reliquarum. 

' Intcrvallo prrmae AB, cx B fiat angulascJo grad. 
ABF, e cojtis altero crurc BF abfcindatur fccun- 
da BC, ducaturque ex A per C reda infinita : 
Collocetur jam tertia cx A in D ; ^ ex D, inter- 
Ta!lo DA Cvel quolibct alio] fiat itidem angulus 
60 grad. ADG,,cujus altemm cmsDG fecabit pro- 
du(^am AC, eritque DB quarta proportionalis 
quacfita. 



G.-- 



4, prima 
b^ fecunda 



AB: 
BC = 
AD = r, tertia 

DE rt — quarta qu«Cta. 




{jtfeta^ Si pntna noii fit ma jor «trlqtic rcliqua- 
rum, fed duntaxat alterutrft, uti hoc !oco, ope- 
ratio commode etiam inftituetur juxta Caf. i. fe- 
cfMidft nimirum dc tertiiiTnricecfi perimutatis.3 



Cafus 



90 LogifiicA Linearis. 

Cafus 3« 

&' ddtarum C prim« & utriuflibet reliquarum^ 
differcntiafit immodica j & frima exifiat mindr. . 

1- Ex B, termino prim«, intervallo ftcund» 
BC, dcfignctur angulus 60 grad. FBC; & ex A 
pcr Cagatur r^da.infinita. 2. Ex D, termiao 
tertias, intervallo fatis magno defignetur iterum 
angulus 60 grad. GDH^ dua^que reda DH,^ uf- 
que dum occurrat infinitas AC in E^ erit DE 
quarta proportionalis quxfita: 



r'' 




• 


"?f\ 








". 


AB —'4, prim. 
BC —h^ ftc. 


Y / 


•- 
\ 

• 
• 


AD-^r, tertia 
DE— «7 quartus 


V /\ 


■ 
t 
■ 
• 

■ 


quxf. 



Vel, affumatur dupla primae, & prodibit dimi- 
dia quaefitae : ac tunc faepe operatio ad Cafiim i. 
reduci potcrit* 

$. Casterum nifi prima datarum fit jufto brevior, 
praxis generatim Chujufce& praeced, propof.] non 
minus accurata quam expedita eft quae fit per tri- 
angalun aequicrurum uti vulg6 notum. 



AB Prima 



..iSimiliS^^ 



l^P^*!^! 
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AB prlma 
BC fecunda 
AD tertia 
|9E qaartaqnas^P 





5. Interim notari quoque poffunt modi fc- 
qoentes ex 3S- & 3^- IH* £^cUd. 





FK prima 
FG fecunda 
FH tertia 
FL quarta 



NQ. prima 
MN fecanda 
NO tertia 
KP quarta quxiita: 



§• Obfirvandum 



'?f^ .-Tr^.7 
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$. Ohfervandum tamen, non qaemlibet modo^ 
nim reccnfitorum cuUibet Froblemati conftroen- 
^o, quantum ad demonftrationem concinnandam 
attinet, asqu^ commod^ aut red^ adhiberi, fed 
plerumque Problemata fuam quodque conftrudio* 
nem requirere aut fecum ferre^ at nobis hicfalteai 
conltriidionis exaftitudo curas eflfe debuit. 

P R o p. Yi [Lemma.] 

Uneam recfem datam in reStam alteram ducere 
feu muUiplicare^ ut produifumfit quafilinea. 
Seu Geometric^ loquendo. 

Super data re£la refhangulum confiituere ; qtiod 
[valore fuo numerico] aquiplleat ipfi linea pro^ 
fofita. 

Flet hoc fi reda multiplicans ilt nmtas, ieu £ 
pro altero latere conftituendi ^lani afluma- 
tur reda qu« unitatem referat, uti hic yiderc 
eft. 

T a T 4 g ^ T^ S ? ^^ ? ^^ ^? ^^ J^5 



l 



•^m 



ni 



I 



1 



§• Pari ratione conftitnetur quantitas quolibet 
dimenfianumg ^xias tamen unicam dantaxat di- 
menIioyae43i r^rasfentet» 

Sic etiam quaolibet quantitas in liaeam riUlti- 
plicabitar ; iit produdum asquipoDtat qaiotitati 
datx. 



PROP. 



|lip ■ I I H ■ 



fro Conjlru^. M^nttionum Geometrica. 9^ 



P R O ^. VI. 

Ddtdm re^am fer numerum muUiflicare. 



u 



T fi data refta Ah multiplicanda Ct pcr 3 
prodibit refta AG. 



9^ 



B 



P n o p. VII. 

Datumflanum fer numerum multiflicare. 

UT fi datnm planum Ae multiplicaRdiim fit 
per 5, prodibit planum jie. 



Ar 



1 



-^ 



P R. O P. VIII. 

Datum flanum fer lineam dividere. * 
CQuod eft fraaioncm in proportionum refolverc.] 

SIT ab Q dividendum per r, fiet, ut c divi- 
for ad ai Ita ^ ad — feu quotum quaefit.=Ar. 

Nota : 



»3JtBAr^.! 
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Nota : Si planum dividendum fit compoiitum^ 

P R O P. IX. 

Ddtdm lineam re{fam per reSfam dividere^ 

COgitetur fuper data re£ba conftitutum elle 
planumi cujus alterum latus fit unitas Cp^r 
V. prascedO atque tunc fiat juxta VIII. prasced. 
Ut fi dividere oporteat ^ per 4 ^ fiet ut a adb^ 

ita unitas = e ad -=!• 

P R o p. X. 
Datam reHam fer numerum divider^. 

UT fi dividendafit refta AB pers, five pars 
tertia ipfius exhibenda. Ducatur CD pa- 
rallela datas AB *, dein quovis intervallo fiant CB, 
EB» & EF asquales inter fe & numero dato. De- 
mum jungantur CA & FB donec coeant ut ad G. 
Poftremo junge GE,BB,&c. & habebis lineim di« 
vilam prout oportet. 





^s^^^rwm^^^^^^f^tfm 



■ » «■ ■* m 



fro ConftfttU. AL^uationam Geometriea. 9 5 



P R o p. XI. 
Datum flanum fer numerum dividere, 

SIT propofitum planam AB dividendum per 3, 
Qiiotus erit tertia pars plani propofiti, puu 
AC, 



Af 



P R O P. XII/ 

Datum pUnum in aliud tranjmutare quod ha- 
beaf datum latu^\ feu datum planum ad 
datam longitudinem vel tatitudinem redu- 
cere. 



SIT Q bc tranrmutandam in aliod^ cujus unum 
latus iit = datas redas d\ feu a bc lit redu- 
cendum ad longitudinem dj quasritur latitudo. ' 

Oividatur Cper VIII. praecedO propofitum a 
bc per datum.latus d^ & prodibit alterum latus 
quaeiitnm; hoceft^ fiatut^ad^,itacadquartam 
= f^ — lateri quaefito, undejam df=bc. 

§• Patet hinc, qua ratione quxiibet quantitas 
quotcunque uimenfionum poflic reduci ad datas 
literas, leu ad datam laterum Cper unumn ni^g' 
nitudinem. 



Sit 
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Sitquantitais^cf^* ita tranfmutanda, ut in ea ter 
reperiatur litera a Cfcu a cubicum^- Aflumpto 
itaque primum quadrato b\ fiet ut a ad b^ ita b 
ad tertiam = d ^ unde ad — b\ & aead fea aacd 
= acb\ Tum porro aflumpto quadrato cd fiet ut 
4ad Cj ita ^ ad quartam =/, mdeaf^cd^ dc 
^iAff fea a\f=acb% quod defiderabatur* 



P R O P. XIII. 

Dstum fUnum in lineam exfonere: feu da-- 
tum flanum in aliud convertere quod ha^ 
beat rationem linea [vel ut vulgo efFertur] 
Lineam in lineam multiplicare juxta datam 
unitatem. 

Dlvidatur prbpofitum planum per unitatera, 
Qaotus dabit quafitum. SitQuadrat.^^ ex- 
r>nendum in lineam, fiet, ut unitas, =r, ad ^i, ita 
ad quartam =/i unde «/= ab^ & e/quoque = 
ipfilines/, per V. prasced. 

$• Patet biQC qua ratioae quxlibet quotcanque 
dimenfioqum quantitas ia liaeam expoai, feo ad 
valorem linearem redigi pofltt* Sit ex* gr. 

qaantitas ^^i^* expooenda in lineam. 

Suppofita unitate = r, aflumptoque primam 
Quadrato 4*, fiet ^ ut e ad a^ itil a ad tertiam = d^ 
nnde edzna*. Similiter aflTumpto Qiiadrato ^% 
fiet; ut e ad fc, ica b ad tertiam =/, unde ef= 
b\ & ttdf—^b : itaqae tandem aflumptp Rect^ 
angulo dffict: ut e ad ^, iti/ad quartam =^» 
unde eg^df'^ & confequentur e^g-^za^b^ ; & fi- 

mul 




^i^^miit^r^m^srwwr^-^'^'^^'}'-^^^ ^."^ 
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ihal etiam e^g = ipfi g numeric^ j quod expete* 
' batur. 

S. Quod fi vero in prbpofito exemplo C^'^*] 
ipia quantitas a fumatur pro unitate^ brevius ad 
lcopium venietur ; nimirum reducendo duntaxat 
Quadrat. b* ut fequitur : ut 4 ad b^ ita b ad ter* 
tiam = K\ nnde ak^zn b^-^ ac proinde a}k==m*b\ 
= ipfi i^. 

l^ R O ?• XlV. 

Daftim quAntiUteim qudncunque p^r quMmlitet 
dltam dividere. [feu FraSiionem quamcun^ 
qae infroportionemrefolvere.'] 

Cafus I. 

Cum Dlvifor pauciores dimenfiones habet quam divi'^ 

dendtis. Qua cll Divifio ordinaria, ut ~. 

Cafus 2. • 

. Cum Divifir & dividendui dimenfionihHt pa^es exi^ 
fiunt^ ut ^.^ 3^^ ^. 

Tunc in dividendo adfcifccnda eft unitas per 
V. praecfed. qu« fit ex. gn = e; critigitur^*=^^ 
propofito ; & fic ctiam in c«tcri$. 

\ H Cafus 
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Cafas 3» 
Cum Divifar plures dimenfioms habet quam divUeH'!» 

Tunc in dividendo adfciicenda efl: unitas qao« 
ties opus, puta ufque dum ipfe dividendus nuinero 
dimenlionum fuperet divilbrem. Suppofita igi-*» 
tur unitate = ^ ut ante, ponetun 

iJ. = ?) T^—7Py «C* 

Caftts 4« 

Cum Divifor fauciores dimenfiones habet tfuam tatio 
feu ffecies quoti exigit. 

Utii propofitum fit ^\ 8c quotus debeat cflTe 
Unea. Tunc in divilbre adicifcenda elt unitas, 
ut fit - = -r> &c. 



E R o p. XV. 

Datis duabtts reffis mediam frofortionalem in* 

venire. 



D 



Bntur 4& r; prodibit media = h^ per con- 
ftrudiones vulgo notas. 



Qiiodfi 



. •■ .i. 



'^'^nig^^Sfi^gif^fTif^fwmffVf^tif^i^ir^r^wi 



pro ConflruB. Mfaatiomm Geometriex. gg 

Quodfi alteru- 




\L 



•-c .' 










'4* 



tra datarum nt 
nimis parva, fu- 
maturejafclemdQ- 
pla vel tripla, &: 
alterius dimidm 
vel tertia pars^ 
proveniet enim ip- 
faquaelito^utante. 
Dentur exemp» 
gr. ^&/, media 
crit Cy utroquc 
modo reperta, ut figura oftendit* 

P R O P. XVI. 

Djiti fUni [ folitarii ] Ufus qaadrAtum re^ 

fisrire^ 

MEdia proportionalis inter propofiti plani 
tputa reftanguli ] longitudinem & latita- 
dinem exhibet latus quadratum quaefitum^ 

P R o p. XVIL 

Dati plani flano auBi vel diminuti latus qua- 

dfo^um invenire. 

T fi dentiir V+t^ a^h\ ^«^ W*, &c* 
Conftro^ ex 47. L & 31* IU. patet« 



u 



H d 



PROP. 
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P R O P. XVIII. 

DAti fUni Per numerum multiflicAti vel divifi 

Utus quadratum referire. 

UT fi dentur 3^ \b\ ^ab^ &g. 
Conftruaio plerumque duplici ratioae pcit^ 
fici potcft per 47^ I. & 1 3* VI« 

Prop. XIX. 

Dati fUni Um plano qa*m numero affecii 
Cjuxta praeced. XVII, XVIII.] Utusqua- 
drdtum inveaire. 



u 



T fi dentur 24'-Hfc% 5**+^ — i^% &c. 
Gonftru^tio patet cx prascedentibus. 

PROP. XX. 



Data^ quatttitatis cujufcunque^ ad duas dimenpr 
ones divife latus quadratum invenire. 

U T fi detar f ^^ '^ &c. Fiat b ad 

^, r ad a : deindc medium proportionalc intcr b & 
q erit latus qaa^fitum* £t fic dc ca^terist 

PROP. 



smnfii^fnpBffi^iffm^ttfi 'MW-^iff^^ffSv^T^^^ 



fro ConfiruB, MquAthnum Geometrka. i o r 

Prop. xxr. 

Ex data lined reSta radieem fuadrattan extra^ 

here, 

INtelligatur fnpcr data refta conftitatam efrc 
planum cujus alteram latus fit unitas Cqa« 
quidem interdum vcra fcu detcrminata reqiuri- 
tur ; interdum autem quavis hypotlietica ac pro 
lubitu affiimpta cidem qaaifito fatisfaciet 1 ac 
tnm C jiKta xy. & XVI 3 media proportionalis 
mter diftam unitatem & redam propofitam da- 
oit radicem quxfitam. ■ 

Qjiod fit data unitas R nimis parva, aflumetur 
ejus duplum vd triplum, & ^ contra propofitle 
Imea dimidmm vel tnens, prout ad Propof XV. 
monitum fint. *^ 

% 

Prop. XXII. 

Ex data quantitate trium dimenftonum raditem 

quadratam extrahere. 

t.QlT quairenda V-', ouae cum nihil aliud Ik 

l3 quam quadrat. exy:»» Choc cft -J & V- 

feu ^f i idem eft ac W- -, ideo primuni qu«ra! 

tur ^a pcr prxced. XXI. qux in - duda pEm 

^ado habebitur quaefitum. 

Vel data quantitas -» primum exponatur in li- 
*?am, ac tonc fiat extraftio juxta XXI. 

** 3 Notandum 
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Kotandain autem, pro huiafmodi extradione 
( nti & in reliquis Calibus bujufce Propolitionis ) 
ttnitatem non poOe aflumi pro lubitu, fcd ab ipla 
quantitate 4 dependere. 

2. Sit qusrenda s/atl^^ quac ell: — quadrato 
ex ^ & V^, quo in lineam expoHto habebitur quas- 
fitufti^ 

3. Sit quasrenda V^c^i qu« eft=re£tangalo er 
'^b & ^cd. Itaque per XVI. quasritur yrrf, & 
per XXI. V^-, indeque conftitutum quadtatom 
exponatur in lineam per XIII. quas ipfa erit V 
quaefita. 

§. Pro declaratione per numeros efto 4=4 ^ 

prop. xxia 

Ex ddtd c[udntiedt€ qudtuor dimenfionum rddi^ 

cem fuddtdtdn^ extrdheren 

i 

Notd^ T TO C loco idem unitas determinatur 
XX P^^ datas quahtitates, nec prb lubi-^ 
tu aflumi poteft. 

I. Sit quaerenda V4% qu« eft=4' \ ideoque d^ 
per XII. exponatur in Hneam & habebitur quxfi- 
tum. 

• 2. Sit quaerenda V^*^'^ qua^ eft=^*, ideoqu* 
ut prius. / 

■ 3. Sit 



fro ConflruSt. Rj^uAtionum Geometrica. i o j 

» 

i* Sit qaasrenda ^b^dc^ quae eft=bVdc^ qux- 
, ratur Vdc per XVI. qu« cum h conftituet pla- 
num, quod expofitum in lineam per XIIL dabit 
radicem- quxfitam. 

4. Sit quaerenda ^abcd % quaeratur Vab^ item- 
que Vcd per XVI. & conftitutum ab ufraq^e pla- 
num redigatur in lineam per XIIL habebiturque 

radix qyasfita» 

♦ 

P R o p. XXtV. 

Ex data quantitate quatuor dimenfionum radi'^ 
cem biquadraticam extrahere. 

- 1 . Modm qui fit ofe mitatis. 

QU £ hoc loco pro lubitu major minorve af- 
fumi poteft, (emper enim ultimo vera radix 
ibit ; ac conftquenter etiam litera aliqua ipli- 
us datae quantitatis pro unitate accipi poterit, 
quod operationi non parum compendii adferet. 

Regula generalisfro omnibus Cafibus. 

V 

Qo^ratnr primum per praeced. XXIII. V qoadr. 
propc^tas quantitatis j ac tum ex ifta radice ite* 
tnm radik extrahator per XXI. quas erit m/ qiiaB^ 



H 4 2* Modm 
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%. Moiuf abfque ope unitatis. 

1. Pro 1/4* nulla opus operatione, elt enins 
ea=^. - 

2. Pro W4T=\/4i media proportionalis int^r 
a ^ b dabit quxfitum. 

3. Pro yfVic—^h^^dc media proportionalis 
inter h & W^ dabit quxfitum. 

4. Pro Yrdhci^/^^/arTTd mcdia f)roportionalis 
inter V^fc & Vf ^ dabit ^uafitum. 



P R o p. XXV. 

l^x dAU quantitdte quatuor dimenfionum eom^ 
fofitA vbI diminut4 radic^ i^ijuadraticam 
ejcirahere. 

\ ■ 

HI G itidem ut in praececl. unitas qusecunque 
ad libitum aflumi pbteft ; commodiffime ta- 
men illa litera quantitatis propofit», qixx in ea 
piurimum occurrit, unitatis vice fongetur " 

1. Pro yfh*a*-\-b^*^ Aflumpto h pro unitate ex- 
ponatur jpcr cam^i' in liueam Cper XIIIJ qu« 
vocetur/. Exponatur it^m ^* ia lineam qu« 
erit=Ai unde>/=feV, Sc V.hf^VhU' ; . fed Sc 
^/hf-=a ; cui addita per XVII- praeced* radicc k^ 
=h*=h rquum^ fupponatur = i ) habcbitur pri- 
mum VtV^i^T Ex qu« fi rurfum Cper XXI. 3 
/ . . radix 



fVH^vn- \w nimtti ■ " L « "fi 



wi. * " ' 



pro Conftru^. J^quationum Geometrica. 105 
radix extraliatur ha)bebitur WVa*-\-b^ guaefita» 



Hincconftruftionis compendium: ExVif*-|-i>* 
extrada radjx ope b—i^ dabit 1/ quasiltamf ' 

^- ^ro >i^^^F Pofita if=|. 
3. Pro 1/^755^^ Pofitoi/=i, ficc- 
ReguU generalis hujufee Profofitionis. 

r 

Bxponantdr plana propofitarum quantitatum 
in lineaS) per XIII- cum quibus deidde porro pro* 
cedatur juxt^ XVI, XVII- Pro radice nimi- 
irum quadrata , ac denique |ttxta XXI* pro rad« 
Quadr. 

Sequuntuir ConfirnBiQnes. 



S- Pro 1/^-i^n Poflto A=i. 




Jorfo idem obtinebitur quidem fi a poaatur=i) 
ofieratione minas coa^peadiofa* 

§-Pro 



■1 



jo6 



LogiJiic4 Limaris: 



^ §• Pro VrT 



a'-h^% 



!• Pofito 4= r- 



^ Erit 4 =^, jam pro*% ut4=i ad b, ita Aad 
y unde rcquiritur ^d^J^^x j cx qua dcnuo «tra- 
fta i/ opc 4=1, dabit qaasfitam. 




2* Pofito h—\^ undc *»=*, &d 




« t 



*^'r 



•••,.,. . i^t : •- 



§" Pr» 



.._.^^^^ 



■|li^p?wi!i, .WWV.WU" .■"*» ■.■nip.1,1 pi,i II mfiiw^u . 
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5. Pro y/^a^j^bdc'- Pofito«(=i. 

1. Pfoif, 01*^=1 aAdh^ kacad*?— he. 

2. 4^=d. __ 

3. Med. Proport.interfo &if =</,.= vW* 

4. ^f ut ante. 
" e. dc~c. ■ 

6. Med. proport. iMeric&f ^-rfc^^VWc- 
Unde 7. habctur ^i)cd'-\-bde' 

Ac deniqueS- Ope d==t, wT qu«fita. Qiiod 
erat propoCtam. 



AFPEN- 



|oS Lffgifticd Linearh 



APPENDIX 

p R o 

Numeris irratimalibus 



P R o p. XXVI. 

£jc dAto jiumero fuoctifiqtte r4dicem qusdratdm 
geometriee extrahere j jaxta datam fialam 
unitatum. 

* 

•■•."' ■ -. . 

JCafifs t. 

♦ .'*.-■■ 

Si datpu numevM fit compcfitm. 

MEdia proportioaalis inter partes componea-r 
tes (quarcunque, fi propontus numerus 
plures divifores agnofcat) dabitradicem qua^litam. 

E X fi M P L A. 

1. Pro Vii . quaer. Med. proport- inter j & 7. 

2. Pro v^ao. quxr. med. proport. inter 2 & 15^ 
vel 3 & 10, vel denique $ &tf. 

3. Pro Vpp- qu«r. med. proport. inter 3 Sc 33^ 
vel quod melius, inter 9 & 1 1 • 

Cafiis 




fro ConfiruSt. j£quanonum Geometrica. ic^ 

Cafus 2. 

Si datHS numerHS fit frimw. 

Dirimatur is in partes daas plurefve, prout rcs 
poftulaverit, ita uit partes ill«, quantum fieripoP- 
fit, quadrata rationalia, vel faltem redangula^ 
conftitu^nt, ac tum procedatur juxta 47. 1. &c* 

• » 

E X E M P JL A. 

Pro V 1 1 dirimantur i i in 4. 4. 3^ vel 9 & 2 
13 13 9&4 

29 29 25 & 4 . 

37 37 25 & 12 

loi loi 100& ivel8i,i5, 4. 

Pdrro in plerifque numeris majoribus, fivecom- 
pofiti fint five primi, utraque operatio locum faa« 
bere pot^ft, ut patet ex iequentibus exemplis. 

!• Pro i/700. Subtr. 700 ex.900, reftant 200; 
quorum radice ex fupra Caf i/ quaefiti, & in fc- 
micirculo ex ^900=30 fubfrjifta, habebitur qu2e- 

iitam. 

• .' » ■ 

2. Pro V6000. Med. proport inter 60 & loo 
dabit V quaefitam : Vel fiat diftributio ut ad figu^ 
ra^i conftrudionis fabfequentem videre eft* 





Diftribatio 


1936 V 44 
2401 ^ 49 

4337 fobtr. 
4S<J7 


• 


« 


230 2J 
10 



Sequontitr 



I» 



-» 



k. . 



XIO 



Logijiica Limmsi 




Sequuntuf Conjlructiones. 
Pro ^l 21. Pro V 3l 



,,.•• •••••, 



/ vf -a 




t-H n H 1-1 




Pro V tfooo 
6 o 



lOO 




.^ 5a 40 Jo 30 ^o o ox %o 36 4.0 50 ^ >o 8.0 

Velita: -^^"^^ 



50 
5» 

a^ 

'^yoodr 

900 



X o I 

roT/ 



PROP. 




■■■I«f"* •■■■ '* 



■^wr 
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P X o P. XXVIL 

Datd re&A ^ rddici eujufcunque numeri dati^ 
invenire re^am ^ unitaii eampetenti fiu 
numero alieni rationali^ 

SBcetur refta data in tot partes ^quales, qqot 
numerus datus unitates compleditur : Et jam 
quasratur media proport* inter totam lineam & 
ejus partem unam ; vel inter dimidiam & partes 
duas, &c. quas erit ipfa unitas quaefita* 

Vel, fi numerus datus llt magnus^ iecetur linea 
juxta eundem numerum in ea ratione, ut altera 
pars fit = numero alicui quadrato : Jam inter to« 
tam lineam & partem quadraticam didam quae* 
ratur med. proport. ^nas erit V ipfius quadratici 
numeri antea defignati : Hdc itaque meai& in tot 
partes aequales fedd, quotradix didi numeriin- 
nuit, obtinebitur qua^fitum. 

j, Dctur re&a 4 = V 7» 

* :\ \ 



2.Detar 
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2. Detur reda d—^6i 

Secetur d in ra- 
tionc ut 36 ad 2j, 
quoram quidem u- 
terque quadratas.eft; 
__^ ac tum quaeritor 

^ =Vdtr * med. proport. intcr 
totara & partem majorem, prodibit V 3^=<f ; 
vel inter totam & partem minorem, provenict 

P K o p. XXVIIL [Confeaaria praeced.] 

DatA re£{A — radiei cujufcunque numeri datiy 
invenirere£tam = radicrcujufcunque alterius 
numerifrofofiti^ idque atfque ofe unitatis. 

MEdia proportionalis inter lineam totam & 
intcrtot partescjufdcmquot numcrus quas* 
litas innuit crit ipla V numeri propoiiti quxfita. 

Oportctautemdatamrcftamin tot partcsasqaa* 
lc^fecari, quotnamcrus datus, cujus radiccm da« 
ta rcda infcrty anitates continet (prout praeced. 
Prop, diftum) Vel potius ca rationc fcdio faci^ 
cnda, ut altcra pars iit = altcri numcro propofi- 
to cujus niouram radix expctitur. 



Cafos 



■ J. ^ ? ! *." . "***g!^1lg WJ ' i^l^Fywiii I lip 



fro Conftru^. jEjc[uationum Geometrics. 1 1 j 

Cafus i. 

Vbi Uneafeu^ qudfita debtt effc nUner quam ddta: 

Dctur rcfta/= 1/5 ; quxratur altcra = i/3. 



^ 




-f.,_-.w]^-^ 



Cafus 2. 

Vbi linea feu V qua/ha dehet ejfe majar quam data; 

Dctur ticiffim V 3 ==^ ; quaeratur V S« 



a«««M«M«« 




-£Q.UA- 



•^T^ WVi 
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iEquatioflttm Algebl^feErtinl 

Diftrihutio ac Solutio 

H O C E S T, 

De claffibusfeu Ordimbus jkg[uatiomm & fin^ 
guUrum Claifium CUffibm ac formulU m- 
rumque refoluuone GeimtfricA. 



^Quationum Alg6bfaffea#um tot funt Clafles, 
j, qaot gradus poteltatum feu dim^afioaam 
inTcTla Vantitatura prog^^^ Et tot di'- 

menConom dicitur aliqqa «quatio^ ^uotin, q^mi- 
titate incfogQita pTurim^as repiriuhtur ; casteris ta* 
men paribus, hoc eft, 11 & fubfeqttentes gradas 
quantitatis incognitae requiCti adfint^adeoque ipfa 
asq^uatio terminis fuis compteta exiftat : Secus^ 
enim per fuccedentium tefminortfm^ vel termini^ 
abfentiam, asquationeis faspe ad fiiripliciorem feu 
inferiorem Clalfem deprimuntur^ &c-: 



. , ^ ^ . . % C L A S* 



»7" " H P .. »' i- ^ 1J l f l t I II I lll| i S ^ - .- VM mi ^t ■ ■ i ^ ip ip ■ .1 I ■» ■■■w ■ . I 
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wimtmm^ 



C L A S S I S I. 

JEquationum fimflicium feu uuius DimeufioM^ 
'Arum duo fiiat Cafus : 



H 



I • Ubi X aeqtmtor plaoo diviib per lineain, 
irel quicqoid httic asquipolleat. 

2. Ubi X squatur radici alicujos plaoi ; 
vel etiam v^ alicujus planoplani. 

Priaris Cajits : CQpi fpedat quantitatcs ablb- 
lutas feu rationales3 formulae fimplicilfimx funt 

I. X=i7^ 1. x= — 

Quarum proinde fdutio expeditnr per tertiae 
vel ^uarts proportionalis iaventionemi dicendo 
nimir. 

1. Ut ^ ad 4 : ita a ad tertiam = x. 

2. Utc^d^: ita fr ad quartam = X. ' 

Pofieriaris Caftu: CQpi concemit quantitates 
irrationaks feu radicales^ formulas fimpliciffima^ 

fnnt 

I. X =d^ Itcm x*=rf* 
Uadc X =^ X —d 

1. x^=hd x'-h^d2 

Undc x=i/W x=VW 

Harum itaquc folutio confiftit in latcris Qiia- 

drati invcntionc. 

I 2 Gaeteram 



ji *.. ._ 



ii6 Logifiicd Limaris 

Caetenim in folvendis quxftionibus as^uationes 
rariflims quidem in ejufmodi ilmplicifllma fui 
forma emergere folenf^ fed plerumque ex quan* 
titatibus varie compofitis affediique conflantur : 
quae proinde ulterius expendendae atque ad fim- 
plicillimam fbrmulam reducendas veniunt. 

'Sequmtur ExemfU. 

Qtiibus pra^cipuae ^quationum diftarum (prout 
emergere folent) vari^iones ac compofita fcrma 
continentur. 

Et I. quidem in Quantitatihiu ahfolutis (cu, 

rationalibHt. 

I b% — zac Unde x =-y 

Solutio : ut ^ ad 24 : ita c ad x- 
Vel: ut^adzc: ita^adx. 

• ** 
2. icx = b^ Undc x=— 

. p^ 
jast 

4. rx+*x = zfr* ^ X = -T7 

5. 34x+*x=64i ^^J^HT^ 

24* 



tf. </x — «=24* X = 

7. «+x=*P ..^=TF 



8* 2^ 



PMHW9<P^ Wlllipi^lll I II 
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9w « = ab-);-!^ 



Undex 



2^ 



X = 



I o. 2rx = y^* — n ^ 



11. iox — ^bc^dc 

12. yx^-« = 4^-f-^f 
13- 2^X— ^=42 — i^i^ 



14. 3«~^x = 2^2 



4f 

^~ 3^ 

^- d-\-c 



X = 



15. 2CX=^^+C2— 42 
I& 4X— rX=4«*-4^2— .^2 



X 






x = 



2r 

4^* ^^2^2 



17. 4;c4^.V— i</A-=424.C^^2l!/« X = 



4M-^*~2</^ 



i8, cx—b 



19« ix = 44 

t 

20. x~db^ feu I x= 4ib 



21, 24X=42i— & 



b 

x= — 
c 

44 

X = -T- 



I 

x = 



1 



2« 



13 



uv 



j«"~ 



l 22. 3x 



kv. .!»'.W.y^ 



1 1 S Logijiicd Linearis 

3 

23. M^x+h^x^ac-l-bc .y^~t^ 

24. rfrx— .x=:2</2^-c ^^TZir 

25. bdx=c^d ^~hr 

25. c2x=-errf+4«l' , x= — ^5 

27. ibcx^adx^iMbc-^bc^ x— ^bc^ad 

efg 

28. bfx-^X^efg ^-'^j^db 

acd — ^rf*^ 

29. sfix^^X^acd^^b x= ^2,^- 



2 
4 c^ 



*+2*^^ 




30. y^dx=tfic^ x= 



31. "2Vx-^4^*X=i'+2i«/ir 

32. 4JfiX^ddx—^ — c^^-^a^ 



2. /xi QuantitiUibus irratiotxalibuu 

33. 2X* = 3-^ Uttde x=i/-— 

2 



35« 3f« 



« ■ s. 



XA^C \ 



" * » ■ , " « * , ' ' 
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35. x»=;^2-r^fr 

37. ix^^r^Z-iac ' X=V- 

r . ♦ ' . • ■ 

3$. *X24-X'=:<jf* 
4*. 4X^— 2fe2=4|fr 

43. ^m^f r 

45.* cx»-f <x^«*f— i^ ■ ^ 
4$. A^»==44' ' 

48. ^^M-^3?=:<«!gf'; 

.1' 1 , , . ' 1 

1 » . . ' . . , ' ll 

54?' a^lffiffl^l .ii; •; _^ 

?.^ ' ■ . i ' f ! » . 1 J : ! I ' ■ ■ f : • ' I ' .''■"' • ^ . * 

14 



t • • 



\ 



k 
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Ai JEqudtiones pfdcedentes ExPlicsfio 
Cafuum quorundim: ^ 



Rimam qaod ad ufum Vnitatis attioet, ia ge- 
ncrc oblervandum^ in omni xqoationc re- 
qairi, utQuantitates omnes ab utraque parte nu- 
xnero dimenfionum pares exiftant ; alias enim 
nequc rationcm neque asqualitatem ad inyicem 
habebunt* Secus itaque fi eveniat, hoc eft fi oc- 
Cufr^t iEquatio quac ab una parte pauciores lite- 
ras feu dimenfiones praeferat quam ab akcrd) aut 
ubi una quantitatum a communi dimenfionum 
numero deficiat, tunc fempcr defcdtum iftum ad- 
fcita unitate, c^que in Qu^ntitatem defkientem 
dudla quoties opus, fupplei;i iQtelligendii^m eft 2 
unde fi una duntaxat Litcra ieu Dimenfio abfit, 
unitas illa lineam referet ^ fi duas^ Quadratum.^ 
fi tres Cubum. Hoc itaque padto /Equ^tioaes 
ejufmodi dimenfionum num^ro cosequanciae funt, 
antequam geomctrice folvi poflint." ' fet hoc qui- 
dem quoties ufii venerit, indrcio eft^robkmg e(Ie 
in ft Arithmcticum, ^ec nifi qer numeios dcter- 
minari vel exprimi pofTc : uride riecefle erit, ut 
datis literis f<;u lineis, certi numeji, fiius ci^ue^ 
afiignentur^ quo quidem ipfa fimul unlcas Chbc 
eft linea unitatem referens] determibat>itttr.: Aut 
fi unitas afruttiatHr pro lubitu, tunc^i^giper^aa- 
titates datse quoad valorem nua}.ericupi'ab alrum- 
pti unitate dependebunt, ac cortfcquenteripfifra 
quaefitum ; quod proinde pr^-alia a^qufe-al+a uui- 
tate variabitur, ut nunc niaj^s nu/ic njinus '^mer* 



e»t- ,., '■-^'- 



Vd 



I^ ii pviilUIJpni 



'"t ■V * I' "!■' '"< '"* 
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Vel ctiam ita banc rem exprimerc licebit ; 
quum nirairucn, uti didum, ejufmodi Probl^a- 
ta in fua natura fint arithriietita, & vero facien« 
dum^ ut geometrice folvi atque exponi poffint, 
necefle erit ut Quantitates numericx ad formam 
linearcm* reducantur i quo quidem fiet ut ipfa 
quoque unitas fit certa quxdam linea ;' Quse pro* 
inde in alteram lineam numeri alicu|us interpre- 
tem duda Quadratum conftituet; quod tamca 
Quadratum noa. nifi poteftatc lineari gaudebit* 
Vid. Prop. V. Logift. Lin6ar 

Num- 7. cx+x=^ ; hoc eff, per obfervation* 

pr«ced« f x-l-iXi=:^jf* 1 undex=— -— 

Divifor c-\-i arguit probiema eflc numericum. 
Unde vel (i-) QLuaatitates c & ^, fi fint line«, 
non nifi fub ccrtis numeris dari vel aflumi pof- 
f^ix% quo tunc ipf^ fim^l unitas innoteicet ; Quas 
fi vocetur e^ exempltt/n fic ftabit fx^-^x—^a, &c« 
Aut (2O fi ,umtatem velimus aflumere pro lubi- 
tu, tunc ipfa illa aflumpta unitas lineis r & ^/ fa« 
os numeros determindbit, &c^ 



Num* 8* 2|rx=^a4-^2. El xss . 

20 



d" 



Unde (!•) pofito ^?-^^^^/' Seu x=-ti ,__ /. 

Cper XYII- Logift. Lin-] erit- 
ut il^ad/ita/adx: 

Vel (2O ut xh ad a : ita a ad ~v, adde ih^ habc^bi- 

tur 3E. Num* JK 



122 Logiftftd LineAru 

Scu x=H^^ 

iQaarc (i.) pofito 4*4-*^=^! «^it. 
Ut 4 ad ^ •• ita ^ ad Ki 

Vcl (2.) ut 4 ^d * : i.ta i ad — . 

fumma crit =x. 

Vcl potius (3.) cum Qu^ptita? A -f >^ fit orta 
er multiplicadone a\h in Ip^ - fict. 

Ut 4 ad 4+* .• ita.^ ad -^. — 



Uum. 10. 2rx=fc~^. Et x= 



« « wr#v« jk^^v *««'W& ■•• '»» » ^B^w o> _ 

I.) t--^^^^'. Unde, at zc ad^ • ita« fui r. 

2-) Ut^cadl':: ita,^ad --—^/ . :j /• 
"^ 2<^ L undc rf -^/ 

■ • -4 ' 
Itcm« Ut 2r ad 4: ita ^ad ^ 

2cr , 

3.) Advcrtcodo Quantitatem f-7-4* efle coni- 
pofitam per multiplicationem *-|-4 in h — 4 \ ^\% 

nt 2t ad ^+4 .- ita h^a, ad = x> . 

. 2r 




iV«/». 34. x*=iS-^&. Et x^v^iq-^*. , . 
i0 PofitO4 ^=:if CpcrXVI. Logift. Ui^-3 <^it 






Vel 




pvTviiiP^eqilliBi^fPfipii ■■j|iini>wi'9' » ■ ■ v*p ' • > 



'^ f m jii^i 



wi i i I — 



fr^^onfiruB. JEjfuAtimum Geometrica. 12^ 

Vel 2.) Obfervato Quantitatem h^^ib cfle ori^ 
uadam cx multipl. H-^ki in k^ ^roportXQ c^t^ «t 
H"^ ad X : ita X ad *.' tjnde mea. proport. ia- 
ter b & h-]^ar=x. 

Vcl 3.) Conftrnatur triang. reftang. ABC, ca- 
jus Hypotcnufa AC fit — la^b Cnimirum AD 
=14, & DC=b2 & alterutrum latus circa rc- 
ftum Cut Jiic ABl :=^ia ; tunc c niip.altc rug), la- 
tus circa j^dum, ut BC^ eril: =>/t2^4tscx/ 




'<i 



Num. 35. x2=^— ii^. Et x=ViKlS?r 

1 .) Eolito ^=^, crit xt=3V^^Z5*. 

2.) Ut fc-i-^ ad X : ita x ad * — d. Undc mcd. 
proport. intcr b-^d & t — d=%. 

3.) Fiat in triangulo rcdaing. AB C Hyp otcnufa 
AC=^— i-S & CB=J«, crit AB^^VJT^fcx. 






,••■•••■ 



••-.. 






3>v-. >>'? .' u i 




$• X3 
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5. jp^h. Undc x^V'*. 

Hoc loco vel quantitas numero determinanda 
cft, quo innotefcat unitas j vel fi determinetur 
nnitas, ab ea dcpcndebit quantitas b^ &c. 

I^. 42. ii?x*— i-iJx^— ^'^2. Unde xzn^^^Z^ 
^ Vel 4X2 ^j^yy;2 ^y2. ^nde x=V ^ ^" . 

Scu poncndo a^2h=d ; x=V— 

1. Afo^ti/.' Ponatur V^^^Zi^zz:/; erit. 
Ut/ad4: ita^ad j=x. 

2. Madus. X=:V'— 

TJt^ad*: ita^ad^^. unde4=^^ 
Confequeoter x«=:*f. EtXzrV*»/. 



3.> ^«</»/. Jx?=ab^. Unde proportio. 
Uc ad 4 ; tta ^2 ad x^. 



Cu,us C.»/?r«ff« .. Fiat C m appofita Figura 1 ' 

addantur ^i & ^ ] & defcribatur fuper AC fc- 

micirculus. Porro ex B erigatur perpendic. BE 

r^An "^tl .occurrens peripherise in D, 

tum dufta DC, & huic paraUela EF ad prolonga- 

tam AC, erit BF V^=x. 



«y^ 



^m§m^m^wm^m!^^KmtBF 



mjmt ,» ■#q 
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/ tl ^ 




Dtmonfiratio, Ut AB & BC C hoc eft // ad 43 
ita D BD ad ■ BC, per CorolL 19. VI. fed tiC 
Q BD ad 13 BC, ita & q BE C=^3 ad a BF 
C=X»D per^. & 19. VI. Qpareo BE (hoc 
eft fc» ) ad B BF, ut AB ad BC Choc eft ut d ad aj 
ideoque Cper fupra cxpofitam proportionem 3 
m BF=X2, & confequenter BF=rx. 

§. Vel brevius ita : BD=V4</, & ut BD ad 
BC : ita BEad BF. Hoc eftnt 's/*d ad/i : ita b adx, 

unde Xi/ad=:abj & ^ad-=ia^lfiy & x^dz=.alt^ : tum 

*— y«i ^^ ^^—^•^•'m^ quoniam d politum 



«» 



. =<« — 2^ ; redit itaqae «quatio x^V^^^t ^o* 
erat initio propofita. ■ ' 



S E- 



■" ■> ^ ' j 



k. ._.-!.-. 



ii6 LfigtfiieA Umaris 



S BQ.U U N T U R 

^huejlmes fcu Prohlemta, 

Nonnulla. 

% 

i.-pVAtis^ia Triangola C^JwlicMqoe 3 ABC 
U latcribus, iiweairc perpendicutam Bp 

t interios cadefts 3. 




Sit AC=4i= 14 

AB=fc=:i3 

BC=c=iS 
AD=x 

•.•DC=<«— X 



( 



tam I.) Ift tfianguld ABD 
,t5_X^=: quadrato BD 

2.) In triangulb BCD 
c* ^4*-l-2/fX— X2— quadrat BD 

Unde c«^/4-2^x--x'=f ^— X^ 

Et 2^x=;fc^-l-^'— «^* 

Div. 2^ 

X =^ — ^ — 

24 



Jdfm 



BP>»|QPPi"WPV9nP^FT^ 



V iMWWI^inVfVniiBmpSfCF 



yU^4 -^niMliTVV, 



fro Conftru^, ^ttgtkffam Geometrica, t9f 



'"■'■■' ^- 1 - i jnf 1 1-. -■ ^ X.. ,.. ^ i .,L 



j . : : 



Politisoarterii ot fiipra defcri* 
batur « B iircuj Ar. t 

FiatqircrC=»j 0t 

Igitar 

Et AD=i' 




2 




Jam 1.) In triaogalo ^tC^. ' ■-' 

I 4 =BD quadrat 

l a.) In trkngulo BCa 

"-" ^BD quadr. 

4 



Undc y^ — ^a— X^+24X 



£t 



>24X— >X2 



Hoc eft 



• A 



..V 



4 

4« 

4 


to^w^ 


4 




4X 


=r^~A« 






X 


_c^— fr* 






• 

* 


ii 

t 






' ;f 


. ! .- : 




-% 



2. Dx- 



T- 



«» _%.■ 



■■P!«tli9Jlll 



12S 



Logifiie* Uffearit 



1. D^tis ia trutqgplo obtaCmguIo.ABC kte- 
ribus, ioTenire perpendicalam BD Eexterios ca- 
dens. 2 




Sit AB = « 
BC=* 
AC=:c 

BD = X 



II 

20 



c 



Jani I .) In triangnlo BCD. 
i«*-x*=quadr. CD- 

2.) In trianguld ACD. 
c*— ^*— 24X— x»=quadr* CD- 

Qaare ir«— x^=c«— ^^— 24X— JP 

^ Et 24X=t^i|2— *2 

Div. 24- 

CW.42— ^2 



x = 



241 



■^MHi^ 



Idem dliter. 



j 




Pofitis cxteris ut iiipra. 

Sit nnnc AD = t. 
Erit BD = X— «• 



Jam 
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r 

-Jamigitttr 1.) In triangulo AQD 

(r*~x*= quadr* CD 
2.) In triangulo bCD . 
i^ — xM-24X— ./«*= quadr. CD. 

tJnde *'— x*+i4x--/i'=r'— X» 

• Et 24x=r"4-^*—fc» 
Div. 2a 

x=— -^ 

la 



■mJ- 



.■■i.rr <i 



3. Datis daabus reftls AK, BL, paraDelis, per 
datam intra ipfiis punaum C redum ducerc 
DCB, quae ad data punda A & B ia datis paral- 
lelis interdpiat fcgmenta AD, BE, in ratione 
data. 



Sit K^-A 

FC=t* 

FB=c 
AD, GC, HE=x 
vFG = » — X 



B 



i) K 

\ 



J? [•■^^•^.^^.•••.••-•••••••••••'H-" 

- m ' * 



Sitque data ratio 4 ad f 

lo 18 



H 



' •»•. 



Qaoniam enim dantur duo punda A&B, li-' 
cebit redam AB ducere, & CF parallelam ad AD 
vel BL j uti & AH ad luppoiitam D£ quelitam. 

R Jam 



r 



iiBj^li ^^1 ■_■ n • af ^ 




I j o LogifiicA Linearis 

]am prdpier triaQgula Al^G/ ABH, iimiUa. 
AF FG : AB tfH , 

add x=H£, crit ^^- J^^—^—gH--^ 



a 



Hoc elt 4^-k>-<x _pp 

. ...^. 
Inde jam pro ofaitiaenda sequatione. 

> - 

ut data ratio : ita AD ad BE 

provenit ft = ^^r^f— <x 
& /x4-«=4|^4-*r 

ahA-bc 

«mdc X ="7Ti — 

§. Erit itaque proportio «quationisu 
ut /-1- c ad 4+^ : ita l^ ad x 

Seu reftius hoc ordine • 

ut c-^-f ad b : ita c-|-4 ad x. 




* , f .--*ri^ 




m. iifiwiH J iJinui!P# wijwiiiwpmppipii 



fri> ConfiruB.iS,f0at4(mfmGeometrica. 1^^% 



b V < « t 



4. Datis (kj^bus trianguljs Cuper eadem Cafi ia« 
que eodem ctf€ttIii%mento; ut ABG, ADGi in- 
venire iegmentrmutua lateram, AD, CB.! 



h 
c 
d 




\ M. AB :;;= 
BC = 
AD=^ 
DC = 
EC = 
VBfi.;3 

Jam prapter triangula fimilfa ABE, CDB. 
ut AB ad BE : ita CD ad DE 

a 



TT ^— x: 



n- 



' -ril— .^lM^jPf<>Pter eadem» 
"^<f^^?^M • ^t« ABad AE 



,. I 



Jam fi ex AD=c fubtrahatur AE=^ 



-^A 



fed & DE^isprd Jnventa z^ hd^x 

quarc = 

a d ^ 

&porro hdd^^dx — acd—^aax 
aax--^dx = acd^^dd 
undt X — dcd — b dd 



J 



|am 






"•^ 



n« 
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Jam Cpro conftrudiionO ponendo 4<«=i(/'." 

erit X = Md^dd ^^ ac'^ U' ' ■'■'. ' 

— : .. — ' . t\ ., ' jli •. 

df^d f-^d 
porro ponendo ac—hdz=g^^ Scfr^,d=ib 



« > 



crit X = V 

h 



: :' { 



'• f 



^ Atque ita propofita xqaatio ad fordiam fimpli* 
ciffimani ^ft reduda. ^ 



4' I . 



■. » I 






d*. .f'.j 



. .• — > 



I 

5. DatisduobastrianguTis fupereadpmbafi, & 
ia fegmentis circali oppolitis, at ACB, ACD, 
dudique ac data diagonip BD, iaveaire fegmen* 
ta AE, EC ; BE, ED, 



- ' • « 




r. 



Sit AB = 4 
AC = A 

..^'..CDrpW;.:i.j 

EC = x 

; t,.A^ = *— X 

• ■ • •.' 



••**..**• 



•.* 



Jam 



pro CoffflruSf, JE^tidtiottantQemetrua, ijj' 

...|ain pEopter triangala ABE, DEC, fimiL 
„■ .. 1^7 Ut DC ad CE ; ita AB ad BE 

. •» •• X t if "~^ 

1.) Ut AB ad AE : ita DC ad DE 



d -77 ^— X 



d 



db^X 



*x 



Si jam cx BD=:c fabtr. BE=-^ erit 

d 



$ed & DE=s 



db^^X 



Qpare 



Ac dcoique 



db — dx _ cJ — aX 
~ d 
scd-^dd 



a 

X = 



M 



E^rQrfas at in prsced. 



mii 



/ 



K 3 



tf. Datts 



■■^■ J *— ■ l yy. * 



«14 



Logiftks 'Lki^ts 



\'.\ 



in i t m k tt lg h ii n < I i< i hmnr j ii l 



■T 



6. Dath qaatabr literibus, IbVeiiif e^cldbm ia 
quo illa quaar ilatemtn conftituant. 

E 





\ 


Sit AB = -c 


\/^ 


X\ 


AD = ^ 
CD ^ t 


' *i\ 


^^tP 


BC=// 


l\ 


'XI 


JBE = 3f 


\\ 


A } 


CE=> 



:1 



Difficoltas qaippe Probtematis ia eo conCftit 
at habeatnr S£-&v.GE. 

Jam itaqae );nropter triaogola AED, CE& fimil. 
erit 22. III. 

I.) Ut AD ad AE : ita CB ad CE 

h ~ »\^ '' d -rr y 

y 



Unde *y = *d-\rdx 

& yz:i*d-\-dx . 

b \ 

2.) Ut AD ad DE : ita CB ad BE 
b — c-\y', d — X 



Unde cd4-dy = kc 



J 

Qpare 



..±i^j^. 



fro QonJlruB. ^^dilonum Geometrica. i j y 

-.^ bz — cd jadA-dx 

Quare m . r Jz sa t j! "? 



I r 



. . " { 



Et porro>*x— k^=iw/*4-iirK 






-bcd 
hed 



b^> 



m. 



7. Invenire di^antUm tarrium, A, B, ex datis 
AC=4, Ab=*, CD=c, AE—d^ CF=f. 



c.^r^?>A 







rltf:-. 



EftoAB = X 

Dufta jam GE paralleU ipfi CD crit propter tri- 
angbla AfiC, ABG, fimilia. 

1.) tJt AD ad DC: ita AE ad EG. 
b ^ d ' d ' cd 

b 
2.) Ut AD ad AC : ita AE ad AG 

b ~ a '. b ad 

>b 

add. AB=x crit G&=:ttd-^hx 



. * 



K4 



Jam 



_•. -.«.■r^-Mh- 




ij6 LogiJlicA Linearis 

Jam 3.) Propter fimil. triangula CBF^ GBE* 
Ut CF ad CB : ita GE ad GB 
r -rr 4t\-x : jcd — adrYbx 

Unde dde^tx = Acdr^^dx 

& hex—^dx = ^^^ — ^^* 
& X = acd^-^^e 

ht — cd 

J^m ut aeqaalitas hsec quam facillime in pro« 
portionem^rdblvatur, iimul^ue eluceat, quo pa- 
•Ao ratiocinandum fit, pro Imqa quaefita AB=X9 
h datis obtinenda, advertere oportet, quxnam li* 
tera plurimum omnium in hifce termihis feu quan- 
titatibus reperiatur» ^use cum boe loco fit i^ nt- 
pote tribus in terminis occurrens, faciendQm eft 
ut illa etiam in reliquo C^O atque adeo in om- 
nibus terminis inveniatur .- Quod fiet fi planum he 
commutetur in aliud cujus uqum latus fic =^, di- 
cendo nimirum 

Ut d adir .• ita e ad alteruip latus hujus plani, 
quod latus vocetur / unde <//= he. 

ac cojifequcnter x = acd^ade 

df — cd 
hoc eft, elifo ubique di x = ac^ae 

porro pofito c— ^=^. & /— c — b* 
«it 3C=:;j^ 

h 
adeoqMe ut h ad ^ : ita g ad x. 



fro ConfiruB.M^uAthnum Geometrhd. i jy 



* • • ' 



' ' /dem' stiHr. 
Potcft cnim c^cm fra&io 



V. \ 



be — cd 



alia adhac 



rationc rclblvl : confidcrando nimirum, in duo- 
bus tcrminisrcpcriri^i', & in rcliquis duobusrc^ 
pcriri e : itaquc fii planuitlc^trsinfmutctar in aiiud 
cujus unum latus fitv, litcrar fic in omnibus tcr- 
minis habcbitur ac proinde eUdetun 

* H 

Fiat ita^uc, ut e ad r, ita d adqu^rtamquas ?o- 
cctur<^ critquc jai^i ^Il=^^» 



adcoque dJB'hr^4^,^ ^,^^'^^ 



hoc eft 






X, &c» 



8. In triangulo ABC, angulo B fefto bifarkm 
pcr TC^m BP> dantur AD, DC, & BDj 
runtur latcra AB, BC 



Sit AD = -t 
DC = h 
BD = cr 
AB=X 




Jam 



IL'- >->. »«■« - 




Jam I.) per .^. ,VJ. «rit. 
Vt AD ad DC : ita AB ad BC 



a AD4*aB£>u*4n4Bi 



• 


l ' ' ' • 

»- • • 

. * ■ • i » * 



* ^ f 



\', 



Wi 



1« 



m 



("- 



3.) pcr^Ti. ir. 
■ BC— -QBI3--.bDC 



b* 






= DE 



. undc *'x*--«V— 4»*« 4^-1:2 —x' 



nnde 



Et dividcndo atrobique p?r jH-<« 
h:^ — tfih + <»f * 

lc pofito c«=W 

X* =: * ' -|- ad 

quare x' = V^a-^^^i 



9. In 



..^^Al 



^p^mvsf^un-wiiipiwii 



fvo Confirult. JE3fUMtio»«f»<G£ometricd. ogi^ 




pendicalari ad BC ex centro^ 

AB = X 
/. FC== ^TJh 

>k« - - • - - 
« 

VJ 

Jam i,) Ero];)(^'t»^ngDla limil. BAC, DEC 
^t AB4d^ iHtzisE ad BC 







X 



7 : i } '1 

.^j) Pcr 3(f: ill. HEC=aACF. 




X* 



= d^^iab 



hoc elt, 4^2 = 4X2— ifa^, 

4^2 
4^2^ ' 



1»«-. •■^p 



Cujus refolatio videatar ibpra inter formulas 
ac^aationam explicatas, N^* 42* 



10. Sit 



•);' 



< 1 




140 



Logi^itk Unitrif 






.. i6. $it qa«renda linea, ca|us^ Qpadratam nni 
cam redang^lo fub^tota, i& ejafaem parte tertia 
fita^oalecUto planp =f*.^ . - ; 

Eftp linea defiderata = x 







• • 



t lineaf =i= -r 



Qaare x* + x* _ , 






Dfadd, f>, >T? ^^ - / 



U 



£t ponendo i = « erit 



VW4|» 



- -^ •-> 



^n' 



X = 



H^e 



•^ *... 



< •' 



, . r. f 



II* Sit 



gPVp^VF^PlMIPUi HiiJi*» 



fro Confiru^^ Mqnit^Huni (jeometrhs. t^f 



« <!■>■ •«••«•^ • •<»M>«v^>rat««'Ti>'«^ - > ■ ««»«' 



II. Sit reftangnlum AC, cujas longitudo A3 
dupla latituditiis ^i Sg; f^miniiTQiiadratonim ip« 
fius AB, & AD, decupla fummae eorundem late^ 
rum •, quaeruntur difti ktera AB, AD. 

Ut ProWema hoc gehe- ^ jl 

ralius folvatur, fit AI^^4 

AB^ utead/i ^cBi AD 

* ;!tl#llBkaAD^^AB/ttt- 

•g- aCI r. D 



t:.V'>'^H :^. 



ftif liii'i%Hi 



Efto jam AD = X 
erltAB =•'—'' 



en .. '-•* 



& fummA utriaique : = — - — 

Tx* 
fumma autem Quadratorum ^x*^— ^ 

.. ' •V+/x* 
feu *— , — 

unde nunc porro.pcr altcram partcm hypoth^leos 

ent, ut j^ ad ^ : ita — — ad 



V 



e 



■ - * \ 

dir. X 



1.'' ? 



f . * 



?J 



■^ ^ ^ 






» • * ^ 



• tls 



CLAS- 



149 - . £t!gil^4l,iMWtrdr. 



*0im' 






uimemonum : 

i Qpo tifc.feiftu^'^ .; ■• ''•:'' ■■■^■i ■''•-■■• 

£1 Biqoadraticas filpili^r ji^picx i S^^ 
"'. 0sd$m ratin^ mji tfiifd hic dierk rMdicis exfPA^ie 
fiiferaccedar» 



Ujus Claflls GaTus ac formulas fimplififllmae 
ruattres^ 



'} 



ri 

2.) X* =— « + 4* 

Sif in BiqtuidrMticis. 

' ■ 2.1 if ti^^x>-f' »♦■ / • ' 

Quarom fiogularum Baluiiw^ itzfkhab^tit. 

3.)x = i^+i/x-^ 

lyt; mt. Qtjo^ tertia b«c formula doas vcras 
radices agnofca t , quarum altera major x = 
?F»^^^42^2, altera minor x=i<r— 4^^, ^ 

Utra 



M.iNa>"ii 



fro Cofi^ftru^.jEfuktioffum Geometricd. i^ 

XJtra vero in propofita Qiiaeftione aliqua^ adluh 

benda fit9Jpiieufa9(d0c^k.v.q<^ 

fuo modo eidem codftrudioni inftrvire pofle 

animadTefjtetur^ D . .; 

'2.) X« =S V^l^-fi*— !£_ 

3.) xa = i^iirV^TZjir 

Porro fiftgiUorum c*fnum CoftfiruBiones iater c«te- 

ras luntift£. 




Q.aaram Explicatio £c Deraoflftratio vid. Pag. fiq. 

Dmcft' 



»44 



LcgifikiL Lhiarh 



i'i 



r » 



4 

Dm$n^dtio Primo Cafqs. 



n; 



Sie kO=ia^ & AB=fr : qaibQS cOnjonfti^ ad 
angalBin redum in A, deicribatur centro C, ra- 
db C A, Circuius ADE, doaaque feAa DCB=Ar, 
fiat iuper eadem Qiiadratdm huPQz^x^ ^ agatur 
porro £H, parallela ipG BG.„ 




DiV^i.) x'^ elTe ^dx-^-b^. Nam primum 
DCE=^, &DF=a:, componuntrcdang. DH=: 
Mx ; deinde per ^6. 1 1 1 redaog. DBf Choc eft 
GBE] eft=quadrati AB,— f >g, Quare axA-b^^x*. 

JDico 2.) X eflcrcV^i^^-j-i^+iie. Nam Quadr. 
AC eft=i^% & ea AB= ^2:^<^ uibus per^?- 1 aequa- 
tur B BC -, ergo BC=V^^2^^2. adde CE:=CA 
— i a erit BD = BC + CD. Hoc eft jt = j 



.Vj4Vj4*— ii. ^. r. </. 



Demonfitatio 



fro ConfiruSt. jEjuathnum Geometriea. 145 

Demonjirstio Secundi Cafus. 

Conftnid& figur& at ante, fit nunc eB=Ar ; aode 
DB=4-f-;ir defcriptum aatem ab eB Qpadratum 
tL, 



Ge, qaum Cafu precedenti often- 
t=fr*i erit A-*+4;r=** & Ar*= 



jDiV^ »iofc I .) x'^ cfletrfca^-^x Nam GB=DB= 
#-f-;if, &LB=eB=Af; ergo GL=De=4i qu« 
cum KL=eB=ur, conftituit D GK=4Ar. Ita- 
quc ca Ge' Choc cft C3 GK+EBeL] =x^^ax. 
Qjiod ipfum 
fum iic 

DiVezO a: efle = ViP4:^_A^. Nam Ce 
«=44, & eB=Ar, unde GB=i^-Ar=Vi.4»^|-i« per 

prasced. idedque x^^Xa^-^-b^^ia. q. e. d. 

Demonfiratio Tertii Cafus. 

Sit in figura fequenti, AB = ia^ & AC= 
y. Delcripto fuper AB femicirculo, applicetur 
AC ad peripheriam, jungaturque BC : qu4 pro- 
longati fiat CD, = AB. 

Sit jam (i.) DBsAT, tanquam radiz ma)or, 
iuper qua conftitntum □ DF erit=;if^. Fiat porro 
CE=CD=AB, agaturque eH {^araHela ipfi BF^ 
ocmrrens G£ produdae in H, erit C=)DH=4:r. 



Dici 



146 Logifiiea Li»earis 



Dico I .) X clfe =2 Jii -4- ^i^*—^* per 47. 
I ^ conftrudionem. 




1?/Vtf 2.) x^ efle = 4a: ■— b\ Conttituto 
enim fuper = 1^^ qw^^^atcK C!^ • ^t iUud 

5:= i^^ : itQK^ue fu^er CB ^%a^*^\ ihfcrt 
pto <|uadrato CL, erit hoc = Jii^*-^. QciaaK 
gnomon KNB erit = b^ ; fed ^nwnonik fank »^ 
quatur =c:3 BH) quod fic oftenditur : Dudll dia- 
goniaCN, compknifint^ ML, cL^ ciruiili ieqaalia 
per 43. t* fed ip£ <L cft etiaia sssei Ott: St 
cttim cx BF = BD^ anferatur BO = ^K = «Q 
rcmanebit OF = BC, =BL; Uade cnm £c 
OH fit = OK^ erit a BH= gnomoni KNB 
=^* i ac proinde a DF= 53 DH —«3 BH j^ hoc 

Cft, A'» = ^AfT-^. ?. ^ rf. 

Sit 



iflifrrir' 



pro ConftruB. Mqnstionum GeometrTca. 147 

Sit C^) B^i = AE, =? AT, utp6te minor : Su- 
pcr qua conftitutum quadratum BQ. crit=ArS 
&OeS = ax: cx quo fi auferatur HBQ, erit rc- 
liquum C3 BS = IBH = ^*. Unde jam reliqua fa- 
cilepatent. 

Porro e»mpoJita ^j^quationtm QvadroHcarum ac 
Bi^juadraticarum fprma iunt fcrc hujufmodi; ca- 
dcm rationc, u£ in prima ClalTe, ad iimplices 
rcducendae. 

1. 2X? =44X— «*. Etxa =2« — ^ 

2. x^ = 24X + ibx ^ah. 

poncndo 244^ 2* = /, crit 

3. 2X^ = 24X 4- *^ — ^^- 

pofito i» — 42 = ^», crit 
X» = ax^id^ 

4i «* = 24i/X + 24«// 

X« ri: 24rfx 4- 24^/ ^ -, ^^^_^ 
-T ! i- & pofitO-j-=^ 

5. te^ == abx + ^* 

X« = 4X + JIC* 

h 

C* * ' 4C^ 

pofito-T- =2 «/, erit x = ''^» ^^^ 



.4^*- 



X» =3 <ix -|- 4</ 

L 2 tf. 3«x* 



I4S 



Lcgifiies Lineturis 



z-z d'f uade 



A?x , ** fc 

i* 3 3'» 

x>=^x4-t' 

X» = ~ '— j^: 1 j-=ff i nnde 

X» = -i-^ -f */"— *i I /'^^ = fe 

x»=«^x-t-4i, &C. 
S. si« = 9«x -h s»fo£ + 2^' — , 4i«« 

$ . ' 5 "^- 

X> =: -^X ±/* 

p. . <ix' — te'* = «''x 4- y 

4i-i.b-=zd -j^f -j —vg \ tndtf 

x»=~/x+% • 

io. 4«' =: 4»x + ^'x — i*H -\- 4«*x -1- 4«i* 
h<Jc loco advcrtendum «*-j-^»'--2«^ eile 
Quadratam rationale, cn jus radix *-^i 
qu« ii ponatur^t^, etit 

4«» = <f2x + 4P'X + 4*^', & 

= j- f x i porro 

f 



|K)fitis -— =/ 



/+*=f 



^, erit 



X*«:iX-i-«4. 



tiil? 



.i.4^iiL 



~»""5"r" "flnf^^iwni 



fro ConfiruSi. Mc[uationum Geometrica. i^q 



fi 



~=^j unde 



x* = 






-|-^- 






x^—^fx-^ 



d' 



13. ^2x2=24f2x— «a^a 



«•c» 



/• 



«*<<• 



Z i. 

». -r >' 



/a 



A*+iii* — ^==«»»i axi4e 



X» = -.^X + fa^ 

1 5. ^*VW^a;9 = a4»*x — . zt'x -f- <4a 
A* = id; ande 
fa:« -— <fe* =! *4«x — 2^ + *»^ 

l A a*x' 4- *2x'=s/% 4- #*»<?* 
<a 4" ^* = i" » unde 



2«»«2*2 ,, 



tr^ 



X» = /'te -V- ««ca 



aJL, 



hi 



f\ 



n 



I50 






Logifiiet JJnearis 



= i ; andc 



1 



3C» = hbx H- jga -^W^ • 



Jf 



C2 



tiba 



:i» 



/^-l.. 



iterom — =/ 

X2 = ix + ^ - 

\m — ife^ ~,ai2- hikIc 



; unde 



17. J2x2^2x2=^^*x+-^2^WV4^V 

primb dirid. i<^^*— <*4* per </2—<« 
Qliotus erit ^% poaatarqae ^^— <2=/2 
crit 

X2 = -^c^bx + i^^^^ + ^l 

porro -v=f» ^Tit 

J . '.' — ' ^' — 

:\ ' .J ^! 4aoaeitt-r *a bt mt 
X* = — /)X 4- )!»* " 

V 

Subjangt poteraflt Conftruftiones formaram 
Q. QuadratiGarum, nifi quaetum flipra i^f <)^. XXV. 
Logift. Lin. dida fuat^ tum .ftq» ProbL dtcenturt 
hoic rei viderentar fufficere» 



Qtutfiiones 



.-.v 



ipiii ^mvKtmmvivjm-t^fffmr» .^m*!»"»" v'*" ■»— "i— iji qpp •m»-ij5»y^ip 



£ 



»S 






Q^aftimes feu ExempJa 



* « 



P R 6 



iEQ.UATIONIBUS. 

Quadratids aflfe6lis. 



TrdT)i. 1 •T^\j&iii^ a dividert in partes x majorem 
I ^i^ y minoremy itd ui frodu£lum fub 
fartibus fit aquale dato b. 



;jfa=aW4r^. Quarie h prj^iffis irit Ar=:f-[-Vf\-*-t, 

Aliter* Quoniam a — x-rzy^ multiplicato utria- 
4DC-j«r ^ qrit 4Ar~>'=A5i=per hyp. ipfi l'. Qua- 

A&ieradbqc. jBrit cx hyp. ^ars minor a — x^ 
quas fi. diic^tur in majorem x erit produdam ax 
f— ;r»=3dato b ex hyp. &c. 



1 



-^l 



Analyps. Qjjioniam i** ex hyp. x^)ry=^ erit ; \ 

:./. '"'■■'.■ ^ '•••'. b '\ 

y^^^Orr-x^ Et a^ ex hyp. xy—h^ ergo erit >=— 

X i 

crgo cuQi jt^^f^^ssy (>=) — exit ^^Af^Ar^::^^^ "**Iive 

X 



i$z Qudfiiones feu ExemfU 

^ NetM. liiaem methodls tam nameri qaam Q|9g^ 
nitadinis inveftigantur. 



^■^ 



Exemphm in Numeris. 

Pofito aggregatum >=2o, ^ proda&an) h^ 
35, & Ar= ma jori numero quxiito, erit 2o-^;r= 
minori, & proinde ;r in 20 — x^ five 20Ar— •jr*=3tf^ 
& proinde x* =10x^^6. Unde nomeri qoasfiti 
cx pracmiflls eraontar, fcil. 

;t=:io+ ( /100— .3 ^=) 8«=i8 

& yTnio^ (Vioo— 36=) %—z 



Exemphm in Ltneis. 




W B Dctur BG partiendam 
puta in F) iu ot re^an* 
galom BFxFG fit xqusi^ 
Je rcdangaio dato K 



Inv. Sit BG=4, majos SegmcQtom FG=Ar, 
crit ergo minus Segmentum BF— ^^-^, unde 
rcaangulom fub Segmentis x in it^x^ fi ye xa^ 

x»=b. ynde ut prios x=^ 4V^»^i 

4 ^ 



Qsqt 



.jJi:i_ 



fro Confirult. Mq^uAtionum Qeometricd. 153 

, Quorum omnium Demoftjhrdiio primofit ifltoi* 
ta. Nam additis & multiplicatis qus incognids 
AT&^inventa funt asqualia cognita & habebis 
fummam & produftum 4 & ^, quod erat propo- 
jitnmf 

Problema quidem facillimum, tyronum gratii^' 
fiiiius deducitur, tum ut iis minus impeditidr £>- 
ret aditus ad fequentia, tum ut reliquis enucle* 
^ndis lucem praebeat. QsSl de causl Conitrudia- 
nem & Demonftrationem eji|(((lem Geometricam 
non importunum erit adjungere. 



CofifiruSio^ 

Fiat AB medium pro- 
portionale inter latera re* 
(fhnguli b i qu& ut bafi, 
& hypoteneusa BC=GB * 

2 
fiat triangulum redan- 
gulum A3C i poftremo 
centrb C^ & radio CA 
defcribe circulum AEDi Dico BD & B£ elle 
Segmeiita qu^iita. 

< 

Demortfi. lo Per Conftn 2BC=GB. Patet 
autcm 2BCi=SD4-BE j ergo inventa BE & BD 
fimul «qualia funt dato BG« 




20 Per Conftr. BAa=:*,'atqui per (Eucl HL 35) 
BA»=BExBD, ergo reaangulum fub inventis 
cquatur dato b. ^E.D. 



Probl. 



f54 ■ ^dfiumes ftu ExmfU 

ProU. !•' DatU Judrum qnantitatnm froiuStd c^ 

differemid^ eafdem invtnirt fingula^ 
tim.. 



Plrobl. 3^ -D4^*f. d^arum qtutmitatnm diferemtia^ 

& q^adratmm parundem fumma^ 
qtiontitat^s invemre. 



ProbL 4. Invenire duas quantitateSy h datis earum 

frodulta^ & Cuborum Jumma. 



Frobl. 5- E datiSy trium cmtinuo freportionalium 

fumma^ & fumma quadratorum fiAf 
^xtrenils frofortionales invenire. 

Jhrv^ Siat Prpp. *, y^ & «,, quarara x nuxi- 
ma, proportiolnaliam fumina <t, & qaad. farama 
h. -QpQniamitaquc*,;', i4-.erit>2 = ** atqui 
er hypothefi * 4-^*=^, quare addito hinc zy* 
iUinc IX* ciitjf^xvc-\-x*—b-\-iy\ & prdinde 
xjr. x=: , 4k \*^y\ P orr^ ex hypqth; 4 =/ 4. 

«X praemiffis crit ^^Vi^a-^— ^», ficc. 






Probl. 



.*.li'-fla" 



fl 



Pxobl. itf# Jl4i$is trium cominuQ ftpfartimMiufn ,4/- 

fub reliquis invenire frOfortioMUs. r 

Sint 4, AT^ > T- & quadratorum fumm^ h. Erit 
cx hyp. ay=^x'^ ergo «idctito utrinque >^ Eri^jf? 



Probl. 7» D4^ir fummis^ vel diffirentiis ^xtremi^ 

rum & mediorum quatuor continuo fro^ 
fortionalium^ terminos GiJgulatimjnvtr 
fiiSare. 1 . ^ "' ^'' 

* • * 

ProbL 8. Dentar^ aggregaturn ^uatuor continue fro^ 

portionaltumj & quadratorum Jub ter^ 
minis mediis vel extremis. Eruendi 
funtfingtdi. ' 

Probl. s. J)4tam AB fecarty ut quadratum far^^ 
. / ^'f AjB reBangulo fuh tota & Jtera 
' paYteftt dquaU. 

Inventie. Politis AB m^^^ 

=4, & AE=;r, erit pars * /*j \^ 

altera EB=^«~.a? ^ & pro V 

inde ex hyp. AE^^AB /« 

inEB^ / . 

fivc x^-^a in a — x-^^za^ax 



ideoqae jf=V+*f -r-|.- . . . ./ 



• • ^ 



« 
■■•«• 



*** 






«•j •■>■■■*• •■^•■•■•■•■•' '^ 



ConftrulHe. 



i 



1^6 



Qudfiitmes feu ExmfU 



ConfiruBioi Dimidia AB fiat perpendicalari; 
ad caAdem CA, & CD=:CB, & AB=AD. DicQ 
£iftu'm* 

jponum^mo. CAH-AB«=CB*=CD2=:CA? +• 
(AD) EA^ (lCA) AB+ ( AD» ) AE^, crgo 
dempto utrinqoe CA^-fAE in AB erit AB*= 
AB^AE in AB=ABx (AB~AE) BE. Erco 
Afi'=ABiaEB. Q,E.D, 



JPVobl. lo. 



<: . 



Invontio. 



s'. 



Datam AB ticare vt quadrMtum parr 
tis AE dd reBdnguhm fub totm & 
altora fsrte rationem tfobeae daeani 

V ads. 

•• •' . . 

SitdataAB=::« 
pars qacC AE=k erit 
pars altera B&=ui.—x. ' 
& ex hyp. AE*, AB x EB sr. * 
ht.x (aina^^)a 



;: r. s. 







ip Mi H^. i L»' W^ ^ ' '"■ ' ' 



/ ".4 -'I»' 



fro MfUdtiof$. QuAdnikis ajfeSHs. :t57 
OnfiruSio i. Fiat ut ia Scbemate s. r:: AB. 

AG=^ firgoAC=— in AB. Et if*==^*— r;\f. 



Unde Ar=v'r44-!1 



CoHfiruEtio 2. Defcripto femidrcolq ibper B A 
^-AC diametro^ ordiaatim applicetar AF, &£at 
t)A=bC & DE=DF. Di<io AB efle fegtrien- 
tum quxfitam. 

Detnonpatio. DA^-f (AF*) CA in ABiriDE' 
= DE* = DA' + AE* + (iDA) CA in AE. 
lB.Tgo (CAinAB^Ain AE) ACin (AB— AE) 

^B=AE* ; atqai ex Confir. i. AG=— ia AB , 

ergo - X AB ia EB= AE% & proiade r. s :: AE« 
AB la EB. Q^E.D. 



Nota. ia feqaent. 
Probleniat. redaagu- 
lumfuppohi, cujusby- 
I)Oteaufa aotatur iite- 
tis BQlatus majusBA, 
toiaus CA, perpeadi' 
eularis ia hypoteaufam 




'••..E...- 



B 



AP, fegmentum. hypotenuf» majos PB, minus 
CP & eoram diffcrcntia DB, difierentia antem 
latemm EB. 



Ltm- 



t^S Qudfiiones fiu ExmfU \ 

. ^mnuii. Qaadratam hypokipa^ aeqaariqna- 
idratis fab lateribas ilmal fumptis EucL 1. 48. iive 
BC*=BAHCA'. ' . 

Ltmmd 2. Triangula liiniiia, qaalia funt B^, 
BPA9 APp habcre latcra «qaallbus^iignlls qppo- 
llta propQrtiooaiia. £Kr/.Vl.27.,8. dci; !• 



i ^ ( 



9[gh]f.llf'p4iis iiiferenti^ Uterum EB, & per- 

-^ fepdicMUri it^ kyf* AP^ icv^ir^ hjjh 

"" " fotertufamhCy &C. 






jtnatyfisH Sit AP=^, EB=:*, CB=Ar, & 

A6=jr. Per JLfimif. I. erit x^-^y^-]- (y-^-h^y 
y^A-iyb-^-h^zzziy^zyh-^-b'' Er^Qx'^* zzziy^-^-zyb 

Et pr. Lemm. 2. BC • CA :: BA . AP. 
five X . j' ••jM^^-; ^ • 

ideoaue 4^7*-l->^, ergo 2<Mf= /C2y^-2>^= ) 
jra.— fe'.y Ua4e x^-=ziaxr\-b y & e prasmims 



• t 
Frobl. 12* B^tii fumma iateruM Ab ^' AC, ^ 
, . I forfenikulmi Ji9 : inwmr^ luypotcmtf. 

. > -. 'BG,m • . 



Ptobl. 1 3. Invenire hyp* & Triangulum e datis dif* 

ferentia ftgmentorum DB, (^ /^trre 
altffutro* 

Probl. 




^jpnvB'1 ^ 4 m-m r, I iijiw * • w« v« |n m » 



• •'I 



fro MfH$tiQ», QuadrMms affeStis. j|9 

Probl. 14, Qmfimmtum fit frM^v^, ida^is 

diffirentia fegment4>rum DB, fi^ 7»«!- 
IW4 laterum AB-f^AQ. 



Probl. 15. £ differemia fegmentorum DB^ C^ </i/'- 

fifrentia laterum EB ^<ir^, invefii* 
ganda funt reliqua. 

\ 

Probl. !<?• £ latere^atterutre & aherno & fegmento 

eruere ^iafigulmn. Npt. Si detur 
AB, dicetur ?B fegment. alternum. 



Probl. 17. DjuHt differentiis, inter hyfottmiptm i^ 

Iktera^ fi. C^GA ^ CB.-J.pAf 
invenire iffam lyf^tenufanfy &'ci 



Probl. 18. 



V- ■ V • ' 



/« futjeSa figm^ 4wHr AC = a^ 
BDxsb, FE=5C, quarumur diametri 
fingtderum circulorum. 



X.. 



-'■ ^' ^^- 



Sit AF=x 
•.• CF=x-- i( 




.^^C F. 



'. D-^-ir 



Jnvtnti» 



\ 



i6o Qudfiiones feu ExemfU 

Invimh JEqnationis hcilh eft. . 
proTeaietque x" = 4X + "J 

ac ponendo ^= d^ erit 

b 



X 



'=4xi-^''« 



ftobL 19. In hoc reaMniulo ABCD, duB4 AF ^^ 

dngulos roHos for diagonium BD, «^^ 
riir AF=a &c. FC=b ; qMrvntur 
Utora ifpHS nBanguU. 




SitDF = x 
DA=^ 



lam I. ) In triangulo ADF 

y r=:a —-X* 



2. ) Froport. A ADF, iBAD Cmil 



..\ 




Qtiare X* + *x = *^ — X» 

2X' — — fe + ** 
X' = — <«+*» 



y 



Frobl. 




l,ipii.i M»a.^v"^iwpv 



■ ■ P l WW ; 



S»«P»»^» W*' 



/r^ MqtiMion. QuAdmkis affeSlis. \6i 



Probl. 20. 



^K^er bafi triangnli aquilateri ABD 
dejbriftas tfi circulw ^ duHaqut ex 
vertice D refif ^ DH fer pinEium di^ 
ametri datum F , yj r^/r/ feripheriam 
in G ; quaritur longitudo ifpHS fe^* 
cantis DH, 4C fin^ulorum ejus feg^ 
mentorum^ futa DG, GF, FH; 
fuffofito circuli Diametrum AB ^4- 



Sili AC, AK, KD = ^ 
CF = b 

V AF = a^b 

V BF Tzz a^Yb 

DC [=^3^*3 = c 
£/ DF ^v^i^^^V,^^ 
FH =x 
FG =zy 

V DG =rf~jF 



Jam X.) Pcr 3(f.III. 
E? HpG = C3ADK 

2.) Pcr 35^ III. 
a AFB = D HFG 

FaSis. faciendis proveiuct. 
ja^X^b^x ^d^X + a^d^bU 

" J m ^ lll.l P I H II 

tum poaebdo 34« — &> =/2 
& /«=% erit 

M 




X a= 



X» = 



1 



J 



Probl 



ki 



1. . .ft 



l62 



Qudfiionts fiu Exemfli 



Probl. 21. 



n-aD 



In triMngulo ABC, demiffo ex anguio 
C ferfendiculo CD» datur difforon* 
tid utriufque fegmenti AB & ferfen^ 
diculi CD, hoc ejt^ CE = a, C^ 
BF=b, una cum rmone lateris AG 
ad BC ut a ad d'^ quaruntur latera 
trianguli ABCt 

BE = t = 3 
d = 6 

CD — X 
\ ' AD= x—^a. 
VBD = X+t 

AC=:/ 

vBC=r . 




* i- 



jam 1.) In triangtrlo ACD 

f = 2XV-H ^^ -- " 



24X 



2. ) In triangulo BCD 

d^f^la^X^-^-a^^b^-^- laihx 

^2 



Unde 3.) 2X^-+^'— i«=i^*+242ix+4'^^T-^^ 

2^»X*4"4V~2^*4X=242X^-f24^te+4*^* 



2JL2 



» « 






I 



Diyid^ 



ii 




w^mg^^emm^^?^^^**'wjvii 



fro MquAtioH. QuAdrAtieis sffeSiis. 16» 
Divld. per a. 



2ah 

s 



=ih 



=k 



b, 



g 



=/ 



—mmm^. 



£ 



m 



yfl—nx — ap 



1 



CwftruSiones per Numeros. 



ftoaf) ^rf d : d^f 
4 tf : 6 I 9 

* V 

I 

Pro/) 18 = 2/ 

8 = 2^ 



10 = 



g 



% x' = laf>t 4- 2<^X -|- ^jg ~. adi 

^qnatio hsec pertinet ad Gafum 3. qioniflm 
4*/2 major qnam ab*. . 

... X = '^'^'^^-Wah-Ji-d^a^ab^^tP 

g i^ i 

M 2 J, 



«1 



1 64 QMdfihms fiu BxtmfU 



g =ia 



" ioo\ 

4** 108 






Tl^ «■btr. 



g 



fcu 



" 10 

1080] 

_ 

100 



1x24^35 

100 lO 



proximi 



Add. 



10 



Probl. 21. 



• 83 _ 

10 — X.^.e./; 

DintUY dm quamitates^a & hy qua* 
rtnda fit tertia—x^ ita ut ea addita 
iffix, fitmmajk Quadratum^ addita 
vero eadem iffi h^Jumma Jit latm di^ 
Ri quadrati : hoc ejt a-[-X quadratum 

h-\-X ejujd. latm 

Vnde b2-l-x»+2.bx=a+x. 

Jam cum quantitas 4 + x debeat efle Quadra- 
tum, crit crgo fuperficics pcr confeq. duarum di- 
meafionumy adeoque in unitatem tanquam li- 
neam ducenda. Aflumpta igitur unitatc = fr, 

crit. . . 

i^^+x^ + iix^^i + ix 

& x^ ~ bx + ab ^b* 
unde X =V ^i^' -^'Hb ^Q^ik 
hoc cft x=iVab ^ib^ ^ib 

Pfobl- 



i^;*. -i*j- -f^: 



Tj,V- *^' — " - — ^ - 



■ w^-*iwwi *m- 



V» 



fro JE.fUittkn. Q^drMtmsl4ff0is. i^Jj 

Probl. 23. 2)4^^1» ref?4iw AB, = 4, /m yJr^re 

^txtttmd quadam & media ratiorte^ 
ut Quadratum a parte majore^ ad re^ 
Eiangulum fub tota & forte mimre 
habeat datam rMionem^jut. a ad f. 



42 -j- x^ 



24X 



ax i a "^ f 




fa-h-fx,^ — 2/« =: a^ 
fx* = a^x + 2/iX —/42 
d =df 

Iioceft x*=rfx+2« -- 42 

d-\-2a=7£ 



Probl. 24. In triangulo reaangulo ABC </4f»r 

fumma laterum circa reltumj boc eft 
AB-}-AC> cum altitudine AD \ qua* 
ritur trianguhm. 

Sit ABH- AC = * 
AD=* 
BC=x 
BF=> 

V AB = <»+> 

V AC = -«—;> • 

2 







M 3; 



Ita- 



.1. 




i66 



Qu^fiiomsfeM ExempU 



Itaqae i.) la triangolo ABC. 
■AB -t- bAC = 

4 4 

hoc eft i^4-2»a =4« lea ^t^-ya 



□BG 



= Xa 



onde j^ = 2r»— * 



2.) Proptertriang.fimil. ABC, ADC 




• • 



X : 



nnde fec = ^— >' 

Quarc 3. ) zi' — 4« = 4« — . 4^x 

X = V^^ +42*-< * 



/j/f^RI 



._*»»• 




I ' i|RF"^pi"W" 



T^ 



f 



fro M^ttAtion. QutdrAtieis t^ectis» 1 67 



Sit BC=x 



Idem alitn» 
Itaque i. ) Ifl triang. ABC. 



2/» = x^ — 42 -j- 2iiy_ -^ 

y^ •==: ay ^ X'^ ^02 



<■ I 



•< 



unde 'y = ^i <«+ix''-- i^i4 
hoc eft ^f = Vix'— i^j-H* 



^ 



2. Propter triangula fimil. ABC, ADCr 



4 — ' 



'K^ 



b -^ 



y 



T 

bx 



unde bx — ^ •■ 
^* =s 4y - 

[; Kotanda h«c methodas daarum iEquationam 
ejoidem formae ; cajus alus oti pulcberrimos it^ 
nonnonqoam omnino nec^flarios eft; 2 



Q.oare 3. ) 



yXx^i^' 4-i4=Vi4«-^x-j-i- 
« abjedo figno radicali, 
ix*--i4a=:i«a— ^x 

a * 2 

3f*=— .2^4-'*» at faprar 



^ Sic etiam li detor di^nti» didorom latc* 
rQffl> qiffl ahitudifle. 

M 4 ProU. 



i6S Qudfiiones feu ExempU 



1 




• • 



CAC+AD=^ 
Frobl. 25. Jn hoc triangttU dantur^BC +BD =^ 

<:ab+cd=c 

^artet difiingimre fingulat. 

Sit i 

BD==y 
AC =rf— X 
V BC=t— ;^ 

"IJ ^ 

]am I.) aAC--*BAD=BBC~BBD 

— xa — >^ 

^, 4<^24r=^— 2^ 

2^J=: i^il*+24X 
;^= i^--4H-2« 



2,) aAC— bad=qigd 

,42— 24X=r2^1-X»4-y* 

-— 2CX-— 2r7-|^x>'" 
Unde 'f—xcy — 2xy+4»— r»— x^+^^x: 

. — -2<«X 

. & y == C-— .X4V4W24X 

Q,aare 3.) f*— x+V*'— 2« ~\^ — a^-iax 

1b 



2 ^4»— 24X =i*--^— 2ic+24X 

42*X 



/:i/j 



;»•/ 



/ 



Jviirvi' 



.-^ f — 



fYO jEqudtm. Quaaratieii apStis. i6g 

2b^s^ — ^ax — 2^x — id^ 

Problt 2^. ^» triangulo reStanguh ABC dMttur 

AB=a, CD=:b, ^uterwttur f«- 




2.) <i^x'+^'=mAP 



3.) V4«— xH"^M-^=V«2-t-x»= AC 

Unde prodibit 



x* 

X 






Not. Hxc quxftio faciliori qoidem via folvi 
poteft, fi nimirum AD ponatur=x j At hic pro 
exemplo asqu. biquadr. efle debuit. 



Itaqu$ 



1^6 Qu4tfti(mes fen Ex^U 

Itdque fro Confintliicne. • Av 

Aflrampt& b pro anitate, erit b^=hj & b^^b^ 
& V**^*=^» & Vifc*=t *5 andc iim conftruaiq 
Ikdlis at feqaitur. ^ ' 



•i 



1 



A ••• i ^B 




Ffotd, 



fro M^ustion. ^adr*tiea dffeltis. 171 



Probl. 27« TrUngulutn ABC dividere ofortit ia 

duo *quali*y ita itt Une* bifeSrix 
KH habeat datam longitudinem Zpof- 
fihilemy hec e(ty ^a intra maximam 
& mxijimam conjiftat. ^ 

Vel ctiam proponatur ita : 

Jn dato triangulo datam reRam ^ido" 
neam^ ita accommodare., ut ipfa tri" 
angulum fecet in data ratione. 



SitAC 

BC 

liii.data HK 

GD 

CK 



••• Ch =2X 




Jam I.) Pro CL per triangula BCD, HCL fimil. 

abd 



b"^ d: — 

2X 



2*X 



=CL 



2bx ■ 



KL 



a.) ■HK'~bKL=BCH— BCL 

4i2p2x»— 4i«X4— ^ yd^4ab^dx*=:dfih* 



4>*X» 



Divid. 



L 



ijz QumJHoms feu Exemfls 

Dhid. pcr 4^' 



X» = i /*±Vi/*— -ij!^ 

Pro ConfiruBione. 

Quasratur r.) V<wi (2.) ^ad-^-c* = /, 
C3.) affumpta / pro unitate, criti/=i/»= 
'^U*- Qu«r. jam ( 4. ) Vi A indeque (5.) 
lab Idicendo: ut / = 1, ad ^i^ : i ta ^/j^ 
ad iab2 = Adib^ (<y.) Vif*±%ifib^ qu« 
Ct. ) add. & fubtr. i/=ir- (^- ) Ex fum- 
ma & refiduo extrafta V ope / = i , dabit radi- 
?em xqoationis utramque=x. Qiiarum majoc 
CM=GK ; & minor CN=:CH. 






CLAS- 



A 



,-Jsii£i*M 



p^o jEquattM. QuAdrAticis AfftHssl 171 



■•— ^^**f«i* 



Classis IIL 

Mfuationuvt Cubicarumfeu trium Dimenfonum 

« 

HArnia Cafns namerantur 14: qni tamenilib* 
latione lecundi termini reducnntur ad tres 
vel quatuori quos numeris fuis ad marginem m- 
tavimus. 



X' = nt^ -r- apx ^- saq 

x' = »x^ — apx + ^^? 

x' =i*.^2 -I- apx -f M^ 

x' =— »X2 — apx -^ asf 



X' =: »x* + apx — ^^} 

X* = nx^ ~ <tpx — ^'•f 

X» =— ^X^ + 4px •— aaq 

I. X» = * -f» 4/>x -j- aaq 

1. x' = * -J- 4px — aaq 

3. Xi = "^ — rfpX + 44f 

X* = «Xa * -jr 4^J 

x' = «X* ^ ~- 44f 

x' =— • »x* * 4- aa/j 

4. X* =s * * + aaq 



t/£pts-^ 



_» - ji 




'74 Qudfiiones feu ExempU 

jEquathnum Cubicdrum & ultiorum adfoluti* 

onem frdfaratio^ 

Qa« fit i:) ffqaationcm propofitam ad fim- 
^lidflimaoi Qsiaatitatam formam reducendo- 

2.) Terminos omnes aequationis reduSae tam 
cognitos quam incognitos verfus unam partem 
debite coordinando, atque adeo totam £quatio- 
nem ponendo=nihilo. 

3.) Terminum fecundum ^quationis fic coor- 
dinats toUendo. 

4.) ^quationem hac operatione acquifitam 
correfpondenti formulx ap^iicando, fingulofque 
ejufdem terminos fingulis iftins coasquando. 

Praxis diEtorum exemflaris» 

Pr^hl. 25. 3 In bac figura dantur AC=^, FD 

9 quxruntur caetera. 



Pofito BE = X 
fiat 



I .) EB ad FD : uL AE ad AF 




2O 




fro Mquation. j^adratieis affeBis. 175 
2.) bAF -J- BFE = bAE. 

> 

. — +x2=fc*-|-x24-2te 

2te = C2x'-f 2^f 2x ^^ ^2C2 

x' = c^x^^^ibc^J^b^c* 

2^ 

Scquitur i . BxduBio ad fimplicem formam^ 

X' = J^^»X»+2k'x^-tV 



2iSr 

poncndo ---tH/»=~^ j & a^ =/, erit 

ib 

x' i^^ dx^^ c^X +fc2 

2.) Coqrdinatio. 
XJ + ^X^— <2x— /c^ = o 

' I _ 

3«) Stcundi tcrmini fublatio\ 

\3\ARegula'. Ponatur x—y Cfcu loco 3C aflU- 

raatur^3 + vcl— quantitate cognita fecundi 

termini, divisft pcr numerum dimennonum pri« 

- mi : 4" quidem fi fecundus terminus habeat ~ 9 

ac 



; jl 



iy6 ^ajiioms fiu ExmpU 

ac viciflim — fi is habcat -1-, adeoque fub affe-, 
dione iignorum contraria ; atque tunc fiat quan- 
titatum iftarum fubltitutio conveniens, ut modo 
fequetur. 

§. Itaque in noftro exemplo loco x fumendum 
txit y^\d^ cum lecundus terminus fit afiedus 
figno -1-, & numerus dim^nfionum primi termini 
ternarius. 

Sequitur Ofwatio. 

4-^x'= -I- ^/-t^>-l-f ^' . 




feu y'~*lc*y ^idc* 

-h /c» 

Jam cum ultimus terminus conftet diverfis fig- 
nis feu quantitatibus partim negatis partim afiir- 
matis, probe videndum eft, utrum ^ didis fignis 
pnepolleat, quod hoc ^ocp deprehendctur ^(le fig- 
num +• 

4; J^fli» 



r • r v^p ■■■■ 



r 



.' 



\ 



fro Mc[mtion. Cubicis affe&Is ^7 _ 

4. jifflicatio ad fprmplav^ 

Sublatione fecundi termini aequatici.i:s 
omnes reducuntur ad fe^uentes tres formuid;, 

Vel lup ponendo ^ = i ♦ 
3.)/ = *-^/;^+ ^ 

Cura itaque in acquifita «quatione noftri cit- 
empli bis recurrat fignura -j-i fecile coUigitut 
cam correlpondere prim» formute. Qpare jam 
eritut fequitur. 

Termini ipfius formuU. Termitii ^quationis frofof 



unde 



''X-afy 
&iaf 



= ys 

id -C* 



i 



unde jf 



N 






•«p 



4^ 



Sei- 



190 



Quajlioms feu ExempU 



w^wmr^^aimifrm 



Sequitar Praparationis hadenus cxplicatas 

CcnfiruEHo. 



S. Pro 






i* major. 

§. Pro jd^-W^ raaximc ad rcfti crit obfcquen- 

a 

tia, fi fiat — =j, &—=/?; undc h ^- f ^ zn 

§• Pro — ( I.) vit a ad ^, ita d ad — = r 4 
Qux jara fupfa cft Inverita. (2.) Ut :« ad J, ita 
j*aft quartam t=<r, =: — . 



aa 



§. Pro— (1.) ut 4 ad c; ita cad — ^h. 



quac 



aa a 

)am fupra eft inventa (1.) ut a ad d^ ita ^adquar- 

dc^ 



tam=/, — —• 

%. Pro— C/=i^Il cum hic itcrum fit c^^ tft 

fupra^ ' er it — = / fc. ( 2 Ut ^ ad /, Ita h ad 

qaartain=w=*'-^ 
* aa 

fa de jam w^— '»* * — f* =f • 



§. Not. 



i / 

i 



V - — i ^jr- 






.^irf. 



^fl^m^fmmwm ■ . ■ «d" ■(• *'^m-9m^TW-~r 



n 



pro Mq^Ation. Cubicis dffeciis. .191 

§. NoK Ad operationem commodius inftita- 
endam afTumantur lineas fuperioris figuras magni* 
tudine dupla ^ fitque ^= lineas appofitas. 



\y 



1 



Paraft^ operatione, provenient line^ ad folu- 
tionem neceflarias ut bic videre elt. 



I- 



u 



Fuit hadenns prcparatio ^quatiouum Gubica- 
rum, fequitur dehinc ipla Solutio« 



r 



, . f 



1 1 1 h 



N2 



AD- 



■^ rl-lh- ■ ■■ ..•jj 
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r 
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MONITUM 
LECTOREM 

CU M Plmma, qua mtdr 
to fmt Ufui in Praxi 
Algekaica & ad Artis 
tam profuttda, abjirujiores re- 
ceffus, viam muitiunt, In hc 
Opufculo vel fruftra quafiveris, 
vel carptim ab Authore Tra- 
Bata inveneris ; Idcirco Partem 
mum qtue defideraatur, fequm- 
N 4 tibus 
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2 De Natura Fotefidtum. 

jt, w, p, funt indiccs poteftatum a\ a^ x% >*, 

x% x^ c^^. 

£x binc, via inversa, facile iatelligetur quid 
iit Haiix \ quibus tvolutionihns generari concipi- 
cndiis eft \ & quomodo wzvdl fymhoUct Atfignnndus^ 
Tcl exprimendus. 

Sic, x^y x^^ ;r*, &c. Radices, QuAdratam^ Cu- 
kieam^ Quadrato-quadratam^ &c. Qiiantit9tis Xj 

denotant. Et a^j fignificat Radicem Cubicam 

JL 

Qjtadrati de ^ ^ &>% Radiceo) qaintx potefta- 

thy Cjabi ipfius y : & uiiiverialiter Jf *, Rad^cem 
l^teftatis n de x. Ubi tamen litera n^ fignificare 
pjoteft numerum quemlibet, integrttm, vel fra- 

dttm^ & fic AT", Perfeltam^ aliquam fiv€ Imferfe" 

8am poteftatem, aut Radicem quantiuts x re- 
]pr^fentare« 

Et quidem notia Potefiatis adeo generalis eft^ 
ift ad omnes qciafcunque expreflionwi diverfita- 
l^s^ exie^atur. 

Nec dIftin£tio aUqua hic neceflaria eft, iater 
Ra4ices & Poteftates jH-oprie fic di^as ; fed fo- 
lammodQ mcnte. coi^yiptendum) tjuantitatem ali* 
qtiam ad taJlefQ digaitatem elevari^ qus^leoi expri* 
mit litera vel numeru^ eius exfflnens^ fitne vel in- 

teger vel fraftus. §icut per ym^ intelHgi dcbet 
qood qnantitas y elevatur ad potentiam, cejus 

cxppnens defign^tur pcr 5. 

j^ OWfervandas funl; ReguU f«qi;ieiLtes. 
l. Ptttefi^es oUqM ( t^yfd$m quamitMis) in fefo 
mdtiflicantur^ per J^merorum vH Uterarum cxt 
fmcmium jidditionem* 

Sic 
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t 






Sic 43 X a^=A* j a x^*=4* j Ar§X Ar|=xtt=:: 
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2. Poteftatum divifio, fit fer Nttmerorum vel Ldte^ 
rarum exfonentium SubJfrdStienem* 



Sic x^ — : ^*^ X* ; x\ — : Arf = a; f ; y^ 
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Duse Regulae prxcedentes, etiam hoc modo 
prdponi poflunt. 

Si d^Mrnm Potefimum fndieeJ^ fiki mutuo addamur^ 
eorum fumma^ trit Jndex PotefiatiSj fer Multi^ 
flicatienem freduSa. 

Et fi Index Potefiatis Dividentis^ ab Jndice Potefid'* 
tis Dividenda feibtrahatur^ eorum differentia^ erit 
Index Potefiatis ex Divifione orta. 

3. Potefiatum ad^lias Potefiates elevatioy fif fer ex* 
fonemium Afultiflicationem. 

Vel hoc modo. Si poteftas aliqoa data, ad 
Pateftatem atiiam^atam, elevanda iit ; oportet 
ut Index Poteftatis propofitse, dacatur in Indicem 
Foteftdtis illius, ad quam pnor debet afcendere. 

Sic x^ ad Poteftatem tertiam «levata eft, et^ )<.% 
fnre x'' 5 ad Pot. 2*"» e^x^^^rs x''' 5 ad j^eSt 
jf5X7=s^''; jf*ad Pot, », eft>*S y^adPot. ?, 

^ftyf^y &c. 

4* Omz 



4 De Natttrs Poteftdtum. 

4, Omnigtnarum Rddicum extraElio fit per exponen* 
tium Divifiomm» 

Aut aliter. $i Radix aliqua elicienda fit, Index 
Potcftatis propofitae, dividendus eft per Indiceni 
Poteftatis iUius, cujus Radix requiritur. 

Sic Radix Quadrata^ex a^^eSt 4^--* =4*; Cubica^ 
cft a^"'^^ Vt\a\ ; Quadrato-Quadratai^ eft ^''\ 
hoc eft a\ Sic Rad. f ex>% eft>*,^ =/' ; Rad. 

m ex a\ eft 45 i Rad: » ex a:2«« -»»^ eft x'^'^^ &c. 

I^otandum tamen quod nuda multiplicatione, 
tum Poteftatttm elevatio, tum Radicum extradio, 
pcrfici poterit. 

Adeo ut hx duas, optime ad unum idemq*, opC- 
ratiotiis Genus reducuntur. Nempe ficut omnis 
Radix, ut Foteftas quaedam fpeftari poteft % fic 
ctiam nil vetat quin Radicis extraSio, ut eleva- 
tio quantitatis ad certam quandam Poteftatem, 
confidcranda veniat. 

Hoc modo Radix Cubica cx /«% eft 4*--'3, vel 
rf^^^ti & Rad.», exA:3«, eft vel atB'»--*, vel^f^^^xj 

Nam eodem recidit, quantitatem unam per 
aliani dividere, ac per divilbris Heciprocamy mul- 
tiplicatioaem inftituere. . 

In quaiititatibus Comfofitis^ eaedem obtinent le- 
ges, quas ha^enus in fimpUcibus oftendimus. 

Bt barum omnium Rationes, ejc Potefiatum Ge^ 
mfi^ cuilibet rem attwden^i, yalde perfpicua; 
crunt : Quod innuiflc, iatis eft. 
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C A P. II. 

^e ^antitatihus Surdis, Jive Irra- 

tionaUbus. 

NtJmerorum RatibnaUam dantur qusedath 
Radices, quae in Numeris Ratiorjalihus eX" 
primi non poflunt. Et tales Radices ; Surda vel 
Irrationales^ appellantur. Adeo.ut' per Quanti- 
tates Surdasy nil aliud volumus -, qoam Radices 
ejusli^aturae ac Inddlis, ujt omnimodam in Nume- 
ris Rationalibus expreiHonem f efpuant. £t quod 
de Nwneris diftum eft, etiam intelligi debet, de 
' Quantitatibus, per Sfecies Algebraicas defignatis. 

Communis nota Radicalttatis, eft h^c V j ad- 
rando vei niimero, vel literl, Radicis natyram 

indicante, ficv^Cs) 120, velVi2o, denotatra- 

dicem cubicam numcri 120: v (4) aab vtWaab^ 
Radiccm biquadraticam, expreffionis aab: & 
^aaa-l-abby Radicem Qiiadratam , quantitatis 
aaa-l-abb. Aliquando enim, plures termini, iiib 
uno eodemque figno RadicaU cpncli^fi fajEit,&: taks 

Radiccs Vniverfales Vocantfrr ; fic "^ccd^n^-^mi , 
fignificat Radicem Cubicam, Difierentix inter 

ccd^-m^ &«S & ^fHVi^F^P^Radicem Cu- 
biic^am, quantitatis p^> additaefRadici Qpadratas 
quantitatis a^b^ 



i-MriliMiyi&iui^yiHiAii^tfi^li 



5 



De Qusntiutibtts Sureiiit 
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[Udicem Biqaadraticam cx <?% additam Radici 
Cubica, Difi^reBtias, qaac eft inter ^'f M-»'»»S ^ 
^* du£tam, in Radicem quadratam quantitatis 
40h^c. Et per hanc normam, de caeteris judi- 
candumefi. 

Quantitates fardae, fi diverra figna Radicalla 
habuerint, facillimi ad fignum commune reducun- 
tur, per vulgatem, cum Fraftionibus exfomntihus^ 
operationem j faciendo aempe ut c« fiib todm 
DinominAmi repeciantnr* 

Sic Vs ecv'7, hoc eft 5^ & 7\ fi Fraaiones re- 
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ducontur funt 5 , & 7 , five V 5% -& V 7%^^^ 
-• ( 12 ) 625, & 1/ ( T2 ) 343- Ad ^nndem mo- 

aum, V*f, & V«t-^f, hoc eft^* & 4^?S reduS» 

iiint «^^ & 4*f% fiveV Vi & V ^^ > vcl V (« ) 
•^rS^ & V (tf) A*- Ad vitandos verb errore^, 
pfob^ tcnendum «ft, cxponentem femper totam 
«preffionem, i& non ultimam folummodolitcram 
(qoam immediati^ xx^olequitur) affi.<£ere< Ut.ex. 

gt- per cxpreffionem W, volumus fext^ Po- 
tlrftdtis Radicem., non ex aaqei^ fed c« Quadrato 
H« Mki^ hoc eft ^^if^. .Et confimilis iti casteris, 
cofffiruQb facienda *^. Sit unum adhuc cxcm- 
pkm, quod protoip«i <^peratione Numcrica, ^Rc- 

^ate }oco erit. Proponantur V^^, g^ V^^ five 
Ai & <#i quar faft^ i^cdcdione, fun 1 4w,&c'«« Tum 
«xpofitis Fraaioaibtt$'^V & ^> ^'fl mimmis nu- 
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De QuMtitAtibus Sardis. 7 

meris, communtm Dtnominatorem babentibttS) fint 

r s 

^* rf & i rcfpcaivi. Adcoque crunt 4 ^ e^ iw« 

d d 

V^% &V*% cxprefllones qu«fit«, quae ^gtic ratfn 

cali communl & minimo^ fruuntur. Ex gr- fi *t=: 

i, &;=i,tunc£=^t,^&S=ificut/\&/" fiftt 

A & e% vel l/a' & Ve^, hoc cft ( fi ad iafifMs 

terminoB perducuntur) V^&V*S adcb ut ii ifl 
hoc cxemplo fit 4. 

Quantitas Rationalis ad figUuAi aliquod R^** 
calc reducitur, per Involutionem ( fivc Multipli- 
cationcm in fe ) naturas iftius figai cpngruaai« 

Sic numerus 5 redudtur ad fignum 1/, per laol- 

tiplicationcm Cfilr»c40», fitquCVii^ ; & t-^-* ad. 

^, muUiplicando in ic Qjiadrat^, &tunccjnskH 

co fcribitur v^r ^- arx-f-;^*- ; vel fi ad V, orictW, 

VP+ie^^S^Ar^Xjkr'. Et fic dc aliis. Non ergo 

pro rato haberi debet^ cxpreifionem quas fubfiqg;- 

jio aliquo radicali conclufa cft, femper cfic ftr« 

. dam 9 feu cjus generis, ut pcr quantitatem rafii#* 

Balem defignari non poflit. Cum ip& Quanti&i* 

tcs Rationales, ad talcm formam rcducantnr, lBc 

fub h&c (ut ita dicam ) Radicalitatis Larv^ fo- 

3 4 
pcnumer6 lateant. Hoc modo, V4, V27, v 251?, 

V 3125, &c. funt numcri naturales, ^y 3, 4, 5> 5fc- 
- ut ex fingulorum cvolutioue facile patet. , j 
Radiccs furdas non rarb ad fimfUciores reducun- 
tur, dividendo Quantitatcs fub figno Radicali 
comprchcnfas, per Potefidtem nUqtiam ex qu&, pcr 
muitiplicationcm^ fuerunt produdo?. Sic 



S De QuAntitdtibus Surdis. 

Sic ij%^%xxy rcducitnr ad 7W5, qooniam I45 
irjr=49AfA- in 5, quaructi Radices quadratac funt 

7jr & -/5. Eodem modo Vvir^ evadit 2e i^p, 
nam 72eB, produciturex multiplicatione Sir^ inp, 

qqarn m Radices Cubicse fu nt 2^ & ^g. Similiter 

Sro VAr3^|-jr2i?% fcribo * Vxb-\-bb^ quoniam fa- 
& divifione ipfius x^b-^l x^^ , pcr at.v, oritur 

xl^-^^bb. Et loco hujus^ viz, 

V4d^-\'iad x'^-fxx^ 2bd'^''\'/^dbx-]-2bx\ fubftitut- 
tur, «-|- W4-|-2^, prior enim illa exprefFio, divj- 
di poteft per quadratum d^-l-zdx-l-x^ & qupti- 
cns cft 4-1-2^ 

Sic ob eandem rationem, loco V f'»N* . 8«'^'^ ' 

fcribi poterit, f^Vaa-]'Ux. 

"•' Si vero, inter Divifores Quantitates Surdae 
Propofit«> Talis Poteftas invenifi nequeat, cu- 
jas ope Divifio peragcnda eft ; tunc ea, per hanc 
Methodum^ ad formam limpliciorem, reduci noii 
potcrit. Sed tamen eam quodammodo exprime-» 
re potes, faltem fi Frafti onis Porma tibi non di- 
jpUceat. Ex. gr. SitVio^^; pro Fraftione e- 
(juivalenti, fcribe laVh^ vel 34V';?,' vel ^W^, vel 
ioaVffi vei a dudam in queravis alium numerum 
ad arrbitrium fumptum. Tumfi Vtoaaz^ia\^f7^ 
crit loaarzi^Aan^&i «=x=i^ificut ^/ioaar=:2aV'% 
fi Vioaa—^aViij tum 10^^=25^^;/, & ^-if^U 
&Vio/i4=54\/f. Et fic Infinitis modis, earidcm 
Quantitatem Surdam tlefignabis. 

Notan- 







De Quantitatiifus Surdis^ ^\ 

Notandum eft ulterius, Qpantitatum Surda- 
ruiti, alias CommenfurabiUs exiftere ; hoc eft, funt 
ad invicem, ut Quamitas Rationalisj ad QuantitA'^ 
ttm Rationalem : alias vero Incommenjhrabiles* 

£t quomodo furda aliqua d^ta, fe habet ad ali^ 
am datam quoad hofee refpectus ; cx ambarum ad 
ilmplicifnmos terminos reduftione, facil^ patebit. 

Inveniatur nempe, maximus utriufaue communis di^ 
vifor^ & judicium fiat de Quotientibus^ Hntxi^ inte^ 
fe, ut Quantitas Rationalis ad Qpantitatem Rati-f« 
onalem. Quando enim hoc contingit, furdas com- 
menfurabiles pronunciantur^ aliter incomm^n-* 
furabiles. Hoc moAOyWi^ixx is^^i^xx^ divifio-» 
ne fafta per V3, maximum earum Diviforem com-* 
munem^ evadunt ^/^^xx & ^9xx^ five 5^: & 3^- 1 
& ergo furda? propofits funt inter fe, ut namerus 
^ ad 3, ac propte rea Commenf urabiles^ . Sic 
^/q^+^qbb&c VijqbbH-b^-idmfx per Vqtj^bb j dant: 
Vq<) & Vbb^ five ij & b^ ade o ut pri ma fit = ^ 
Vqp^bby & fecunda = b VqfjA-bb^ & idcirco 
ad invicem, ut Rationalis g ad Rationalem b. 
Haud ^lMV^fy/^eexxi ^n^xx & /^hbeennj^^ ^hn* 

bb bb qqxx qXJ^ 

divifx ^^vVee*\^^q^ cvadunt p & — . Kecnoa. 

#/^ i 6bc*^- _ i^bcx^\ 9bx^^i6c x-^-l/^icx^-^x^ divi^ 

pcr V^~*, rcdclunc >/94' — iiitx^-^\ & 

r -nr ~ 
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Aded 



^ 



to D9 QmMmtiiMtUms Smrdis. 

Adc6 ot /rimrtj daae, fint % V^'H^4^ ^^+49^ 

& propterett ut t ad -^, five ot ^A^jrad btn / dm 



qaas eandcm rationem habent, qnam ^-^r — td 

^^^j five isJ^idx ad ^ir— 3*jir. 

E3r hinc^ via per q«am facilis patebit, ad 
<^antitatum Sordammt AddUimtm & StAtraai^» 
fi^i» perficiendam. Fad& enim earum, ad tenni« 
iios fimpUcifliroos, redo^De ^ fi CmmmnfurMbiUi 
reperiantur, ml aliod opos eft^ qoam nt Quami^ 

tmtSj €Xtr4 figmtm Radicale^ Pofiea^ Gbi mutub jtd* 
^dMtur^ vel SuhtrnhMrttury & /ummA ycl difmmis^ 

tn Quantitatem fuh figno iuclufam, ducacun 

Ut ^75^^ & ^2744, five ^as/i & 34V3 \ fi 
jtdddmwy componunt 84^3^ fi vcro Subtrahatur 
min or ^ roajo H, relin quitur i^ V^t. Sj^VgPSJf 

& Vm^H^9 ^*^^ 4V4^4^*, & *V-i£±:**,_u;*rf. 

#fnii<» & Sid^trahcndoy fa ciunt fu mma^>t^±b^ MaJ^h 

flt dijfirtntiamj 4-4 V-f-i-f W, ▼€! i^-^ ^i^yg 

prout 4 vel i^ majo r eft. * 

Similiter ^ ^oodd ' . 4 ^«, ( hoc eft, per redu* 



c 



dionem, ~, ^dd-^^U.) & Vi^— «7, vcl ix 

^dd^^-^UL •, dant fummam i^^ VMl^ & ^^VL 



- ••-^ 



ftrtnttatit^ SdXI^ vel — rf ,^53 



Ubi 



Dt flumimihm Suirdii. 1 1 

V\A f«rp^ Qpantijates Surda^^ IncMimnfur^i'* 
hi exifttmt, .fit tannri AiditiQ & ^uhtradio^ opc. 
iignorum ^- & — ^ per qu^^pukrt dttc nt* yt 

bijferenti a ^ fi^ p oltcrior sl priofc fubducatur) 
e-J-x — Vrr4-«.; oec 6per« frttium crit^ plura 
hu|us genctis excmpla, m mcdiura profcrre, eo* 
deiti ^ntfh tn6d6 fn cxleris cai{bus operandi^figt 
eft^ cxplbtata prids -Qdantitatmn propofitarftlH 
incdhimcnfufabilifatc. 

Ihftituitur MuUiblic^ie^ Quanlilatiini Snrdi^'' 
ttim ( (!::6mmcnfufabiliarii ) ducCndo partcs, quiit 

eAfirA j^gaum ^adicsti fotkf^ in ft mutub y & prb« 

duftMrM, in id, quod fahfgno RaHcmU cOntitiefuf. 
^ic ilnaltlplicandd ^zoxx pcr '^ii^x x^ VcliWy» 
pW ^ W^^ fit \oxx% %—%oxx \^ ^/ leted-Yii^fc 
per v8u^^-h8iw, five ^^d^yt per ^r Va^f^ 

Vif^fiR^*''*^ 'fi^c Wftf^^b pcr W^f +iSJ/ fit % 5( 
^f^\M ts nh^^-i^h. Haud aliter^fi pr oponatnr cjc^ 
jreflio VzTM- ^^*-^^ ^ ^^^}z7 ^M ^ ^ q8, mnltipltcaib* 
Ja pcr cxprcnioflcm Vy^iO<.^4-37 x;^^iio x4-3Q, 

id «ft Z.4-S ^^^-1: i K P€r 5--^ V^«-+l 2 1 tum 
dudls i-1-3 & 5 — z. in fe, fit 1 5-J--2Z.— z.z^ qu« 
• per iicz.^vi± multiplitata, dat 1 8o4-;t4x4^3«.-l^ 
*2«?^Zf% pf^o» prbdufto qusefito. 

* Si vefo Surdse dat8C| incommenfurahiUs fiatf 
^^antuih ppus dft, cjaantitatcs fah fhgnis^ RaM^ 
^§uliiiu comfrchenjMi ii^ ic tnutub duderc i & prd- 

dodi^ comraune lighttm fadicate pr%fig<ett» 






Qx Sic 



12 De Qnantiti^tihus Stnrdi^. 

Sic V5 pcr V'?» e ft v^35 ; A£^v^9 c ft VB^^r 
1/^iM? T5 er ydz ; cft V^^/x-:l i Vcr-l-^i pcr Vcc^d^' 
dat ^?ZI3F: Haud fecus, f-)V^^, in fcipfam' 
duda^ fccit €t-Ybx-\-x€\/bx\ hoc cft, furtimam 
Quadratorum, Hationalemy & pro^glo Rcftan- 

guio, Irrationalem le ^bx VCl ^ ^eebx. Eodcm 

modo a ^nWx, + V^pi^^ multiplicanda ejTet 

per V/fF^ - Vf/^** i 5""* 4"^1? ^^S^"' 
primis membris in fe, fit ff^-.xx, & etiam duo- 

bus ultimis ( habita rationc lignorum contrano" 
ram)in re,fit--i'H ^^'i & rnuluphcando utnnji, 
prima & u Uima.J n fe , .hoc eft. VfrF^ift 

jSc fignis rontravils notata, fe mutuo ^deftruna^ 

adeo ut relinquantur tantura /'rl-/?\« T-^rt"^*» 
fibi invicem pro produao, quod . idcirco folum- 
modq ipC 2**- «qaale cft. - -- — - 

Pratcrea, auarititatum .Sdrdamm ^ivipc^' fi 
rmmr«/«r4W*. funt; perficiwrd.riden^^^^ 
titatcs, *x\rd fisnum radicale pofuas v q«o4:enim 
cx divifione oritur, Qvojien^. j- .^ ,'kj 

Sic ad dividendum ^^r\-c'M .pcr.V fV^i-*,;» ft.^ 

divifa per v^^fi," hoc erf ^ -^^^VP^' M;aai;f 
Et modo confimili in caetinS agendiim eft. ' 

Si vero incommenfurahilef flint} tum fblummo- 
do diyidendx funt <iuantitat€s, fih^^-fi^ls Radict^ 



•-*. 

5;, V 



pe Qumiutibus SurJtiil ty* 

Ut ^/a'^—^ab' divifa pcr v^^Z^ZTfacit ^^ ;. 
ttam'^'^4-?^ pcr i44^-4& divifa, ponitia Qac>to 

. Et quidem fi figria Radicalia ^/Wyi fueriat,. 
tuac;<laantitat€s datae, ad commum jignum radica- , 
le rediiccfidas erunt : Quod etiam ia omni alia 
orfrratiane^ cuim Surdis Heterogcneis obfervan- 
dum eft- . 

- Sic jac^ divideadum x^^xcc per ^x^Y^xcc re- 
4^aa cxpreffione x^ -yxc^ ad Surd am. ordiais 
Quiadratio, eyaclit ^x^ -y^x^c^^ iTPh & h4c per 
Pric^ em divi sa^ oritur ^xx-\-cc. P orro fi A r^+Arcg 
^"'wVjr^l*'<?c diviclenda fit per_£V££+££j_tunc 
mnX) mem bro x^-V xcc^ vel VAr^j-iyVi- ^yV di- t 
^ifo pei^ x»/xx Vcc^ reddjt in Quotiedt? ^/ xx Vcc^ 
&, fecundo xc^xx^cc^ per eandem Wx;H-fr 
etiamdivifo, dat c ; unde Quotiens quaefitus crit 

to Surdis verp VnivcrfiUibHs^ ubi exprcffiones 
4m?i adeo» fiiat perplcxac & intricat», emfve 
mt^TXr tttdivifio accurate &fine Refiduonul- 
lo modo proccdet, tunc in modum Fraaionis 
Quotiens dcfignari poteft, coUocata nimirdm 
Qaantitate Divldente, tanquam Denominatore 
fub altera, & frdfxo pgno XadicsU VnivnMu 
Hoc modo, i fi exprime ndns cflet Qtjotigns. bu- 
jus;Divifionis,nempc, vOTJ+5^ PfJjOTZSJ 

quotiente,orituro ex divilloneVv^TVS pcr \V7Va 
Et in horum Exemplorum nmiiitudiaem, qu« 
hu)n^ae breviter, & alio Feftinantcs, propofa- 
imus, alia fibi fingere poteft, Tyro Algcbraicus: 

O 3 jjd^ 



^14 P* QmMmUiiHm Sitrdf^ 

dco Qt opni ooa fit, de hifcc^ idara difle- 

Reftat fblatnmodo, ot Pfmiq vtiliifiaMin fiflial 
a^ fadUimam, paocis exponam, ad mQlciaMHa, ^ 
onaiititatibas ffrationalibas compofitas pertiDon* 
tem. Nempe qoa ratione, Qiiantitates Ratio» 
nates prodad poffant, pcr aptas (& qooties res 
poftolat) repetitas» borom Po)jnofliio(am mutti* 
plicatioacs* 

Et ot haJQS operationis, Fandamentam veram 
ac genainanu planias innoteicat, Qoaiititates 
Sar£iS) non per iba figna Radicalia fed per In* 
dices (CiTe exponeotes; boc loco defi^oabinias. 

Praxis enim, boc modo, maico facittor ac fim* 

Elicior eyadit, & prodnda oriunda, ia Cafibas, 
imiaieris, minori opere prcv^eniuit dt ferman* 

Ex. gr. Proponatar V^^-j-V*, five ^* -^- M } 
ex cajus moltiplicatiohe per aliam qaanda^m 
qoanticatem, ortridebet ^MPim PMtUnsli^ Pa- 
tet |irim&> quod qoantitas hoif: (liii coograa, tsp 
tot NtahiMihus^ corvftare debet, quot conftac ipfb 
poupofita: boc eft, Binomium efledtbct- De* 

inde fi 4' -V h^ ducatur in feiplara, id eft^ fi 

maltiplicemos 4^ -^ ** per 4» -H *», j^roduaum^ 
daio mambra: pattonalia, & l>rtiam irrationale 

five Snrdnm^. compceben4et, ^viz^ a^ bj & 24» b* 

fiv^iV^^^y^i hoceft i>/4b* Qnapropter 4*-f^^ 
jQoaeft fitQomium illud conveniens, ex cujas mul« 
iiplicatione in Sardam propolitam, proqreabitur 
iQiiantitas ratioRalis. 
Somatur ergo Reflduum correlijoadwis^ aempc 

ntimt^ 0}uod ipru{n ci^ain) alto fenfa Biaomium 

eft. 



^v.-a.^ 



eft) etlf propter iigQoiii Qegativmn, a Bmomi^ - 
frpfrie /k diOo^ diftingiuttar) Tam multiplicando^ 

**+«* per 4^*— **, fit prodadam rationtle 4-^ ; 

termini enim la qaibos 4^ £t ft* in ie diifti repe« 
rtuntar, propter figna contraria) fe matao de« 
i)|pant. 

Molt. a^ + b^ 

Pcr #»— A» 



± .JL i. .X 



Prod. ^4» *»~4* fc>«^,fivc4— *. 

Sc res fc habet, in Binomii$^ ex puris radiei^ 
hui Quddraticisj conftantibus. In aUis, Plares 
adhac multiplicationes reqairuQtar^ 

Sit Binomium, ex Radicibus Biquadratids ^ €x. 

^^w4-Y v^ h vel 4* 4- ** i t^o^ ^* P*"** 

Malt «*-!-*♦ 
Per 4+ — *♦ 



Prod. 4» — i»^ fiye V^W** 

Jam Molt* 4* ~ A» 

Per 4^ + ^» 

Prod. 4 » ^, ut antea. 

Proponatur Binomium ex Radicibof 
lire Biq^uadraticarum «-- Qjiadraticis, cCRiftatti» 

04 M* 



t ' t 



^■11 



i6 De QuMtitdtiiMS Snriis, 

Mttl^. «• + *• 

Per <• — b* ; 



Prtd. *\ -r *♦, Td V<— V*. 



Iterum, Molt. «♦ — *♦ 
Per- <*4-^* 



Prod. «» 



fc% vcl V-»— V^. 



Ultimo, Mult. *» — h* 
Per <» + *? 



Prod. * — * 

£t lic patet progreflus in Infinitain, cam Radi- 
ces ad mrdinnu QuAdrMicum pertinent. In 4/«//, 
res non xqu^ fbccedet, cum oriantur prodada, 
partim Snrda, partim rationalia ^ idq; ex expo» 
nentiam natura ac genio. Ut fi "c.gr. 

Mult. 4»^-*^, fioc cft 1/4+1?'^, 

«X 3 3 

Per 4> — b^^ hoc eft ^/4 — vjr, 
Prod. ^'-^i&^ fivc ^/aa--^bb. 



A _A 



Si produAum hoc pofterius, viz^ m^ — h^ du- 

c»sia/»f^+ h^j habebis tantum s^ — i% & (i 
eodem modo, ad Infioitum ulque progrediaris, 
produdum rationale, nunquam adipifceris. Si 

irerb 4' — b^ ducatur iii ^? -f- i&%'orictur mix- 

tim 



-j^. t 



*«.' tn^^' ■■^, fii^^^^wiHii^y—^iypf ■ "i^ Jw^m ■ i^ ■ j ^ |w^w^ ■■ ■ mm* 



QiiAntit4tibus Surdis. xj 

tamhoc a—h^a^ b^ — a^ b\ id cft, 4 — b 

In Trinomiis^ Quadrimmiifve 6x puris RaMcibus 
Qvadraticis conflatis, raultiplicatio per Trinomia 
^ Qpadrinomia convcnientia, inftituenda eft* 
qua ratione Quadrinomia ad Trinomia^ Sc Trinomta 
ad Binomia deprimentur & inde per miiltipUca- 
tiohem cum propriis RefidMis ad QuanMans yfque 
rationales p«rducentui;. ^ . 

Sit ex. gr. Trinomium V 4 4* V'^ -|- 1/ r, vcl 

•L ^L ^L 

4» 4. fc» -J- c», ii fierct huias mEltiplicitio, cum 
Trinomio ex iiiUcm nominibus conftantc,& eo^em 
figno affeftis, liquet, quod practer^^terminos ri- 
tbnales. 4^*+S etiam fex alii imtionaks in 
produao remanerent ; adeo pt ex hac opera- 
tione nihil omnix^o proficerpmijs, Si vero mu- 
tato figno unius exnominibus, raultiplicatorc 
V4-hv^ — ^/c uteremur, tum t^ membra in pro- 
dudo fe mutuo tollerent, * ut reliquoram fumma, 
non ultra Binomium afcenderigt 

Mult. a^ ^ b^J^c^ 
Per 4* + b^—A 



Prod. 4 -|- 6 — c 4- 2 4» i«, live ponendo a + 
v~rl^/' *"5 ''i+^y*^ AflumptQ tiuic 



Mult. ^/-f^i** 4* 
Per d—i^ 4» 



Frod. Rat. 4-— 4V*, vel^^fe^Wfi^^i > d. 

Jam 



]|im ut 10 Trinomiot Qoiaf fblom nomintf, fic- 

In Qiiadrinomio, dmmm n^mimnn fifffs mut imi s 
fimf^ at maltiplioitionis opp ad Trtnomiiim dc* 
primator- 

Sit -t^+fc^-f /»-H* 

Molt^per 4«4^«--<«— ^S &feieai »^tr»riis.. 

fitPtod. 4 1 * ■ ■ g " i 4"^v4»~2vir^ « loco M 
-^b^H ^ ^d fcribtndo ff habemos Trioomtom 
f^iVsb^dc. Et opcrando ot prios. 

eadh. 



•Wl 



FItProd^4^— 4ic •+• 4/4» *»5 * poaendo 
/•— 4<0i( — 44f c=i»*, fit Prod. »*4-4/ 

Ultimo., Mult. ffl + 4^*^ ** 



pritarProd. »^— i6fii^^ cu)u$ nuUa pars 
irra^onalis eft. 

Hok» Praxeos ofks eft^ in Qumiutmn SutJUh 
fmm IH it ifrm ius^ nempe cum DlViibr ipft^ Blno- 
tniam Td Tt^inofpium^ &c. extltit. Rcda&o 
cnim Divifon ad iimplicem quantitatem ratioha* 
lem^ & fa&a muItiplicatioAe Qjiwtitatis Diri* 
dend«9 pcr eal^cm omncs ^antttates qoibos ofi 
fuimus in qoaerendo divilbre ratkmaM i conikqoe<* 
Boc kcK modo aQ¥um diviiRMWirf aoYomqoo Di* 

▼idcndam» 



■P— 



videndam^ qaas eandem iater ie ^portionem 
habebantf a.q priores» Ut li rfqoiritiir qii6ti« 
cns er dlTriflcme V^ per -/s-fVi-^i ; Multiplico 
diviforem pet ^/3+^2^1, & inrenio ^/^^j^. 

auae; dufta m ^24—4 (propritim f jni R^dmtm) 
at ratbnalem diTilbrem S. £t quoniam Divifir 
V^H-VarV-rU primo naaltipjicatii? ftijt per ^^^ 
Vi^i^ & produAumper V24— 4, ergo.^qiian- 
titas Dividenda multiplicari debet, per i/34- 
v^a— 1- & pradnftom pqc ^^14^, fic ut habea* 
mA% ShfVi 28—191 prq nova Divid^ttd^i^ qud per 
8 diyifl) emergit quotiens 1-^/2— V3* 
J5^ P4wrr4 A«e^, dt Snrdis diltSj^ fufficiant. 

Reftat tantom at fabnedamas Regttbi» qqan- 
4»m«gr«eiam ae &€ikra, pro Ra^c^ «xtvs- 
dbne, e Binomiis ex Integris & RadiCalibos 
QuMdratiek eonftandbqa •, q^ai» utAm fupoedi- 
tavlt vir PitMlariJfwttu juxta ae m>utrMtiMmtu 
D. fptaeus Newtonut, in Algebr^ ifli mmer editi 
(Prole, Timto Parente undeqasqa» ^a4> Stt 
Binomii alicuias Pars major A, miaQc B : erit tum 
AH-yA A^-BB Qpadratum ma)Qck partis RacH. 

cis, & A^v^AA— BB guadratum partb mino- 

•.■V " ,;■■ j 

ris,, qu«ft BWjori conqea enda eft cum feoa iDfins 



A4VAA-.r^ 

S ROQieeSl OQBipB' 



■ 2 . •. - 

nentes. Ex.ffr. proponattnrBinomjum i^-jViSo, 
«^ A?R4i 5=Vi8c!, cft cnJoi \^UV!= t9^ 
% 180. Jam AA— BB=i<y, .'.vAA— BB= 4* 



Se J> QiiMtiutibas Smrdit. ' 

• • • . 

2 • 1 -^ ^ ' T j^A • : =5 5' . Swnihtet 



< 






partiam Radices Cat 9 & 5, ajidtf Raelik ibfi 
' SitBiuomiam^l±+^^S^.c»ios~Ra- 



X jc' 



dix Reqiiritar. Hlc *'**'^ ** fivc %^V Ar'=A, & 



*AA-~dB 



sn jfJ. Ergocrit A+VA A^-^B 4^ / ^ • 



2 4p* 



A-VAA~BB_ji. undc ipfa Radix := . 

X ^ x^^ 



Rurfas propon^atur. 44+54^:— 24 v^if^-(-4^j|c. 
(quod anaai clt .ie cxenjplis ipfiQ ^ viri a drtjftmi^ 

Ponefldo44+5^A;locoA, & ia^ax-)r^x jiro B, 
crit AA = 444-i©43;r^~254«ArS BB =443^^+1 5^. 
4f jc^ AAr--BB=44+<J4^^i9f!£.S ^AA-:rBB 5=5 
444-3^«^; undc A-jyAA— BB _ 

2I--J — ^ ,3: "• = 44- -44;ir = Qaadrato ma- 

• ' ■' l - ■ ■ '^ . . 

jons 
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De QuMtitAtibus Surdis. Sj 

joris "partis Radicis, & ^mi^&§?::=- 

— ^i^^ 2^—^x. AdeoqueRadix integtti= 

V#f 4-h4^«v -—^4Ar, pars minor enim inapri conne* 
ftanda eft/ cum figno ipfius B, quod hoc in locb 

~*Jam veritas hnjus Regulae iiinc dimottfi^mur^ 
qaodtumRddicis Pars major, ex c jgs pa^eferipto» 

fft>^AH-VAA.-^BBg,^^P^ ^A^A^S 

^ _ . . .- • ■ ■- ■ 

2 • . 2f 

^dejDque earnm fairiina, integrje Radici «equalis"i 
fl^&t«gatum hoc in fe multiplicetur, PrQduaum 
ipfi;A-(-^«qoareefletdebet. Et es! harum Sqr- 
daturii-dbnftittitiQne;, manifelhini eft iiailum alipd 
ProdaStum orirj pofle. ■■„ Qtiadratum enim 'meitobn 
ioaioris elt A-j-i/A A— BB, & minoris 

V ■ 2 ' • ■■ 

X^y/AA— BB, qubruni Tumma = A, dupluni 
vero Reaaflgulum, five /^ A-H/AA^BB i, 



m 



«■ > • «Mf* 



jt /A — ^>/AA — BB bis fumptum, dabit tantum- 

■^^¥!_%^'pi«'"^^'^S?'^^ c^piiimanes l^ accipi- 
atw RaaTx Produai partiufh, fub figho Univer- 
fali cokprehcniaciim, erit iUg aeqoalls produdo 
ipfatnm Radicgm nniverfalitim,.& firgobsBc bis 
iampta dabit dttplum refta ngulum. Sed 

An^a \^AA?^3SB^ in ' A*« VAA-*BB 



4 



n Df Qm* jHitsHhm Swniis. 

= AA-*Aa->^B = BB^ cajas RadJx^ B, & 

4 4 2 

cjos dupU =: a PflCet crgo ph^pofitDiir 

At «ro Invtfiigatio hD|os Rcgalx h6c modo 
procedei^ poceft. Sit Biaonwini fx-^i^ vojas i»- 
«M BBJtts K In Q*»irMt»^ iiuDini ^ndratornm 
dtamm parttDin radicis, rcliqao mcmhn), maior 
ftowd- crit. TerniDi enim ipfi (ftrpofitis du- 
racds) fiut, coatiuu^ proportiosalrt. £t i4 
TWbo» continu* proportioralibus^ ot «i «^ w» 
fimma extremorom ^rl^»» tenmno intermeaio 
im, femper major eA. Ac propterea nomen ft 
tanquam Yiimma Qpadratomm duamm partiam 
ftadicls, eoncipi debet. Ponatar una ^rs Ra- 
dias ==X, ergo vp^x = alterl, etgo Qpadfa- 
t m? b^i us cxprelHonis x-lVf-^ xg. ncmpe f-*-2X 
v>— XX = f-f ?, Tcl ixv'/ — ^xx = ?. Unde 4f xx 
— 4X*=W» five 4X — 4pxx=— 99, & ponendd 
**==)'i «nt;7— jgr^—^^ adcoqoejj^-fH-itf 

4 . 

=ff— 9f. «>— i/i=-V^ = ^ff— g^ , ". 

■ i 

gojr=: H^^ ff^y. Et cum fit 7==xx= Qpa- 

2 ... 

drato uiius.partis Radicis j ^ ;> — xx = Q uadra.. 
"M iiKetlDs, (juod ergo sequitur f — hr">/.tf—il 

~ f-~y/fh—i\i \ hinc p,r*-VfiP^ cft Qpadra*- 

tom majorii,^ & ? ^^jp—^ qtttdwtaai nlitt*- 

wpwtis, Radicfa, hoccll A4-/aa^, *t 



p^ 






-.y^—-g 



A ^ v^AA^BB^ fcribcndo A & B pro p & q^ 

2 

prout nos cdocet Regula fupcriiis laudata. 

Qjiod idera, & ex alio Principio, fic colligi po- 
tctt. Sit Quadratum aliquod ff-^-mm-^fm ex ra- 
dice»-f m genitum. Accipiatur/«i»w4Qiiadratuoi 
cx partibus radicis, pro mmo membro^ & duplum 
Reftangulum pro fictmdo; adco ut ieoriim fuift- 
pta fint »*H-»% & ww- Si dtprimi membri Oua- 
drato, auferatur Quadratum /icundi^ Kzdii Qua- 
drata Rcfidui, erit Difterentia Qjiadratomm par- 
tium radicis. Hoc cft «^^-Hf^w^-^^wi^-M^iiVss 
»*^2ii*i»'+w% cujus radix ^zn^-^m . Sed n^+m^ . 

4 V~m* = n\ & n*-^m «•4-m's2=»4, nimte 

2 2 2 

Dimidium SiimiM & Diffennti^^ dnafum qudrum- 
vis quantitatum) fi fibi invicem Addantur & Avt^ 
ferantur, conficiunt ipias Quantitates. Pooendo 

Jam »'4> m* t=2 d\ jerit^propterca 

d* + Jn^^zn^^-^m^ ^ »*, & 



2 



* -T— — — ' 

ftitutione, fit «ft 4« ^d»^4^tn!* — ^ ^ &, 



lllfc»! I I < 



2 



cxprcflknes 



G AP. 
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C A P. 11. 

3)* Modo Sefarandi^ }3 Exprimendi 
^uantitates Incognita&^ qttmdo pro^ 
panmtur ^([uationes ^ qu^ plures 
campiehenduiu. 

UT Opus hoc felicitir abfolrat T^9 -^lg'- 
hrMtcus, dao fuat imprimis, qax in ipfo li- 
mioe, acri Judicio perpeiidere debet. Nempe, 
Frimoj An t^^uMticmi frofnjitg^ pne rttditir dtfiin'- 
Smj ti" A fe ittvicem nullo modo dtftndtAHt f Stcundvy 
■jin Jmt Pluretj vel Paucierei^ vtl t/€auMtes Nmtmre^ 



1 
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Aliclaid, vel Irapoflibile. Si vero p/ttr^ j y&/^ /«- 
eogmuj qaam scquationes, hoc non obftante, in- 
cognitarum una vel plures, femper tolli pofluDt, 
& hoc modo inveniri equatio, qua' reliquarum 
Relatio mutua detcrminetur. • 

^ Finita enim operatione^ una vel plures incog- 
riitx manebunt, qdoniam, unius aequationes ope, 
ana (blum iucognita poteft auferri. Ac propterca 
tot nunquam auferri poterunt, quot in sequatid- 
nibus comprehenduntur ; cum ex Hypothefi, 
earum numeras, aequationum propofitarum nu- 
merum cxcedat. • Sed quo major fit ifte exceflus, 
eb plures incognitarum ultimb manebunt. Nu- 
merufq; carum ultimb fic manentium, xqualis erit 
aggregato unitatis & Differentiae prasdidtx. Hoc • 
eft fi incognitac fintasquationibus un4 plures, duas 
mahcbunt, fi duabus, Tres, & fic deinde. . 

Sedexempla jamproferemus, quibus Generalia 
hacc melius Intclligantur: . 

Et ut a Facilioribus incipiamus, primo loco 
traftabimus aequationcs, in quibus Ouantitates in-^ 
cognita^ necin je invicem multiflicantur^ nec ad «/- 
tampeteftatem afcendunt*^ Qiix itcrum in duas di- 

vcrlas clafles difpofci poTflunt. Vel enim, ita or- 

d.inatur propofitac aequationes ut fingul» incog- 
L nitaB, in fmgulis aequationibus reperiantur ; vel e 

contrario, ut quasdam cxjpfis in quibufdam tan- 
\ tum a^uationibus, & non in aliis, locum ha- 

bcant. 
In Prima Cafuj Opcratio Gencralitet hoc modo 

inftitui poteft. 
, Cujufvis IncognitaB (quam Primam nominabi- 

mus) valores duo, fibi mutub aejjucntur, & inde 

reperiatur expreflio fecunda alicujus Incognita?, 
^ ia Tcrminis partim cognitis^ & partim reliquas 
\ P inco£'m 
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inccgnifds includtntihm* Tutn repetitd operationc^ 
iaveniattir altera confiinilis relatio, hQjas ficund^i 
iQcogoitas^ ad terminos quordam cx cogaitis & 
incognitis Qpantitatibos compofitos. Unde hCA 
aequatione , inter daos ficunde huJQS Incognitas | 
repertos valores ^ dabitar expreflio TmU CQ}aC> 
dam IncognitXt in Terminis^ ex cognitis & 
(Paudoribus quam prius) Incognitisi conflanti- 
bus. Et per binos hoJQS Tcrtis valores^ fimili 
prorfas modo exprimetur Quwrtd Incognitat iii 
Qoantitatibas datis, & Paudoribas adhoc Ia« 
cognids. £t fic deinceps^ qaaaturcon^ llt aequa* 
tionum propofitarnm nomeras. 

Ultimo enim orietur «quatio, vnicam tdntum 
incmtitam^ (cum ddtis qoandutibas) complexa ; fi 
modo tot fint Incognitae, quot aequationesy & vi- 
cijpm. £t Hxc Argumentandi methodos, Gcne^ 
tmUs^ CertM^ ac Ter/picud eft ; conceflb interim^ 
in cafibus.qaibafilam pardcularibus, rem minori 
forfim drcoitu perfici pofle. Sed c^mfendidhic 
tradere^ praeter inftitutum eft^ nec Tyronibas 
adeo neceflarium \ cum «/«/ & cxcrcitium^ ingc- 
genio ia^aci ac ledalo, omnia hasc inferiaris 
mt€ auxilia abuod^ fai^pcriitabant, Re|ala qoae* 
dam conftans ac Unilbrmis ipfts pouiHs moa<- 
ftranda ibrett cajus ope Quantitates incogai- 
tas^ in omnia cafu, eruere & exprimere vak- 
reat. 



£r 



nw H ^i P -t i jMJ i H ii Ji ■n^M 







••. Ex utrifq-, f-^vy = ?*-^^ fivc rfidu^odQ 

10 b 

y sa l^^.^.^. Undc cognofcitur x^ ope utriufli- 

bet asquationis, valorem ejus in / & terminis cog« 
nitis, exprimentis. 

Notandum, in exemplis hifce Generdibus^ Co* 
cfficicntes ceteraJqi quantitates (qu* ut o6gritaB 
Ipedantur, & Magnitudinis prorfus indetermi^ 
Mts &ot) ^ libkum trsmffoni j^, quod ih cx« 
emplis numericis non fit. Finis enim unicus lad 
^uem b!c refpicioHis^ .eft ut quaatitates incog- 
nitae in termntis «quationum propoiitatum, '^ 
& apt^ explicontur. 

Sint iEq. rf;t=i:>-i 




P » /. Ex 



j 



:8 D> Mcib Srfirinii, &c. 

.-. Ei Utrirqoe C_i_^, vel di^-dr/ = 
«yt, hoc eft jr = Ji, , adeoque habetur/ per 

K & togmtmi qoaDtitates. 

— ^y(iitiprius) 



hT^" 



Uode conlunaim i.— »= tS vel reducendo 
y — ^^^^, quK iterum exprimitur per* & cog- 

nitis. Ergoi— r-^e^^i, vel w</iH-»<fc 

^fnzx^-^mx^-^fndz^-dn^ boc eft abjedo utria- 
que ffidz^ & reliquis divilis fr nx^ obtinebitur 
ezpreillo Qaantitatis x. ab omni Incogniti li- 
bera. 

Sint JEq. ax-\-«^—^^* 7 

'■*—?)'+'«•=' < 
gA:44y—lz.=c J 

r ^« = «4-£i— 2_ » 

Ej Ij. S Habcmns < , . V 

.-. E< 
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.-. E3C 1»« & 2«*« canjmlHm^ habcraus, x,per > 

& COgnitas, hoc c fl: ra^\'r^z ,—^my=nb-\^^qy--^sz^ 
vcl si:=z fkrr^aA-^Jp ^-r my^y' Jam inquirenda eft ' 

alia fimilis expreffio Quantitatis ;?:. Ergoex^™5 

( h« enim pro arbitrio famuntur, cum seque li- 
berum fuiflet , 2«**» ac 3"*" accepifle) oritur 

n ( .\ Ex i™« & 3^'* 



X = c-|-fo — hy 



conjunSim, 



<>» 



habemus.alium valorem ipfius ;c,per;^ Sc cognitas^ 
nempe ga -)r ^pi -^jr my = nc -]- Izjt— hny^ vel 

s pj ^^ — ^ Qiiibus valoribus quan- 

titatis ^?:^ inter fc aeqqatis, babetuf / in jjuris 

GOgnitis* ' Et regrediendo ad utramyis aBquatio- 
lieni, qua exprimitur z,per j^ & cognitas^ianotef- 

cit etiam 5, 8c per datas primfe «quation?s, x. 



Siht iEq. 



a:^ 



y- 



^nzrl^fiy-jl^nvz^i 



£x 



|ina 






^. — nsi^^ny^^v 
c^my-^mv^z. 
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De Moda Sffdfmdi^ Sec. 



.•. Ex !«• & i^ citmjattaim» habcmiis ;^ «- 
p^effam per^9 v^ & cogintas, id eft 



itt aliom obciicamQS mQdkm tftprimeadl t. 
per y ^^^ ^ ^ cogntfds quMticaces^ 

Bnt ex tia ^ ;if in iL—pz^^pv 

C p 

./• E:^ 2*** & 3**^ coniunftim ocitur YalMfiam^ 
dus quafltiUtisj2_m y foli & cogirltls, hoc cft 

propfer figna contraria re jlcitar ( non niimis ta- 
xnen obthitiiflcmtrs crpreflionem ipfito «^, in ^^, v^ 

& cQgoltis (i terrhinas ille adfniflet) ergQ ex hirce 
duobus modis eS:j)fimeiKli quantitatem ^^ orittfr 

aqaatio,qa4 frima exprimitar ;f,per v & tcrmiaos 
cognitos. Nempe hacc _^ 

nuU^c-\-pm^ m» v 



$^im 



De Moio Sep4randij &c* Ji 

Eodem fflodo, i|n|oatis dnobas valoribusquanti* 
tatis ^',ex seqoatf ombas 3^'^ & 4^,deiiiinptis obtine 
bitur tmius valor x, ia «f & cognitis ; - nempe ^= 

■ > '^^ T^^ — • Et cx duobos aliis valori- 



bus C)af8em quantitatis x^ ope a^uationum i"** 
& 4« Quarto exp rimitttr jc, jn 7^ y , &c6gnitis. 



Undp asquando duas hafce pofte riores cx preP 
fiones quantitatis z^ erit «r/*— qcA^mtf^rn^v = 

h^!\-r-nq%rV ir-^^x^: exqua/eirii/7^(^ex. 

primitur y, in 'z; & cognitis. Adei^ ut jam reper* 

ti lint, duo modi diverli, exprimendi iocognitam 
y^ in terminis ^, & quantitatum datarum. \7n« 

de reperitur ip0i incogoita ^ -, & priorum aequa* 

tionum ope, caetera: quoqae innotelcunt. 

Ciusi^do coQtiagit at fingulac incognitae ia fin- 
gulis aequationlbi»: BOB inveniantaf, v^ tamea 
haud muitum abfimili eanim exprefHones elicere 
pofrumas i la?enieado nempe dif erfiM modos, 
^uibus eadem incognita^ in .aliarum Incognita^ 
rum & Quantitatuin datarum Terminis, expli- 
ciri queat. 

P4 ut 



12 De Mcio SeptTMJi, 3cc. 

\Jt C ex. gr. -— V— n 



^ Accipio ex JEq, i 
titates Xf viz.. x 

fz— fd — qa. Sc 

gctnma exprcluo qi 

t~~nv. ' Undc^— 

)am exprimatar pci 
inveuta eft cxpreOi 
opc xquationum da 

Iterum fint ^q 



Ex ^r •{ Habemu' 
.-. Ex utriiquc, ori 



De Mado SefsrMdi, Bcc^ ^j 

;c— ^» unde extcrminat^ z^ erit in aBqoationc 
priorc, >^ = H~2' — Itr^'^* Quxratur alico 



«n ■ 



coniimilis valor quantitatis y. 

Ncmpe cx ^]a cft >;'— 2^ (=^) ^7^^ 
fivc jf = y-|-^. Et «quando valorcs hofcc invcn^ 
tos qu^titatis^Ty crit H"2^"-^~v = 'li-^- 

2 

Undc datur v, & per confequens castcras. 

Si iEquationcs datae,. Toteftaus quafdfm^ Incog* 
nitarum Quantuatum includant, ad carum cz* 
prefliones eliciendas, frc^uentcr per Radicum ad^ 

fectarum extr^lHonem^ at intCrdum fite eadem^ipto* 
dere poteft jilgebra ftudiofus. Ex. gr. / 

Sint ^uationes x-yy^^l = 4 p 

Erit ex 1«* Cxx^h?)'^ «~xy >^^i ^^^^. ^^^ 
^^»» ^x^+^xxxy^-hy^^^xx 3 ^«»do xx;y 

{x*4-2xx>>4-:y^=^x4"xx>>, ^ ^ 
.'. extr.rad.quad. x'-[-/=:V6x»f-xx<j^ 

undc cum habeatBt* gcmina cxprcfiio quantitads 

xx*|- 



}4 Dt Moio Stftraii, &c 

»4-». «■'t «I— I» = VfS+^x», Td Ma — 

Tel "~°= /. Unde facile habetur expreHio 

^fins X, per IMationeiii ^uatioflis ddftat, «:(, 
gr. ^=«x — ^x> — %x, IQ qoa^cogaita eil. 



n 



^t .£q. XX— vy 



:.:} 



QjUHtiani flDlU dator vcl Potf .'^as vri Proda- 
Som, cD>us dno dtver& valorcs! xquatioaeni ^f- 
ftnt conftitncrc : Ergo fiat Qujdratum i primi^ 
expreffionc ix— />, w. x*— ix^^iy-H'*» it« «niB» 
cx Dtraqnc pane^ inTeoietur x, ejumem dimen- 
fionis. Addbutjam lubcamDsdaas bafce xqaa-r 

tiOQCS, 

X*— / =1» J 

u.<iee.;rf;r^-^--i— «i 

.-. Ei«tir<iue, ^i2_ r— ixw^ii-T» « 

XX = rax, lioc eft xx= '"j^ . Et ope arqnati: 
onis pr^pia: exptimttDr /, quoaiam xx— " =yy- 

ant rnrfi^i,. „.|^^ ^ Lili':^"^ 

Po: 



nestr-^ ..-- 1 . . 1 ww^ . • • ■^-s- 



Tum laaa fubftitutione, 

Bt aa|Uffitfe dnos valdm Qfrantitatb ^yr^^ h^ 
bemus aequationem^:^: — =c — z:^ td«ri-i* 

=:2c*^^. Cujas asquationis Refblotione, esptU 
itiitur z. in puris cegmtif • Ut(to refolvendo 
asquationem z,ji^yy=c^z. ( in ^ua z. cognita eft) 
cogpoicitar etiam j. £t quoniam x.i=^y^x^ tr- 
go etiaft X in datis Qaantitatibus exprimetur. 

IMililuft^m ^rli lacogiHtaruat expreflfoof»! 
ad «qtiafikMes^ longe ibblimiores ziEaqfmit. 



& blc-]-ayy=: xaac j 

EtitCX jdj\j==:i44r 

C hc 

Quibus valoribus quantitatis x^ inter fe a^qua- 

tis, & terminis rite ordinatis ac difpoGtis, emer- 
^ atqitatia ]^ni im^nienda^ qoaatitatt^r tri^ 




f W 'IIm^-hSK' 



jr — ' — yy^ — 'Xy-^-4ir=^. 

©Odem modo ^ ^^ -^v^x J 



Erit 




j5 D0 Modo SefMrMidiy &c ^ 

Erit v= rr—-, cx 2* -Eqo. & fbbftitnendo cx- 



preffionem hanc loco ipfios v in i"*", erit 

r »>,,^2Xf4^g ^3C^ ~ ^' ^ ^^^ maltipiicando per 
r— ixf^-rr, habemos 2e'xx — r*x= x' — ^2X*r-|-x Ve 
▼el ordinando & reducendo, x*— ^x^H^xw^ 

Sit etiam 2:w=c* 



nam 2:w = c ^ 



erit w = — adeoqj «.-j 1- 4i = iV — , hoc 

tftx,*'\^^'\-^^^dVc^Zy unde orietur asqoatio 
lex dimenfionttmt qua exprimetor terminus x« 
Sed majori compendio hoc fiet, fi valorem, non 
ipfins Wj fed z^ deromptum ex prima, lcriba- 

mos in fecnnda aequatione- Nam cum x. = — ^ 

VEP "T" ! ^ =^v^& fafta Redu&ione,c'-^# 

^-^c^w = ^v\ fi?c V ~Wv*-|-4c w4-c*=r. 

Adeo ut vel ex hoc iblo exemplo liquet^ quan-* 
tpm valet ac confert dd $xfr€Jfiwis fimflicitatem^ 

0ft4 & commoda fuhfiitutio. 

Bt ex hifce Bxemplis, ad alia j^rogredi liceat, . 
iit» fine asquationibus muito magis compticati^, 
iiique interdum ad infinitum ulque excui^renti- 
bosy res conficienda non erit. 



yt 



' • 



De Modo Separdffdi^ &c. J7 

Ut fi *«— > =A 

^mmmm mJmmmm 






m 



P 

» 

Kam extraheado ntrinqoe Radic. » & r, 

Eritex C> " I 
4 



• » 



£t ekvando hax ^qoalia ad Poteft. r (^x. gr.) erit 



«^^+^J^^-f _ rf = X -t;« vel t^ = 




i qtt« ;r;i»4 eft esrpreffio iacog- 



nit« V, in terminisjf, & qaantitatumiAir^nttw. 
Rarfus ex 

3 Xw^-»^^ 




iJir.^ii;.>*^i...*. 



& operando ac prius, iavenies ftcundam expreA 
fionem ipfios v m y &i qnaAtitttibns ^gnitiSi 




viz» V = h^v^ f 



Unde, lcries (Vinita vQl^Infinitd (expoiientcs 
enim diverfis modis fumi poflunt) e^nfians ex fo* 
tefintihus incognite y^ ^ qttaiicicalilii» dtcis^ 
s^ualis erit alteri ferieij {AV;/>< yel) Infinitd^ ex 
fQtefiatihm iffius y & mmetitmA$i$ dsuis^ fimiliter 
conltanti. £t per convquisns orietvr aequatio, qui 
quantitas incognita y^* plen^ detenmnatur aC ex* 
primitur. £t hinc diiiicik non erit «quationes 
pro cxterarum iocognitarum valoribas determi- 
nandis, invenire* 

loia Jhoc ipfiim .fier}|meft4u«B4oiq(ttaiititaiei 
incognitas ita diiponuntur, ut quddmm ac ipfis^ per 

fifries infinitds in aliarum termi/tis frim ^sflitiari 4$^ 

beant^ qu^m asquatio pronna incognic&i jie prodat. 
Supponantur cnim asquationes, 

ji^ j_- -j_y" J Tum cDinpartBdo <Ibo$ 
^'\^ ___ -r - « f valeres igfius x^ 'Ex^qaa* 
iH-y — H-*^ >tiombus i"" & 4« ac- 
»+* = t-H Ueptos. ' 
t-\-v =z i-i-x.' * 



4" * i=:i4-V--a.*J'if = 



i=:i-[-V— st-*'*'*^ — t-4-v 



Vcl 



mk 




De Modo Sejfarawdi^ &c. ^9 

Vel poteftates hafce per pro prias fuas feriesex^ 
primendo , erit i -\-fy -j- iix ^ — j/ -f- n % n—*i ^ 

2 2 

-T— v', (^. Et per confequcns hdtbitvr ferUs 

ex pctcfiatibus y comfofta^ dqaalisjiriti comfofitd €X 
fottfiatibtis iffim v. Sed per Methodnrn pro Ex- 
tradtooe Radicis ex JEqiuitiooe Infinit£ (quam 
Pciblico comnmnicavit vir QariJftmtuD-Dc Moivre) 
quantitas>r cxprimi potcft per Poteftatcs ipfius v. 



Ncmpe erit y=nsv ^--K i^ --^S^aA 



XS 

2 






d-f . UMlitera A = i, B = f * »*-^ w x^^t a A 



3x -r- 



WM 



& fic deinceps i ponendo fcmpcr pro literis Ca- 
pitalibus^ B, C, D, E, &(:• coeffidcntes Totas 
terminorum immcdiat^ precedentium* Adeoque 
fic aliter cxplicari poteft valor ipfius;y, nempe 

2/V ^ 



Eodcm 



*Bi*^ -.i--^,- 



w^^^^tmmfmmt 
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t;5 



Eod. Modo,ex aeq." \ — r- x ^ . 

^ adeoque \-\-v = i-h> 

Undc crit l.i-rt;4 r >^ r — i ^,>|-r ^r— ^xr— g 

2 23 

2W 2W1 SW -^ 

Qjiare ferics ex potcftatibus ipfius j^ compoCta, 
atqualis crit fcrei, dx poteftatibus incognitx v, 
fimilitcr conftanti. Et ope Methodi prddiSla^ 
cxprimetur y in tenniais ipfius v. Hoc eft, 

. .2 2IW . . 
T 1^ + 



fx r«^i X r~2~^ X i--^iAB — ^i>^J[^^;;;W>. i — 2Wf ^. , 

_*» 2 W 3«! 

^ -^ _ — ^ 

M 



n > 



I 



&c. vel ctiam v = mr%vA-m*r* — mr 

w, tfr. 

2 ' 

Qpapropter cum habeatur y bis exprefla ia ter- 
minis v ^ ex duahus hifce exprei&onibas conflabu 
tur asqoatio defiderata qu^ ipfa quantitas v deter- 

minatur 




De Modo SepdrdnJij &c* 41 

minatur i undc patct via ad ipfas x, ^r, & jf ia- 

venicndas. 

Etvia cohlimili, in plurimis aliis Calibus, ubi 
modis longe diverlis, quantitates incognit» alias 
aliis implicantur, earum cxprefliones obtineri po* 
tcrunt. Sed haec nec ad Praxin vulgarera per- 
tiuent; neque Tironum captui accommoda iunt^ 
ac proinde non funt hujus loci, verum.haud in* 
congruum fore duxi, |i data occafione, pauca 
quaedam, dere non prorfus inutili, per tranien- 
nam quaii, dicerem. 

Et hadenus de modo inveniendi sequationes, 
quarum ope quautitates incognitae exprimantur^ 

cumifft Varts numtro cum a^uationihus exifiunt. 

,' • ■ - ■ ' 

Si vero plures fint incognit», quam a:quatio« 
nes, tunc aliquas earum ( uti prius diximus ) ul- 
timo manebunt. Nempe fi fint una pluircs, dua. 
manebunt, fi dudbus^ tres^ fi tribus quatuor^ & fic 
dcinceps. Q.uod tum ex Natura rei, tum per 
cxcmpla manifeftum fiet. Sint enim aequationes, 

-^= z., & €y-\~zjc = cc. Tunc fubftituendo pro 

cz, 
Xy vcl /, vcl ^, in fecunda aequatione, vel — 

vel — , vel -^* ex Prima ; orietur vel ^'^^- — 
x^ c y 

= cc^ vel -^ A- X.X = cc^ vel — ^ ^cci ia 

quibus fingalis, incognitarum ultim6 manentium 
numerus efl 2, vii. j^^gregatum unitatis^ & cx- 
ccflus Numeri incognitarum quantitatum, (upra 
Numcrum «quationum, prior cnim fuit 3 & po- 
fteriori. Q 5S* 



48 De Modo SefdfdMii^ &c. 

Similiter li ^^—34= 3*, 4t^-VArr= 5«,, rr— 
yy:=zbv. Efit primb yysz^xjcA^idz^ Secondo yy 

0^x ; & fttbftituendo loco 4+-* (iq «qia*» 

tiooe M^xvz:z%zjL ) crit cctM-hw =: 1 5^* ; ubi 
dus tantum manent incoguits. 

At fi harum tDquatioaum duae IblumnMxh) ten- 
tandas eflent : cx. gr. Prim^ & VMma^ tunc ia 
atquatione 3x^-^34^— rc-4-l^tc=::«, tres altim& VM* 
nerent incognitas, viz.. x^ z.^ &:y. Vel (umptb 

«qoationibus ficunda^ & nltima^ elTet ^2"" (—'*') 
quft tres etiam fnnt incognit^. 

Ultimb, fi fhres Jwt afuaiimes tjuam incegnitOj 
brientur Ca ms ( licut prius innuimus ) vel imfpf^ 
fSriUs^ Yel zdicertas quafiam frofmiomSy quantlta* 
tum ..Equationes componentium, dtterminati ac rt^ 
firi&i. Quod Bxemplo ono vel altero dilucidum 
fier. 

Ut fi 44-3i==fr 

ponatur 



^--z. =24—5^ y 



Erit 



^ij^^tt[ 






De Modo StparAndij Zcc. 4^ 

Erit {€% 3*^) ^= :^4— K- z., & ( er a^* ).«= 
^M^ib 9 ••• ^i^-xif^ 24^fr— X, i fed (cx i"») 

* 3 



, adeo ut jam fit •— — • = ^H^it, rcl 

744^4^ sr t2ar^\-6hj dc^a:=: iZar\-toB. (^dd 

abfurdum eft & impoffil^ile. 



Sapponator rarfus a^y^d \ 

iy^a=cS 

crit a^dzizyrsz --1— , unde 34 — 3v/= c-4*4, vd 

3 

la^jd = f . Ad propterea, fi pofit^ frima Ttqa^ 
tione, qaantitas c in fecunda^ ad honc valorem 
reftrida fiierit ) congruas omnino, ac fibi mutoa 
confiftenteS) erunt illas das ab initio fada^ Hypo« 
thefes* Kam quoniam ex frima a^quatiooe fit 
a^y=dj erit etiam 34 — 3^=3^. S^d exfecufi^ 
da eft 3>-— 4=c, & cum c ( cx Hypothefi ) =24 
•r-jW^ erit eiiam3/— *4=24-r3^, vd iy—^a-^id 
vel mutando figna, 3^3>=3^i qu» asqiiatio 
prorfiis eadem eft cum priore. 

Et ex hifi;:e forfan Tyroncs lucem aliquem acci- 
pere poflint, cujus ope in horum generum aequa« 
tionibtts tradandis, non fine commodo dirigan- 
tur. Adhuc vero opus iis quam gratiflimum, me 
prcftiturum fore confido, fi Regulas illas elegan*- 
tes pro exterminandis quantitatibus incognitis^ 
mm dedit Celeberrimus D. Nmtonus^ huc trani^ 
fcram, & propriis ipfius verbis expreffas (quafi 
in Synopfi ) iis exhibeam. 

0.2 Re^. 



44 ^^ ^^^ Sepdrdmli^ &c« 

Reg. I. Cum Qnnntitai tottendd unius efi tantum 
dlMenpwis in ^trMCjue dquatione^ Vdlor ejus uterque^ 
fer ReguUs ( Redudioois Mtti^e J ante trsditdi^ 
qudrendus efi^ & nlter Vdlor ftatuendus aqualii alteri» 

Reg. IL Cum in altera faltem aquatione^ tottendM 
ifuantitas umus tautum dimenfionis exifiitj valir ejus 
in ea quarendus efi^ & fro fe in aquatienem alteram 
fubfiituendus. 

I 

Reg. III. Cum in neutra dquatione tottenda quanti^ 
tas unius tantum dimenfionis exifiit^ valor maxima fO'- 
tofiatis ejus in utraque quarendus efi ^ deinde fi fotc^ 
fiaees ifia non fint eadem^ aquatio fotefiatie mineria 
multiflicanda efi fer tottendam quantitatem aut fer 
ejus Quadratum aut Cvbum^ &CC. ut ea evadat ejuf^ 
dem fottfiatis cum aquatione altera. Tum valores il^^ 
larum fotefiatum fonenda funt aquales^ & aquationo^ 
va frodibit ubi maxima fotefias five dimenfio tottenda 
quantitatis diminuitur. Et hanc oferationem iteran^' 
doj quamitas itta tandem auferetur* 

Qpx exemj^lis praecedentibus fecillime applica* 
rtf & in Pcaxia dedoci poITuat. 




CAP. 



iiMMIMii 
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C A P. IV. 

t)e Natwra ^q^uatmum, 

SUB JEqaatioQum invotacris, lat^nt Proble- 
ihatam Solotioncs, qa« per jlnsfyfin vel ^a- 
dicarlfi extradionem denadantar & ob dculos po<- ' 
nuntar. Ut vero modus tradandi a^uationes, , 
carum folutioni & confiruEtioni inferviens, melius 
intelligatnr, totaqae poftea tradenda Praxis ft^* * 
biliori infiftat Fundamento ; rem ab ip(b initio 
repetemus, de Genefi JEquationum primo loco 
difierentes. 

Generantur (vel filtem generari concipien<te 
funt) asquationes, per multiplicadonem quoron- 
dam Binomiorum, in quibus (^uantitas aliqaa ^m 
nt incognita fpeBatury cum aliis quas COgniras (unt 
per figna -|- & ~ pro lubitu qpnjungitur. 

Ut fi fingamus incognitam k. ambigud fignifi- 
care qaemlibet cx his duobus numeris, viz.. 4& 
5, adeo ut fit ^=4, ^=5» vel z. — ^4=0, & ;?:— 5 
=0. Hifce ergo in fe multipltcatiS) fit asquatio 
z.^— 5^*— '4^-|-20=o, vel z,z. — 9;^-|-20r=:o, COlli- 

gcndo terminos in quibus z. reperitur, in unam 
fiimmam. 

Simiiiter fi exf^anamus ipfam ;c per r & d^ vel 
per —^r & — dy vel c & — J^ tic ut fiat 

O3 «.— 



\6 De NiUurd Mqu£ti(mum. \ 

5^S} ^"* "* ^'"^ Hypothefi, 

=0, m Tcrti4 «.— «4-«iA— J^=o. Hoc eft 
poncndo d^c=qy d^c^ -j-^, prout ^^ft, > vel 

> riorietor zx--^«,4-</r==o,vclJCic4^;c4-^==»0|Vel 




Eodem Bjodo, ii x^s^ x-ssk^ Arrt*-^, ;t»/^ 

C^f, five Xm^^Oy js-4c:iro, Ar-|-c=o, A>««itfr=0> 

c^^* Tuac fada mttltiplicatiooe ^-«^ pcr «— ^, 
cmergit «^natio yA r*^ f jr-}-4rf=io. Et liac nirfas 



tBpltipUcata per alteromBioomiiim x-^-c^ or ietiir 
aMfoatio oflo grado altior» oempe 

x^ ^xx ^A€x -Y abc =j:o. Ulterios molti^ 

j^i)p%9Ao hanc oltimam per x^^ prodocetor 
avjiiatio oao grado adhoc roblimior qux eft 

« 



•^ ^dd XX -^-hcd x^^abcd^^SiQ 
ybd "^-Mcd 



£t Novos adhoc fingeado valorea Qpantitatis 
lacognitx x^ eofqoe vel PoJUivs vcl Neg^itivosy 
proat libuerk ^ in flsqoatioaibos magis coaipoijl«- 
tis Gontcxeadis afqoe ad Ii^itom prQced^re 
potes* 



Ex 



I 
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Ex hsc vero tarum Cenefi^ fifuemid facih cotli^ 
guntur. 

imo. Singulis MultifUcatipnHms^ imegrsiuMge» 
tur altijjima Petefias quamitatif Inc^ita. 

^ Ex pima ergo Maltiplicatione quantitas incog- 
nita alcendit ad Quadratum^ unde ipia a^uatio 
Quadratica appellattir ^ ex ficunda ad Cuhum^ ex 
rerf I4K ad) Quadrato Quadratum^ fitc. nndc asquatio 
fimiiiter Cubica aut Bi^quadraeicay &c* nomina- 
tur. 

2^^« Tar pcffimt efie diverfi vaUres quantitatis in* 
cognita (vei acqaationis Radices) quot iffa in^ 
cognita babet dimonfionesj & non flutes^ 

Patet lioc ex Generatione. 

pio. Omnium fimul Termimrum aggrogatum^ nir 
Ulo aquale efim 

£x Hypotbefi enim fingola Binomia Generdtia 
hoc ell: unguli Fadores aggregati produAi, ni- 
liilo asquales funt ^ adeoque in (e invicem dudi 
niliilum efliciuntf 

4/i>, Patct fi qn^libet ex frimo s^umftis quanti^ 
tatUfuSj ubiquo inlocum incognita fitbfiituatttr^ quod 
Aggregatum omnium Terminorum manebit adhuc nir 
bilo aquate» 

XJft in praedidi^ asquatione Cubicl, 



-Y-ab 
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48 De Ndturs £qa*t*ottami 

Ubi fiiit A-=«, Tel ^, Tcl — c. Sl ejus loco po- 
natar •<. 

«rietar «' — **« — «c *4-«fe=o, fi i, 
-l-r —bc 

erit i' — h hb — m i-l"'*^^ =0» fi vero — f, 
■-yc — tf 



^!<f-)-«6K 



Qtiod manifeftum cft, tum tx iff* ttrmintrum 
DifpafitioKe (qud talit ifi vt fe mutuo litfiruMnt om~ 
tus) tum'etiam cx hac conjideratione, ^od eum 
tetMfumma frtus futrit ex GtnerMtiene mhiU a^uAlir^ 
imfojfihile fit squalem fukfiitvtionem ullam tnutatio- 
nem effic^rc. Hoc idem vtro adhuac modura 
aliter probari poterit. 

Qiioniam enim (ex Gene/I) habetur 

;c'-l-f— » — h%xx-\- ab — 4c — tcx:c^|-«ic:=o, ergo 
dividendo Totum per x\ erit 

■ t i ahc 

& Multiplicando per eandem Poteftatem (io hoc 
exemplo Cuhum) cujufvis tx iis cui x xqoalis 
poDcbator, ex. gr. pcr — ei, prcducetur 

« c3-|- c— (t— fiX — c3 -^ ah^MC—bc>^ • — p' JL 

X ' ' XX 

.fa 



r" 



fWiPi"»™^^'"»'»'"»^"»' 
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nkx — ^^= o. Scd idem per hanc Multiplica- 

tionem ciHcitur, ac fi loco ipGus x ponerctur — ^ 
per Totam «quationem. Nam quoniam ^=*— r^ 
cft — c^ =-l-<^S &-^g3 = — er^ & --£3=1^ undc 

:r XX x^ 

his in illorum locos fubftitutis, erit fumma om^ 

, • 

qus nibilo xqualis eft, hoc elfc 

' — ^t cc — J^cx — ^r-l-^irrro, ut prius- 

-j-c — 4C 

5^^* Radix trgo dtjuatioftis alicujus efi^ qtia (five 
Tofitivafivt nogativa fit) in locum qnantitatis tncog" 
nita ubique fubfiituta^ facit ut Tota fummd Evancf- 
cat^ vtl nihilo aqualis evadat. 

Quantitates enim quas hoc eiHciunt, eas ipfas 
funt quas incognita x primb ambigu^ fignifica- 
bat ; hoc cft, funt cjus diverfi valores^ vel ralid 
vocabulo) gcneratas asquationis radices. Praster 
has vero, nuUas alias quantitates boc idem pra> 
ftare po(Gint. Ex* gr. in aequatione Numerici 
xx^^x-^ri^—o^ cx faftoribus lv~3, & x-^j^ 
produAa, ubi per confequens incognita x per nu- 
merum 3 vel 4 explicanda eft ; fi ponas 4 loco x^ 
crit tum 16 — 28+12=0, vel fi 3, erit 9—21 
-f-i2=o: Ponatur vero 5, & tunc erit 25 — 35-f- 
i2>o, fi 2, crit 4^24-+-i2<o, fi i, erit I — 7 
4^1 2>o. Sicque alia fingi excmpla, ad aliique libi- 
tum numeri tentari pofiunt. 

6to. 
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6to. Motatis (ignis in Locis Pariba^ reliqiiis 
immatatis, coefficientes five Qpantitates cognitas 
Termini Sccandi, Tcrtii, Qnarti, Qninti^ &c. 
cx1)ibent refpeSive fammas ipfarum Radicam^ 
Redangolorum fub binis^ folidomm fub ternis, 
contentorum iub quaternis, &c. Notandum Tenv 
QQod ttltimus Terminus ftmper fit produdom 
(five Re&angttIom| five Iblidum, e^c.) fubomni-^ 
Ihds radicibus. Ponatur enim jf=p, jrrr^, yT=:^ 



jf=:— /, Bt cx hifce Fadoribus/— ^p=o, ji^rro, 
jp-|-r=o, jf-p/=o, generetur acquatio. 



— ^ — f^ \tV 
y +r y^ — ^r/ ^-fqs y ^ f^szizo. 

"Y^ ~/^ — -f rj 

4-r/ 

Termini idi. Coefficiens, prout (ignis hic affi- 
citur» cft r+4— •? — q^ & fignis^ in contraria mu- 
tatiS) fit p-j-^r«-^, qus eft ipfa Radicum fum- 
ma ittbfignis propriis. Nam r gc / fuerunt quantiT 
tates ncgativse ex primft fuppofitione. At vero 
tq Ws ^^ p r^ifr — fs^^s Quantitas cognita 3t«. 
Terainireftfun/mTfea fu& binis cj^ui^ 

bufcunque radicibus cum fuis propriis iignis \ 
duo enim cx bis, viz^ pq & r/, s^ ^rigine affrmii^ 
^viSsmt quoniam producuntur ex multiplicationc 
aflinnativi in affirmatiyum & negativi in negati* 
yum 7 & alii quatuor negntivi funt, propter mul- 
tipiicationcm affirmativi in negativum, ck quft 
oriuntun Similicer mutatis fignis de ^fr4ff i«~ 

qrs^prsj fit tjrs-y-pn--^pf^^qs^ flggrcgatum io- 

lidorom 
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lidQrum fub tcrais qaiboicanqae radidbas iiiqae 
fais propriis figais anedis : Sunt enim ex hts 6^ 
lidis etiam dao quas A m^int^M hdbtnt sffirma^ 
tiva^ viz^ qrs & frs^ oaoniam oriuntur ex multi^ 
plicatioq.e affirmativi la affirmativom (viz. f & f 
inri^ aUa.duo pqr^ fqs me^atPM faat^.qaoniame 
coacrario producuatur ex midtiplicatioae negar 
tivi ia affirmativam) «i^. fq in r &; /• Vkimm 
vero terminus f^rs^ (viz.. contentum fiib omnibas 
radicibas) (igaum habet pofitivum^ ^uo etiam aJk 
^igint affidtar, propter multiplicationem affir-* 
inativi ^f ia affiraiativam rs. 

Et ut vtrbo dicam ; attende ad ligaa, quibus 
qaaatitates ab origiae afieftas fupponis, & ad eo- 
rum mptationes ia coatraria, dum Binomia com<^ 
ponis ut infiituatur multipUcatio ; & hifce bene 
perpenfis^ borum omnium rationes immb &: de- 
mooftrationes te latere non pofiaat. 

'jmo. Si membra affirmativa & negativa^ Qu$m^ 
titatem cognitam alicuJHS Termini aquatitnis confii* 
tuentia^ inter fe futrint aqualia^ fe mutue defiruent^ 
& fer confequens Terminm ille fenittu tvanefcet^ 

Et vice verfa fi Terminm aliquis aquationis abfue* 
ritj necejfe efi ea membra ejfe interfe aqualia. 

Adeoque Termino fecundo^ ex« gr* tunc carebit 
asqqatio, cum radices pofitivas fimul fomptaB 
asquales funt ipfis negativis etiam fimul fomptist 
£t fic de casceris. 

%vo. %/£quatioms fumma femfer dividi foterit fer 
Binomium aliquodj comfofitum ex Quantitatc incog^ 
nita minm valore alicujus ex radicibm affirmativis^ 
vel flm valore alicujm ex negativis. 
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Kec per nlhim aliud Binomium, anquam dividi 
potcrit «quatio propolita. 

•Praterea didx divifionis ope, sequationis di- 
menfiones in tantum minuentur. Ex. gr. Dividea- 
do Vltimam Quatuor dimenfionum aequationem per 
jf— -p, ca cvadet Cubica^ unam aprmaeivum^ & 
daas negativas radtces (^mplexa ; & rurfus fa€ti 
divifione hujus Cubica per y^Yr^ orietur Quadra^ 
tka^ in qud una fo]um negativa & una affir- 
mativa contincntur : & hSc ipft Quadratica ite- 
rum divis^ pcr y-ys^ refultat «quatio fimplcx, 
f — yrro. Eodem etiam modo, iquatio xi — 6x^ 
~5 TAr+ 280=0, cx feAoribds j;— ^^=0, at— '8=0^ 
A--| jrtno generata, per horum quamlibet, finere- 
fiduo dividi poteft, at non pcr x-y vel — quoli- 
bct 'alio numero. Ex. gr. dividendo eam per 
ji^t-7orietur A-AT— i3a:-|-40=:o, xquatio continens 
duas rcliquas radices, alfirmativas nempe 8 & 5 ; 
^uft rurfus divisa per x — 5^0, vel at— -8=^0, ha- 
bcbitur in Quotientc a-^8=o^ vel x — 5=0. 

Hinc, fi «quationis fumma dividi non potcrit 
per Binomium compofitura cx quantitate incog- 
nitat^ -|- vel — alisk quadam quantitate data ; 
quantitas illa data valor non clt ullius cx radi- 
cibus iftiu$«quationis. 

9«(7. Pattt etlam ex Genejl^ (juomodo in aqjiatjor 
mbpK (quarum omncs radices Reales funt) nume* 
rtu radicum tum j4]firmativarum tum Negativarum^ 
definiri queat. 

Tot cnim fant yi^rrnativje^ qnot fignorum in 
ferie coritinua murationes de -|- in — , & — in 4", 
& pcr corifequens cajtera funt Negativa : ycl 
(quod idera eft) tot funt negativae, quot lunt fig- 
norum paria ~ & — • vcl H- & ^-^ ft inviccm 

immc- 
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immcdiat^ fequeatia. Sic in a^quatione xi^Sx 
— ^iAr+iSorro, duas funt affirmativ» radices^ 
propter duas fignorura, mutationes, viz.. de^ 
m — , in terminis x^ & 6x^y & ^e — in+, ia 
terminis 51 x & 280: Una etiam ed negativa, 
ut fine refpeAu ad figna fatis manifeftum elt. 

Et pcr eandem regulam, in aequatione z."* — ^4x1 
•— r9^*^l-'io(J^ — iao=o, tres funt affirmativ», €C 
una tantum negativa : tres emm fum fignorum va* 
riationes^ & una tantum eorundem fignorum imme^ 
diata fuccejfto. Et horum omnium ratioaes, ex 
Algebraicas multiplicationis naturai nullo nego* 
tio deducent ipfi Tyrones. 

lOmo* Denique ex eodem fonte^ manat regttUi 
pro Tranfmvtandis aquationis radieibf^^ j4lffirmativis 
in NegativaSj & viciffim N^gativis in jlffirmati'* 
vas. 

Nempe mutando figna in locis alternis (hoc ell: 
ido^ ^o^ 6t0y &c. vcl imo^ yio^ %tOy &c.) re- 
liquis prorfus immutatis. 

Ex gr. xquatio V — 4^^^ — i 9Jc'-1-i od;^— 1 20=0^ 
continet tres radices affirmatiyas, 2, 3, 4,.&aliip 
amne^ativam, ~5. Mutatis vero fignis in lo- 
cis panbusjcvadit ^S^4^^ — ^9^* — i o6^— 1 20=0^ 
in qua ergo/ vi regulx prioris, tres funt negativs^ 
viTi. —2, — 3^ -^4, (easdem quae prius erunt af- 
firmativae) & una Affirmativa quas 5 eft (qnac 
etiam in priore Negativa fiiit) Hogeft, per baac 
opcrationem^ in eam ipfam formam mutatur asqaa- 
tiO) fub qua compareret, fi fumptis faftoribas 
aL+2=^o^ :c-j-3=o, ;c-l'4=o, z. — 5=0, via ba- 
deaus often& generanda efiet. Idem vero eve- 
niet fimutentur figna in locis Imparibus, adeoque 
pro «,* — 42:3 — i9x,*-j-io^;c ~ 120=0, fcribata^ 
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— **•— ^^^j+^P^^^+io^^+^io. Hic cnim c«dcpi 
trcs iiint Radiccs ncgativas, & cadcm affirmativa 

2\st prids ; fblummodo tranfponuntor membra 
ftorcs componcntia^ ut loco xr\-z^ ^+3» ^4"4» 
- c — 5, fiant 2-J-^, 3^"^, 4-r^, S — ^% undcaltif-- 
fima Potcftas figno fruetur negativo. 

Scyu Adultcriorcm cxplicationcm natwd^ Ra* 
ikumy obfcnrctur diltinAio eaVum maxime Gc- 
flcraHs qua in MgaUs (five Poflibiles) & Jmagina'- 
rim (fivc Tmfojfibles) dividuntur. Rtslium rur- 
fQS ilix funt A^rmativd , ali« vcro Negativa^ 
dc quibns (& dc quibus folis) ha Acnus locut fui- 
mus. Quod ad Jmpejpbiles Ipcdat, lcicndum cfl*, 
cas ncc Affirmativas nec Negativas efTei ac pro« 
fttdc nifail cft omnino, qu<xl intclledus dc iis 
concipcrc valftt. Omnis vero Impoflfibilitas^ cx 
Qnairdt^ negativa^ ortum fuum trahit, & in hoc 
fondatur. 

KuHa cnim datnr (^antitas, quae ulto modo 
(% nobis) vcl cogirari vel cxplicari potcrit, quin 
fi in ieipfam ducatur, fivc ca fit Negativa five 
AfRrmativa^ facict Quairatum Amrmativum. 
Radix ergo Qpadrati Ncgativi, Fiftitium Quid 
cft & Impoffibilc: ficut ctiam ftint Radices om- 
Bium Potcftatum Kcgativamm qnas per numcros 
Parcs dcfignantur, utpotc ad Quadrata reduci^ 
bilium* 

jam htnc orttur limitatio neceflaria, ad unam 
(kttcm e rcgulis prius allatis fpeftaas, ac fine qust 
uc univcrfelitcr vcra nuflo modo recipienda eft* 
Klmirom, ^ptamdo atpiationis nuUa radices funt im^ 
pejpbites^ tunc de numero radicum affirmativarum ac 
negafivarnm fer aquatienis figna tuto jndicari foterit. 

Oim alitcr ficri poffit, ut tot affirmativac non ha- 

bcantur, quotfuitt variationcs fignorum -^ & — v 

ncc 
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ncc tot negativ^ qaot vicibus duo iigju -|- vel 
duo -^ fe iavicem fe^aentia deprehenduiitttc» 
Radices enim Impoinbiles nec funt affirmativse 
nec negativxf uti prius oftenfam eit: adeoque 
com aequatio eansm aliquas incluferit^ reguU v^^ 
twrc mn fotefi^ nifi quatenus eas pro smbigvis acfti- 
maverb. Ut haoc melius inteliigantur fdendum 
eft> aequationes generari pofle per 'malttplicatio^ 
nem continuamy non iblum quanutacum Realium 
& PoiGbilium, (ed etiam ImpoQibiiiuni & fillitia'» 
rum. Sicut fi ponas^=:24^ V — i -, & Jc=a#--V— i 
(ttbl quamitai hnfcfftbilis eft: radix unitatis mgmi^ 

V4) Tummoltip. ;r— 2 — v' — 1=0 

per ;i:— 2-|-V-*-i=o . 

orietur produdium *^*jp-i^ — W — i^ix-^-^-^-ti/ 
•— i-|--Arv — I— 2V~i ^y 1 = 0, vel rejeSis rcji- 
ciesdis, a:*-— 4^4-5=0, quas ergo eft aq$tatio im» 
fogibilis. H&c vero rurfus duSa in x^2=o, ex. 
gr. producetnr acquatio at' — Cx^-y-iyc — 10=0 j 
cujus figna fi fpedes, prima fronte apparebunt 
tres radices afiirtnativx : at vero earum u<ia tan« 
tum eft realis^ & duae reliquafi ( ut jam vidiA;i ) 

imaginaria funt & imfoJJibiUs. 



tm • 



Sic aequatio at'— 4a:.v-|-7a— 5=o, (cui etiam ex 
fignorum variationibus tres radices affirmativaf 
indubius protinus afcriberes ) oritur ex radidbas 
2y H-v' — 2, I*— V'— 2, quarum duse pofteriores 
eadem Impoffibilitatis nota infigniuntun 

£t hinc etiam ulterias condndi potertt, quod 
non qniverfaltter verum fif., tot efft radiees a^ma^ 
tionis alicujus^ quot funt dimenfiones altiffima fotefia^ 
tis * nifi radicis notionem extendas ad omnt id 
C fife poffibile five impofiibile ) guod ad forrM^o^ 

nem 
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nem ^quMtumit dlitpio mod» concuntrty tntntt tua 
€oneifis. Et fane verum eft ipias radices impofli^ 
biles ( noa minus qaam casterx ) in locom incog- 
nitse ubique rubftitutas totam fummam nihilo 
cqualem relinquere, ut periculom facienti mantfe- 
ftum erit. Si vero id tantum per radicem veliS) 
4fu$d txflicdri vtl intelligi fojftt^tatic limitationem 
regula fubire debet, cum aliter liquido appareat 
cam ia cafibus innumeris faifam ac fallacem efle. 

\Xnum vero vei alterum adhuc monendum re** 
ftat de radicibas hilce impoffibilibus ; in quibus 
magnum iHum Ntmonum {ia Tradatu prius lau- 
dato) iequimur. 

tmo c^^ Cafus Problcmatum^ inttrdum fint pojfi^ 
bilts^ in aliis vtro circumjtantiis ftnitus imfojfi* 
bilts ^ frofter hanc rationtm^ aquationum ra^ 
dices aliquando dtbent ejfe imfojfibilts j alittr 
tnim omnia Problemata tanquam fojpbtlia^ in 
amni Cafu^ fint difcrimint refrtftntartnt. 

Sic conftruendo •«quationem ^z — ^4^-l-W=o, 
nbi circulus defcribitur radio =r^4, & ja Tan- 
gente ponitur iongitudo ipFius b^^d cujus extremi- 
tatem iinea perpendicularis erigenda eft. Hxc 
produda, circuium in duobus pui^dis fecabst^ 
quamdiu minor radio manet Tangentis Iongi« 

tudo : Tanget vero cum aquales funt^ & nun^^ 
auam occurret ^ cum fofterior friorem exct» 
iit. Hocplane modo, per xquationem, quiva- 
lor incognitx;^. expriinitur (nempe z. = -^a-^- 

q/\aa-^bb ) conftruBioms fojfibilitas vel imfojftbilitas 
vetc ac jufte exhibetur. Prout enim ponituri4 
> vcl > b^ ita fit \apt — bb Quadratum vel j^r* 

mativum 
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mativum vel Negativum^ ac per conlequens ejus 
Radix ( & fic tota z. ) vel ppffibilis vcl impcjffi* 
bilis evadit. 

X^ t/£ijluationum radices fdpenumero in fe reales 
funt-ac PoJJlhiles^ cum omnem lata Figuris.Geo- 
metrica expUcationem refpuunt j hoc elt cum 
per Schemata funt impoffibiles* 

Cujus rei ratio eft, quod relationes e«, qui- 
bus concipere poffiimus quantitates in aequati»- 
one, fe mutub refpicere ^ nimis abftradas funt 
ac^nerales, qtiam ut fub angudis Figurarutu 
limitibuj coerceantar. 

y 

Vt fi proponatur h«c «quiatio <-=:^. In ter- 

a . } * 

minis hifce abftraftis, nil aliud fibi vult hsec aqua- 
tio,, nifi quod x fit tertia proportionalis duabus 
y &. a. Et hoc femper poffibile erit, quantitate 
a invariata manente, & variante immo crefcente 
y in Infinitum. Si vero hanc iplam asqoationem 
explicare veiis, per reiationem quarundam line- 
arum in figura Geometrica, ex. gv.^Circulo^ po«^ 
nendo Diametrum^ 4, Chordam ex ejus.termino 
duAam^ y i erit x^ Abfcijfa chOKlse refpondens. 

St hic tibi ponuntur lipiites^a natur^ circuli 
in determinaiida magnitudine qdantitatisj^, ultra 
quos excuf^rere non iicet: neceflarib euim mt- 
nor erit quam a^ aliter nullam omnino yiam pro- 
portionalem, vel abiciiram^jr, per circulum un- 
quam obtincbis. . • : ^ 
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f^ Sed netaiidfiai, ^fd fa$/t htv Im^JpMka'^ 
tdi mnm fimm trAuy tx tMura <t frifriw^ 
tM€ certdcujufiam fifur£ ; fic ^tdhibendo figu^ 
rmm divcrfr nmmr^t^ fim p^ sr nuU^ otmin^ 
MmfogiHlkMi TtfmMtur^ fid defi^atio Geo* 
mecrica cum Espreffibne Algebraica fMriftm^ 
ftr fdffu mccdm. 

Sic iii ezeniplo priore^ li pro y ponas wrdmmmn^ 

ST> n laCas Refttnn fm^lMn \ ent tum x a!>lclfl& 
ismeCfi) ord t n a t r oonveniens. Bt ex naftnrft 
tnqiis fignne, ^anncmqiie ibnfis longttndbRm 
pro qoantitate y^ itimn pr opor ti o n atiem x intim 
^os Scheinatis mctasy potis ecis afligparr la 
cternnm. 

4«> Jihtmidum^ ^md lUtdkmn JmfBffAilium Nn^ 
mmm fimfcr fit fm* 

29mner» cnim Radicnm inaequalinm, ms fr- 
mnl deveamac «fm^ finqperfit fm. Adeoqiie 
4i9v8i etiam oportet cfle Nomemm earum, o«e 
poft «qualiiattm fimol Imf^ihiks eiradnn^ Qiei 
vero xmiose dnc radices inaeqoalesY finml tnr 
aont^eqnalcs» Imc clt^ dn« intsadre&iooes cm^vaB 
ca|ofdam> ^fimalcoairertwttmr in {wiifhuu con* 
<ta£tiis, Tpno€S'Avi2»macda)cendiis «&> 

5«» Ac pTQpmrea, hmfmimn Uimtf^mum afw 
tienes^ amms fum rndicts Jmfo0ihs Imtnrc nm 
fojfunt. 

Hirce jam explicatis^ ad Froblemata^ . five 
Praxes necpiTarias, in tradandis lequationibus, 
progredimur. ^rfihU 
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frohi t . $iM fint RadUes fmpv0iUs^ i» dfMh' 

Vartts topt rcgate partes prout ordiAe ^^ 
qQQQtur, in ipsJl praxt trademas j fic enitn tota 
captQ fkdlior eradet, £c menti altius infixa hae* 

rebit. 

Slt aq[uatio .vv— 4^:4^4-4^^—5=0, in quil »«//w 
ornnim terminus deficit^] &^ ad cujus normam c^« 
tene omae& (qaa#Qixiciii!qQe fiat dlineAfioaum) 
fmM0 1/el Mn0 filnm temrinp emtnteSj tradandae 

fiiQt» 

Scribe Aimcros niciQralek ^s^f» ad ttameram 
^ifaenfionam «qoatioftis prwiofitar<|Qi iikeft, 39 
mu s» X. 3* &t Itts, cofiicm pQmeros foper- 
ibibe, ied tamcn mDdiae ^Awrlb^ qaa ratifme 
prodeant FraAiones feqaentcs f ^ f. f . IMYide 

r^efiorem QnamqQamqne per priorem, «^»'c. i) 
s (i, & 1) t (t- <^t<>* Qpotitates t, * t, c«*- 
loca fiiper terminis n\ediis ^equationis, lioc 

modo, x^^^^xxA-A^'x^=o. Sflmantur Qaa- 
dtata termiaorum medtorum) duda in fradione^, 

fomm caj^tibos immineates j W^. -— -» & 

i*^. Comparentir IwBC canl Reaangulis ter- 
j • 

mi»oram uttinqae coafiftctttmm, mt^ -^ cjipi 
«'X4«, & ^^ cnm 4)rw«tf. pfoat bsc KeSt- 

'^ 3 ' 

angala «4;«^» fant, vel imm^ora qoantitatibu» 
firsdi&is qaibnfiail comparantar, iic fub ter- 
.. , K % num$ 
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mijiis mtdiis cprrtffondintibus (cribe — vel -{-* : at 

qaomam^A:* < — -j & H*'^^ , ^ : > ergo^ fup 

termino ^x fcribo -1-, & — -fub^Ar. Ac tom 
iignis fois diftinda^ fic apparet eqaatio,- viz,. 

^^— 4^ ArAr-l-4^A- — 6;=:o. Sub pri0io & iiltirao 

aeqaationis terihino, in omni cafu collqca fi^num 
-)-, adeo ut Janj totus tignotiim Mfirhtgrum ovdQ 

fic fc habeat, viz^ x^^^^^^xx-^v^^x^^ — o-. * 

Hifce fic peradis, tenenda eft hxc Regula, Tot 
ftmt radices hnfofibtki^ tqucr.fmn' horum :figtiirum 
(qud infra fQmmsMryfVwriationes de «tlr in *~ & *^ 
ia-f-. Ac fnropterea in hac ^uatioae dux fDiit 
faujiifiQodi radices, quoniam duae conting^nt fi^ 
corum variatioiies. ' 

; Eodem modo in arquatbne x^^^x^-^-^^^ixx 
•-^jc~4-6, duaclmpoffibties detege^tdr. , > 

Eftenim — a:V \x\ & 8a:' =..8;c%'& 2x'> 

~20Jt% & \oxx*;> %xx. Ac prpptcrea ^ Cgna 

hoc ordine fubfcribuntur, vtz.. -[— | Hn"- 

Vhi Terminus ^/^u^i (fed non nifi ncus). ai^^, 
concifere debemus cyfhram in ejus loco^ & in casteris 

procedere mv f^ pra^ eodem pl^ne modo ac jS^tsit* 
minus ille noii abefTet. * * ^ 

E^4 gr. Sit «quatio^^^—^^^jf—SAr— 22:^0, 
Ergo iSumerorum natufaliura' feries iv i-. ^f; 4. 

Et J?raftbnesrequifit».f. i» |. %'* 

Et orti Quotientes t) i (i.tl t (f.t) i (I- 

• , • • • 

.4» »l' *< r«l 4«i« .." ., 

^ua- 






D0 Ndtfi^d &B[«4thmm. 6i 

Qjjadrata Terminorun> f, , i^j^x\ 
medlorura Jn jFrjKaioncs. / ~ * 



' RcAangula Tcrminorum ^ 
utrinqueconfffteneiumcircd S 0x3^=0 
termiaos m^io^ 1 1^** 



1 ' .-* 



j 1 



T efl: — 6a:*<o 
Comparatio Redangu- y £c o)<3a:<£44^4 
lorum cum Quadratis in > p 

Fwdiones duiais»^ V ^ tixx^i^zyxx 



•> 



»■' •. r 



8 



' ' . * * * 

Adeo ut fub * coUocandum eft 4-, fub fxx 
ctiam -)-, & fab jAT fignum — •. 

Undc poncpdo etiam ^- fob primo & ultimo 
termino, . fignorum fublbriptorum talis ordopro- 

X A • i ' ■ • 

8 ' 9 8 

diti ar4 :<c ^tf;cAr — 34: — 2 = 0, ex quo conclu^ 

ditur aequationem propofitam duas radicc$ ImpoA 
fibiles continere« 

R 3 Qiiando 



6( Di NMm^ jEpMimnmk 

Qpaiido Jm vtl flura ttnmm fimul Jtfieimit^ 
FrazU iiinCBai4a eft, oKtlMNto iii fMcii qiiibttf* 
dm % pcibve diTcrfli* Sah Trim$^ amaft Ttemr 
nonim dcfictentinm fcrilpe fignnm ^^ mb StcMd^ 
-fs ibb7frr«0~, & fic deincqn, alternatim mii- 
tando figna : Mtfi finui umAmmn (am eircM d^ 
€imMi ffximt emj^mii) etmrmia raer!nt« tiinc 
enim fab «&«»# eorum qoi defunt, fignnm *t- ftm-* 
^ coDocaiMhim eft. 

Ut in «qaatione x^-^^^^f^so^ vel ^-^-^x^ 
3|e ^ ^^'^'rro^fab x^ & 4* fTim Hc ttbcMM 4fumimni 

tefmino,fcfibidebee-K^^^ ^tiaoi -hpffopCffet 
qaod t MJ^yKo^(ilecaadQar«gpl» prtfarip*^ 
tam) Aib dcicientinii Primo termino^coUocandui 
eft — -y TvbfeemuU^^ fiib rrrrj^ -«», qooniam tcrmi* 
nonim 4^ & ^* figna mn fnot contraiia. Adeo at 
jam Mtk iivpcffBtl figoorom d ifpofitione^cqoatio fic 
sppcret^ «>+^* * ♦ * ^p^so: in 91I qoa- 

toorliintugacromvariationcs, ft.percmiicqocas 
quatoor radicet impoflibiles; Si ycro termino- 
rum Ay4 & 4),' figna fbillcnt contraria, nt in bftc 
^uatione x^^jr^^ * ♦ — h»5=0| tonc ulti- 

lignom + f>^^ ^ fimptom haboiflett ac tom duas 
taotimfeifltotlmpciCbiksradicef. Qpodidem 
etiam accidit in «quatione fetjuentL quam Tyro- 
aiftm hk ^ratiam paulo aberins traaaiumus i ubi 
tamen alias fimut ob caafas fit^ uCfex Impofli. 
lales rcpcriantur. &% ncmpe «'•i;/+3Jf J^^zjif^ 
4-****— 3»3- 



Nume^ 



HMM 



MS* I ■ \ •mji 



« 



|9iimcnratt.flritt pro denoimwtorilmi 

Fradioaam i. 2. 3. 4. 5« 6. 7. 

Et Ipifc Praaionc» f. ^ \. %. f. f . f . 
Orti qootientcs f . J. f . f . J. f . 

JL i Jt 

7. 9« 5. 

iEquatio cam Fradio- *^— 2x^+3 ^if ^-^2x4 



aibot adferiptis 



.5* .»• r* 



•f-x*>fc :s|;-^^=o 



^ j 7 iir'*- ISV^- Hx*. 

Qaadrata terminomm f 7 9 S 

medioram dafta in Fra* f 

&iQae$. V J.^ 

^ $ 

Reaan^ate tcrflmormi 9 
qai-mcdios proKnii iii» y 3**^4«'^ jx^.o. 
chidiiM; \ 

eSwM p g r a a o Qfudnterain t ■^^'•T'^^* 
dadoram in fradtones, cam V 
Redangolis. V I£<3.J.>o, 

» 

Propterealiditenmno2^a ^fiu^MiMioportet (cri* 
bere fignam— ^fab yU-^-fiih/^o-^^tvLhym^^SA 

eft altimtts eorom) foibeodam eft-j^, figoaeniqi 
ttrmiaoroffl <»* ft 3 iimtc«i^«^ ; o( taqaem fab 

R4 priPMi 



7 



^4 ^^ Nstura MquathiMm. 

primo & ultimo aequationis termino, (ignam A- 
uti fxptus monitam fnit. Signorum ergo difpo- 
litio talis eft, viz^ 

x* — 2*' + 3**5 — 2jr4-|-^ je' * * — 3 =0, 

+ - + - +~+ 

qaa indicatur, unam tantum efle reaUm^ iex vero 
Imfofftbiles radices bujus asquationis. 

Skol. I. Notandum veroeft, flures ejfe foffe r4- 
dices Imfojfibiles quam fer hanc regulam in conffe" 
ilum veniunt ; fed hoc ferraro centingit^ ita Judi- 
cante & pronunciante Celeb. Newtono^ cui reguias 
hafce debemus. 

Schol. 2. Etii flures effe foffunt radices Impoffi* 
blles,quamqa£ hujus Regulx auxiiiodeteguntnr ; 
fapponit tamen illa, tot effeejufmodi Radices^ quot 
futtt fignorum fuhfcrlftorum variationes : Et ergo, 
ex boc Symptomate fabicunqne apparet) radi- 
cis ImpoiGbilis prxlentiam colligit. In amatio^ 
nibus ergo^ quarum omnes radices funt pollibiles aut 
reales, nulla unquam fignorum fubfcriftorum vari^ 
atio oontingere foterit. Ficri quidem poteft ut non 
contingat variatio^ ubi tamen latet radix Imfoffibilis 
(quoniam plares e(le polTunt, quam quas regula 
inlucem profert, & regula calculum inire profi- 
tetur ex fignorum fubfcriptorum variationibus) 
ftd ubi contingit variatio, ibi radicem imfoffibilem 
non inveniri^ a fenfu ac mente rcgulac plane alie* 
numeft 

Adeoque in a^quationibus, quas non niH reaks 
radices involvunt, nuUd unquam fighorum fubfcrif^ 
torum mutatio exfeElanda eft. 

Sed 



Di Natura MquiUionum. 6 5 

Scd neceflario orietur Ggnorum v^riatio^ fi col- 
locato figao + fiib pr/i»© Sx^ultitHo termino, figna 
omnium terminorum intermediorum non fue- 
rint fimiliter affirmatwa. Et fccundum regulam 
figna terminorum mediorum af^rmativa haud 
quaquam fuerint, nifi eorum Ouadrata^ du^a in 
FraEiiones immihentes^ ReBangula fub terminis utrin' 
que froximis ferfetuo fuperent. Quapropter. in 
«quationibus quarum omnes radices reales funt, 
Quadrata termmorum mediorum dufta in frafti- 
ones imminentes, ^eilangula fub terminis utrin- 
quc proximis, perpetuo fuperare debent. Igitur hoc 
univcrfaliter aemonftrato, ex Legibtu Coefficien- 
tium quibtu medii aquationis termini affeili funt^ 
manifefta erit ratio hujus regulas, quas cx cauQi 
contraria (nimirum Quadratorum duftorum in 
fradiones dcfcffcu a Redangulis) radiceslmpoffi- 
biles colligere docet. Sufficit vero (ad hoc iUu^ 
firandum) exemplum in numeris adjicerc. 

Sit «quatio z,'— *82.*+ 1 7;^ — 10=0, cujus ra- 
dices funt 5. 2. i. omnes reales & affirmativa. 
Erit Jam 54X3> 17 & 289xt>8o : adeo ut fub 
termino ido & yio fignum 4" fcribendum eflet. 
Si radices cfient i. 2. — 5, unde «quatio Ar^-j-^ 
1x^^X^x^10=0 \ hoc in cafu, eftf > — 13, 

& ~> 20, ac propterea fignum -1-, it^m col- 

locandum fub xdo^ tertio termino. Quod idem 
cvcniret, fi radices elTent — i. — 2. -I-5, & aequa- 
tio a:'-— 2a;* — 13*- — io=pi vel ipfe— i. —2. 
— 5i & aequatio A;'-(~8;r*-|- 17^:4-1 0=0 : ut iplb 
oculi intuitu patet. 

Sic fumpt^ qu^vis ali4, quarumcunque dimenr 
fionnm aequatione ( ciijus omnes radices funt 
reales ) idcm expcriri liccat. 

ProbL 



66 De Ndiurd ^uuhmum^ 

ProhL X* An Rddicts ImfcJfihiUs^ inter jlffrmMi'- 
VM$ wl Ne^mvm Uutgm dignofiert. 

ObferYeatur Cgna termboniffl ia acqoatione» 
j(giut fiibfcriftii vsriMmihm^ ioiinineatiaoi. ToC 
eDiai Jtffirmativs fuat Impoflibiles quct fint bcrmm 
fgpwtvm vnriaticnes^ & tot negatiirae ImpoIEbileSy 
ifmet ipfirum /uccejpenes Jme vnrintiene. 

Kam ex mjpuaienum Generntiene^ tot lUat radir 
cea Renles^ affiroutivae vel aeeativae^ qoot font 
variatibaes vel fiKceflioaes flgiforum in d^ntiene. 

£t ex regula aUdtd^ tot fbat Jmfefibiles^ quot £g- 

norom infis Jcriftemm variatioaes. 

Ergo proot variatioaes ligaorum. Jubfcri^crum 
reipoadeiit vel variatioaibus vel fucceflioaibtts 
ft^poram fujfrnfirifeerum^ ita oritur iadicium ra* 
<hces Impowbiles^ Tel inter affirouitivas vel aega- 
tivas latere« 

Ut ia aaqiiatioae «*-— 4^*-V-4r*— iata:— 5Ar~4 

rr^c^ Sgfm Jubferift4 Tariaatia Ibnt 

-^- — -[-• ^ qoibiis (operius refpondeat 

— - -^- — >9 nempe terminorom ~4^% "^4^' 

Jam daae figaoram fublcriptorom variationes, 
diiiis ImpgibUes denocaiti:, & duat figaofum fapra* 
fcriptorum variatiooes tndicant duas radices Af^ 
firmmivM : ac per con(eqitens latet ifp -^*^-*^- 
inter affirmativas, five diiae praediAae 
jont Impoffibiles. Adeoqoe com fi^a seqoatio- 
Jitspropofitas (hoc ordine fc habentia) -^ — +• 
— « ~ — ^ indicant tres affirmativas» doaique m^ 
gativasi & doae eac affirnrativis uBpoffibiles funt ; 

fequitor 



ftq«tMr ra^Get aeqnatmiiis fic compataadti «flb 
ut MHM tantnm fit ^tn vel reMis aprmoii^ dna 
Jmf^ffikUis ctiam affiriiiatme> & dM Ntggsiws 

rtMUm 

VtoVL 3« nASpMimistufmfifis riidif$0^ dm^^n^ 
vis qusostitMe^ ^^ wtwnmcrt. 

Hoc eft dat& qottibet aeqnatioiic». aliam for- 
mare, in q/sA radicam taloces^ fint da^k qaanti* 
tate majores Tel mioores^ faioribasradicumaBqaa- 
tionis propofitae* 

fm^nar nlis hscegmts^vd^quMtitaUibitM^ 
dqmdi» rddici 4U/ismi$m$ msut^ ht cujus Uetm fef 
Htmt ^Bfu^iemm mvm Um erta exfr^f» fiJsregandit 

Ex. gn Sit aiqaatio /+-jy— ijjlf ~I9>+1<5 
—o^ &: fit mSa^j quMterndri§ augenda. 

fmuktMt x.= /-^4 /.. Xp— 4=/, imdc 



+ 3<^ 



MMI 



Summa xw. ijxB-J-^^xa— ixx— 70=0; ul» 
fa(Uces (<|He prius erant, i, 3^ — -z, ~5ir) }^^ 
qiatcniano aoftae^ eradaat $1 8^ o» — i, unl 
ftilicet eac negatiYis i^ affinmitiTam conTerA» 
Sed Qt ha|a$ probkmacis natwa, tiim & mntap 
rinanm iater rad&es inde flaintinm catioy mell-^ 
tts perdplantur, fbrmetur aeqaatio e]c qaiboA 

cunqoe 



L.&K!>K<i.. ■. 



*-Mtta«iipMMMMMnflbM 



6S De Nttur^ M^u^tionum. 

CQdqnte mdidbot, vit.. ^r-i^rro, j^-tno^ ifsa ut 



\y y — 4fc=ro, fit a^uatio^ cg jos ra- 



dix data quaatitate fr^ e^^.^gf* Sit augeada. Fiet 
' crgo x.'=3:y^n^^:. z.:^n=y'^ & fubftitucndo 
oritur 



' ^ln ' i '• ^ 






• ^ «« I 



Harc vero acqflatib broducerctiir ex inultipli- 
eatione :^— i^-^» in ^4-^^ff, adco ut ip(ius;cTa* 
lores ftlit a-]-nj & •*-i4^M, ac per coqfeqacns 
babetur nova aequatio, in qua fingul» radices 
inalorcs funt quam illas prioris, datd quanti- 
.tate n. 

jiffirmdtiva quse prius fuit a^ Jam evadit a-]-»^ 
& Negativa-U ctiam f\t^6-\-n'y qa« quidem 
majtnr eft quam ^ — ^, per n^ adhuc vero manet i/e- 
gMtiva-y fuppofito quod b ipfiim n exccdat. £x- 
preflio — »^4"^^ ^*^*;*'* ^/ ^uantitas quam — ^^, etiam 
fi per mhorem numerum eam cxplicari neccfle lit. 
Uti— 4^-3 vcl~i, cfr quid majus quam — ^4, 
attamen i eft mlnor numerus quam 4. Unde 
Stylo Cartefiano diceicmys, . r^^/zcf w jfk//iw (fic 
cnim loqui amant) eadem quantitate minui^ qua vera 
augetur. 

Si ponamus »=1^, tund aequatio conTcrtitur ia 
hanc, ;^i~4t— w^^o, vel z^a — «=o. Hoc cft, 
fi augeatpr Radix affirmativaj ijuantitoie Micisi Ne» 
gativa aquali^ EvanefikP illa mgativa^ & ^fer eo^ 
fequens atjuationis dimenfionee tmo ffrsibL minmn^ 
tur. 

Si 



't^aturk MjuAtionum. 6g 

Si n> h^ tunc — a^b — 2» figno ncgativo, & 
nn — nbA^an^ah figno affirmativo gaudebt, adeo 
ut radix negativa hoc pado affirmatrva evadat. 
Hoc eft, fi R^dix affirmatiya augeatur quantitate 
majore quadam ex ne^ativis^ illa negativa in affir^ 
mativam convertetur : & per confequens fi raaicis 
affirmativa incrementum maximam radicum negati^ 
varum.exeedat^ omn%s radices negativa in affirnfoti'^ 
fos iranfmutahuntur. ' , * - 

Si « < b^ tunc quantitas nnr-^nh-^-ai^atf^ fefn- 
per Negativa erit, fcd '^a^b^^iw Affitdativa, 
fib> ar^^-iri^ negativa vero fi ^ < ^-^iw : Sed 
Cafu mrovis^ vna radix e¥it affirmativ^^ & alteris 
negativa^ etiamfi in fripre^ negativa fit majpr^ at in 
fofi&iore^ affirmdtiva. ' . 

£x paucis hiice, facile colligi potefl; qiiid con;* 
Jtingcrc dehct, fi radix affirmativa minuenda elTet, 
vel e contra Negativa augenda^ quantitate aliqu^ 
data V i<^u^ etiiim in quijfliicamqae iUbliniiorum 
dimenfionum xquationibus : ut opus noi^ fit 
cur harum rerum explicatiofli diutius ihfilta- 

RIUS. - 

Problema hoc, ufibus fequentibus infervire p*- 
teft. 

< ■ • ■ 

Primo, t/£quationiS cujufilhet data^ terrhinUm^fe^ 
cundum auferre^ vcl potius cam in aliam a^uatio* 
nem mutare, qux termino xdo ^areat. 



\ 




7^ jy^ Nstura ALqudtionum. 

\Jt in pr»dift4 aBqoatione x^-^xx-^-mmx^n^i 
=ro, ubi ponendo x=zj\^^ refultat 

. Ut eTtnofcat teFmimis itius^ debet efle 39'~ 

2/f+»*=:0, hOC eft ^*— f/f=:r— w* TCl f^ — f/f 

J 

4 f i7=JAf— «riw,adeoque ^=f/±V|//--m»<. Hinc 

3 3 

cum x4 ? fcripta fit pro ;r, fcribi etiam debet 
*'"H'i V^ J /f — nim pro Jir in aequatione propofiti, 

ot oriatur alia asquatio, in qua deficiat Tertiut^ 
adfit vcroyecW»/, Tcrminus : Quod idem in Nu- 
xneris illnftrari facile poterit. 

Aliorum Terminorum (puta 4^1, 5//, &c.) fub- 
latio, a]dorum adhiic asquationum relblutionem 
poftularet j quae ergo ut labor inutilis mcrito prae- 
tereunda eft. 

Secundo^ ope hujus artsficii^ quo mutantur -(augen- 
tur nempe vel minuuntur) valores'radicum\ dqua^- 

tiones deficientes comfleri fojfunt^ adeo ut nullus om^ 
nino terminus ^fit ;, Et prasterea, ut aequatio ad 
datum • quemlibet humerum dimenfiondm af- 

furgat. 

Ex. gr. Sl fit xi^ — r*-|^zro, pone x^y-^a^ 
& hujus poteftltes loca poteftatum ipfius x qua; 
inveniuntur in acquatione propofita * & orietur 
Cubica^ in qua nullus terminus deficiet. Si defi- 

deretur 



r T .." ■■ ■ ■r~' 5- *yr 



deretur BifjtmdrMicd compteta^, multipUceiittir 
iiDgali tettniai oeqoatioais data? per ip&m x^ nnr 
de fit ;r^-t*^Ar*-f ^jf=o,& tum ubique fubftitua- 
tur y-r^ pro j^. Sic fi eflet jf^^jlc*;^ -*-*A**+f * 
~f=x5, & rej^iiiratUr ejus loco, alta OB0 dimcri^ 
fionum aBquatio, omnibus fuis terniinis gaudens; 

fcribacura:**i|54i>|c -^jc*^-rAr*~rAr=o, & foppo- 

^ nendo m==:j — w, fdbricetur ^qumio n&va ex lioc 
valore radids x^ prout poteitates ipfius asquatid^ 
njs incompletx dirigunt. 

Tmio^ Mtilis ift hae oferdtio ad ixplorandas ra^ 
dkos Imfojfibihs^ qkas re^ula fratedens tfflas at tt» 
latas intordum rolinqmt* 

\Xti fi z,'-^3</i/i^34'=o^ tentando radkes Im^ 
poflibiies fecundum regute praeicriptum, nulte 
omnino invenientun Scriptis enim (fuper ter- 
minis mediis) fradidaibu^ «quacionis naturas 

3 4 4 

convenientibus, ^* — 3<i-^;^ — 3J' = o, erit 

o> — 3^^, & 3i*> o^ — . 3^! ( =0 ) unde figaa 
fabfcripta Iioc ordine ftanc^ •+* + + "+" i adeoqj 
nulla concladi poterit radix impolTibiiis» 

Augeatur vero radix ^ ut fit ex. jr. ^— jrrr, 

ergOj^^—^/H-S^^W^. 

— jy» T"3^^=^* J^o^ liquet 
/^id^ 

qttod 3X9^1* i^cl if > 34^ ~3^S & ergo fub ter- 

mino 7J0 fcribi debet fignum -J— .^p^ compa- 

rando p(^4— .i8^'<<M'9^^ cum quantitate 39^~9 

i 3; . 

■ ?*^H'9A ( ^^ ^ft tertfam p«rte»^irJr4/rter* 

S miai 



I 




74 -D^ Ndtnrd jEquatioMik. 

mini medii ciim RtUdnguU terminorom otrinqde 
confifteDtiam ) vcl p^* ~ x^fd^-^-^i^ cam.pf4 
•— 27fV-4-27i'^, vel {ahjicUndo utrinqoe 9q*y 
4uUUnd0 1^8^*^^, & candem divid§nd$ per 9^*) 
oomparando d cam 31/^«-^'; fi ^> 3^9**-^^ f^taoi 
fttb i^io termino etiam lcribi debet fignum -^ 
iiallaque adeb erit radiir ImpolEbilis. S\ vero fit 
W> < 3^9 — 9^, eo ia cafu figoum ~ praedido ter- 
jnino fubicnbere oportebit, & tom ftatim appa- 
rebant dux radices Impoinbiles. 

Ergo manifeftom eft, qoomodo radicis Intre* 
mentum fumi dtbei^ adhoc ut radices Impofllbiles 
priHs iMuntts^ jam fi prodant. &t qoidem fi fiat 
9=^9 asqoatio in hanc formam (e convertct, y* 
~3/f* — d'=o^ nbi etiam primo afjpeAo doae 
impoflibiles deteguntor. 

Prob. 4. ty€quationis data radias^ fir datmn 
quamvis quantitaiom^ multiflicaro vcl dividere* 

Sapponatur alia qua^vis incognita^ nudtifla vel 
fubmuhifla {in ratione data ) radicis asquationis 
propofitx, cujus radicis, binc ortos valor novus^ 
in e)us Iqpum ubique fiibrogandus eff^ & fic con- 
flabicur a^uatio quxfita. 

Sit :l' — 42X-4 »»^-— /^^=^0, & ponator vz=:rz^ 

crgo ^ = r^, onde fiet p— — .H — ; — f '=0 i 

hoc cft doAis omnibus in r^v^-^rav^-^-rrmsv*"^^ 
=0. . 

Si exponatur quantitas r per ftumerom qoem* 
iibet Imcgrum operatio haec, cft Multiflicatio ra« 

dic£s 
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Di Ndtara M.faaiioMm. 7 5 

«itcis (xr) pcr eandem nnmeruQi: Si vcro r 
fit namerds FraBw^ tonc fit divifio ejafilem ra^ 
dicis z. per eundem. Hoc eft, radix v eft ipfius 
x^ multifla vel fubmtdtifla^ in ratione dat4 r ad n 

^;p. jfT. fi rasa, five ^5;= — , erit— — —4 



3 27 y 3 



—y,— o, vel omnibas moltiplicatis per 27, ^'^'t' 
34itw4-9»»v~27i'=o. Si r=f , vel «.=31/, erit 
t-j^.^nw-^-pttiv^f^^o^ hoc eft divifis omni- 



btfs per a7f v^— — + ~— r3=€>- 

3 9 27 

* 

Bx quibas minifeftum eft, fuod quantitates ccg^ 
nita in nova aouationt^ Jmt quantitates cijgnita dquar 
tionis datit relpedive dudas in fotofiates iffius quan^ 
titatis^ for quam radix multiflicandd vil dii/iden^ 
da ofi. 

Hatc operatio afni erit ■ ■ > 



Primb, ad faciendam quantitatem cognitam alicu^^ 
jus termini in aquationoj aqualem alictti alteri data 
quantitati quam quis JiHfingere velit. 

Ut fi loco prioris aeqattionis ^^^^^-^-atzr^-nnsi^ 
f^—o^ aliam poftularem, in quantitas cognita 
idi termini non efiet a fed d. Ponatur vzzzq^ 

vel «= — j itbi oportet determinare valorem 
qoantitatis q in quantitatibns datis aScd. Qua- 

V 

propter fubftituendo^ in locum ipfius z^ erit 

V* av* . nnv 



^ 



;;-l- — — ^'=0j. ?el «*— i«j**-j^»^^r— -f' 



S %■ f* 



r 



7« Di N^tani j£^ttmiu^. 

r=°- Jam oc %Mi»yr (jaaotius cegnita.i* 

ttfouoi dcbec elTc i, ergo ^=d, vcl ,=i., & 

ponMide — pro , in arqoatione ultimS, erit »'— 

* ' << *'~^=o, «naatio tn qni qoantttai. 
«igoitj 2« termini eft </, pront /,»f.r«»™ eft. 



'^'»= — , nnd» rcruli;abit xquatio »■ — , 

-f • ^. ... ■ . 



lf 



-V--U 



" »' 

mu}'i'"tcrminicft/'. 



o. ia qgj quantieas cog. 



S<,md,, H.C r«.m. ..,««,„„ f„«„i,,„ , ,,. 
»":«i> ftfiuB ., Tmo«« &„//. <i- fr.a,, 

Sit«i„„ip^'_.-/^|...._^_^ 5^^ ^^^_ 
Mde i = X, ergo ^■_^/, -j^_ji _ „ . 



ppi ipp"S'ji ^fgiws*»» i'i'!,»w * I Bii i iiwfipgipw^Pip^^-ip^sr^ iij ^jp^^f 



De NaturA M^uiLtionum: jj 

Si jah! quantitas ihdeterminata f eflet^Vf vct 
;hv> Ttl pWprdi fVprtl pWpi -&c. hoc «ft 

f^ P*i f>% f*» ?% &c. Tunc nnhes trrmni r^ 
timdes tffent^ hoc efl: i//> aon amplias in isqnatioae 
apparcrct. Sed hoc non evediret^ fi f exponen* 
da eflet per p. p\ f. &c. etenim tcrmim fi/j^ 

& -^ feiilper nianerent irratiohales. Flat 

ergo <] = V>» ut pote fimfticijptu* expreffionl, 
tMtii tfh. z? — ^' t* ^- ^* 4* t — ^» << = o, «^da- 
ti« <Ieitder4tsi. Ubi advcrtere oportet qnod 
(^aatitas cogoica idi terminl) Vp riialtipl!- 
ciftur per j, & a* (qaant. cogn. jhv; ficr q\ 

& -r (-terminu? ^tms) per ? : Eft eniia q*^f%^^ 

d 

In fjumerify Srt ^k"'— ^Va-j^ — A-«-,T-T-y «=5 ©. 

Hlc inVeftft^r ** f^^ f f, rf «= /, ; ^p vel f^^V^s; 
i|aibtis valoribos fubftittitis int arquatiotifc prior^, 
Orittir;^'— 3^t.^*-*9^^ — 1=0. . 

Propoaatu^ plterius «quatio in; termiais 

generalibus >?:' — mzz-^- ■^^'jk=::6^ & flt ea 

4[ fra£ti§mhus likeranda* Concipiator if^ssrz^ & 
rnveftigetar (^iiantitas r in hcmc finem neceilaria, 
futiiti prias qiiilrebstar qoffntims q pro t^Uend^ 

' . is 
jiffymetri4. Vropterca ubique fbribendo — loco 

S'3 ipfius 




78 De ^dturs j£quatiomfm^ 

' ipfias z^ erit (fk&k maltiplicatione per r^ ^« 

mrv-] — j^— ^ = 0. Hifcc pofitis permTiltaB 

fieri poflant fappofitiones, in qaibos omnibas 
BrdSimtes femw evM$fc$$n . Ut fi ftatoatar qoan^ 
titas r apqualis Mliew mvltifU qaantitatis d^ ipfis 
d Bc m interim mtmeris inregrii exiftentibas. Vel 
etiam ixrvt\rrr== d^ & » fit quilibet nameras 
imeger. Vei deniqae fi r = w = ^d^ & m per 
nameram integram exponatan 

Omnei ver6 modos qaibas hoc peragero 
^ais poflit, enamerare non fafcipio.' $ con- 
tingat ex* gn at fit m^zszd^ r fiat = las 2c 
habebitur a^aatio v^^^mwft^^-^o^^m^^o^ gk 

omni FrdEiiene tihers. In numerisj fi «.'— ^xx-^V' 
;c^J=o, nbi 3=1», 9=''» 2tf=iS 8=1^; pona- 
tar v=3«., & tandem rerultabit t/^»^9w-f-2tft— • 
24=0. Ubi iterum apparet multiplicatio qaan-r 
tttatum cognirarom datas aBquationb refpedivi 
per terniinos feriei contiou^ proportionalium. * 

Schol* Ex operationibos in hoc Preblemata ex« 
pltcatas videre eft, qoomodo «qaationes qaarom 
radices Slu^mtitases furdoi velfrdBoi tnvelvemt^ 
vei per Kumeros rationales & integiroSi toT&t\> 
rero msgnes & dijficiUs exprimantur, in alias £a« 
ciliores tranfmutandaB fint^ qn^rum radices luit 
rdtienaks vel imegri^ vel 'dat& quiUbet ^uanti- 
tate miaores quam frius. 

Prob. 5* t^^qumioms cujufiHfet rsdiceSy in earum 
Mecifrecm tranfmutMre^ hoc eft aEquattoneni 

fi^rmare^ cujus radices |iflt {lefjpwqe cadi^f 

cum dat« jequationis* . i . 






l - 



I - 
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ffit a^aatio x^-^ix^^iix^^o^^zo^ & iiat «.= 

;if, z^ z.* z, fc 

— i23«.4^o xl=6^ vel t'— fizx*~3^^+6~o=Oi 
2>4r(€ apquationi$ radices fueruat 4, 3» ^St ^^$0 
^uationis novae radices funt ^, 1, — 1^ nempe 
prioram reciprocas : qnod per fe liaaet, produ* 
cetur enim nasc asquatio ex muitiplicatione 
x^\=o^ X. — [=0, 2:-|-f =0, in fe invicem. Adeo 
ut hoc pado radix maxima convertatur in mini* 
mem^ & minima in maximam *, & in hoc exemplo, 
radix 3 in f & 4 in J, & —-5, jam fafta ~j ni- 
bilo propius accedit. Per hanc operationem» 

Primb, ^/Etjuationfs termino fecmdo Carentes Ced 
tereio ^audentes^ tranfmutantur in aliad^ qua quiaert$ 
I terminum fecundum haheant^ fed tertio cdreant. 

i' Jt ' A 

I Ut fi 4f»*Hh3i»»A— ^'=0, fiat ;r=sc, undex^ 

♦ ^^}!1" ^^^o^ ^ i4-3*'«/-V;c'=o, vcl«,'— 

— V * — — = p. 

" ♦ 

Secundo^ viciQim quas aequationes termino ft- 
cundo gaudent led tertto carent, h&c ratione ia 
alias convertaator, quas lecundo careant & tertiQ 
gaudeaat. 

Quod maniieftum eft ex ultim4 asquatione ;Ci*r* 
9^* * ~ ;7i q"« (fi poMtur ^=;^) crit 

x^ nfx* ' if * ' i^ »1 ' 

tfU»*+iw'jwi'=o- $4 Sic 



1 



.i*a * 




Sic etiam 8c Bi^qmJtmU^tj in quibis inmni- 
nntnr termini ymi^ & 4/1»^, non vero idm% in 
alias motantur^ quas terminos idum Sc 3^^^»« 
non vero 4110^ halleaot. Ut fi x^^^xi^-^Ax^ 




x>* — =0. 

Tertio^ oper4tione haud multum dijpmili dtquMti^ 
nes deficientes comfhri potervnt. Revocctur cnim 

HK^ugtio x^^^fx^-^qx-^rzzzo^ & ponetuj: X = 1 

i, quare- ~ -L^ -^, -r:=ro,hoceft i~;^ 

JL A 

4-ft*— r;c*=o» ergo 5;;*=^;^-|-r;c*— I, Qade 
partem utramque quddrando^ erit qijz!=fff^rr 
x.^-f-2pyf'-rarz.'— 2fL-|-f, q9« efr «qoftlio Bir * 
quadratica »«//<? termino carens- Idem in aliis 
praeftari poterit, imo & cum alHs ajfumftis foem^ 
fiatibus quantitatis insognita^ etiamfi non eadem 
facilitate, ' I 

Utiiy ^.^^y -H=o, fiait>= , qu^re 
— ^X H-.frro, adeoque i-^z.^-|-;u=o, unde 
i^|-z,xr=^z;% & multipUcando CuBice erit i+3;{/ 



■ j 



« » 4 • » 



i fl f I • T1 ' -■■----•■ w.^ 
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Probl. 6. t^naticnem ddtam QnantkMtti irrm^ 
thnah^s inv/ffvemtrfi^ in furif rationaliha exfjrimir^ 

idqoe in termtms: iIHqs incagniti& qtia; primo ia 
asquatione reperitur. 

uniBt fit aoqtaido.fecpicjis. jh-^x^rf-^raa Jam Mc 
dxMt fbat nioignitr cHverfe, ex qmbqsoportet 
apqttatioaem eompoflece, qiiar: tatiamalet dootaMt 
Poteftates iplius x. coatiaeat* In haBc fiacm io* 
mantv dno talorcs iocognitae xy ex aeqiiatiMibw 

&ppolii3tiis refbltaates^ nempe x^^z=^^ 
••./ = —— .^ V^~^— ^^i+r^ro, velV--2^ 

= i^-^, .• . multiplicando Gubicd — r— n x* — 

a^V4-3.«'*^', & quoniam ^/dx-^^z.^ fadftrubfti« 
tutione erit bht&lx ^^dx^sdxc-yyeWdx—c^i^ 

hoc eft, ' j ^^ . ^ * ^ =y^^'^r & • qnadrattt ffi-- 

mendo utrinqae , eritnffcrf^iScp^P?]* = dx^ 
dx^^fii^.j ae^uatio^T«<itfrinvwue 

5cibtf/* Si detur aequatip plures terminos irra-^ 
tionales involuens, tunc & plures erunt diver&' 
nominis incognitas. Sed t^oniam tot dabuntur 
asquationes, quot incogiiita?, ha ^mdatim extermi^ 
nari yffunt^ & £i,c (ad hujus exempli normam) 
obtineri asquatiaab omm qwntitate furdilibera, 
nec non in terminis incognitae pria6 dat» eic^ 
iircira. 

Probi; 




76 De NAtuTd jEpi^mui^. ^\ 

termjiii dthtt cfle ^, ergo ^~^| vel ^rr — , & 

ponefldo — pro q in asqaacione u1tim4, erit v^ — 
j nndd p'<J* 

dy^-f— — -v — ^=::o^ xq^uauo in qu^ quantitaa. 
cog&ita 2^ termii}! eft d^ proot imferatum eft. 

f 

Si loco prioris alia requireretur aequatio, ia- 
quft tertius terminms non elTet w fed/*; tunc fa&a 
Cut prius) novft aequatione, oportet ut fit nnqej-^rf^ 

f * 

vqI 5= -^ unde refu^abit «quatio ^* — 

— V* -l^/^v — — ,- = o. ia qu4 quantitas cog^* 
nita 3^' termini cft/\ 



• 



Secundo^ Hac ratiene aquationes (auandoque) ii- 

■ — ,^j ^ 



bcrarf, ffgimi €X Termimis Surdis & Fraihsj 
adh^ead, txfre0ion$s fMte Ratienales & Inte- 
gras ferduci^ 

Sit«quatio^'«— a:V/k|-4>----7-5==P,^ fiat ^fF-vf,^ 
ttnde — = :r, ergo — ~ — ^- - t- - — 7- = o, & 






^? 



\. 



Si 



r^w 



De Naturd jEqudtiomm: 77 

Si jatn qoantltas ihdeterminata f e(Iet==Vpvel 
Wp Tti pWfTfl fVpvcl pVfi t^c. hoc elt 

P*» f^^i P% 1^*» f *t &^- Tttnc 9mhes ttrMni^ ra^ 
tionMts iffent^ hoc e(t V"/^ aon amplias in oeqoatiofiti 
appareret. Sed hoc non ereniret^ fi q cxponen- 
da eflet per f> p\ f\ &c. ctentm termim qVp 

& -j- femper manerent irratiohales. Fiat 

ergo ^ = ^fi nt poie fimfHciftfn^ cxpreffioni, 

tttm tfh. zj ^ q^ z.* A- q* a xi^ij^ d^Oy «4tla- 

tio deJfderdta- Ubi advertere oportet quod 

(^asftitas cognita idi termini) vp rhnUipli^*' 

cfttur per q; & a^ (quant. cogn. itH) per q\ 

d ■ 
&: -rr (terminus ^tus) pcr q : £ft enim 9*=«V^^i 
Vp 

In numeri/^ Srt jr' — x Vyh — a*— » -r-r-7- t=3 ©. 

HSc inVcriitiir ^•'^ff, ^=^/7^ ^p vel^^s; 
i|uibus valoribas fubfbitutis in acquatione prior^, 

^roponatur ulterius «quatb in termiais 

generalibus z.^ — mzz.-^-- —^--ri^^^^ & lit ea 

^ fr^iembus lHeranda* Concipiatur ^Vissrz,^ Sc 
rnveftigetar qpiantitas r in hanc iinem neceifaria, 
fiiiati pTMis qiiitrebattar qoantit^s f pro nlUndii 

Ajfynutris. ihroptcrea ubique Ibribendo — loco 

83 ipfias 



■t ^ «1 fc-. -! — - ■■« t. 1. -- 



«jMi^ifaj 1^1 \ 1 
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84 T)t NdtMfd ^jttdtionakf. 

& rcdocen do a^—7f^K} — i»*=o, vcl ?i=:i«5-U 
Vi»^c|-i»^ qaa cft «qaatio Cubica fimplcx, & 
fcmper pof&bilis. 

Manentc a^uatione nt prius, li pon^mns x=: 
mm — zx^ orictur etiam fimplcx acquatio Cubica, 

. K 

& fempcr poflibilis. 

A t u «quatio fit *3— jiwwwj^-^rro, tum fiip- 
poncndo kT zxx^m m^ prodBcctttr irquatia qua 

poffibilif tanttun erit cum quantitas ni^ major non 
invenitur quam \ rfi^ aliter enim ertrafccndaciret 
radix Qjiadrati Negativi) ex quo coi!icladeretur 
«quationis datae tranfinutationem in ^mpUccm 
Ctibicam pmnioo ImpoffibiUm e^. 

Frobl. 9. t/€ipt4t$msmn Buftuidrmicantm fihfio* 
fnm oftfnd€r$ y frft qum rMt$(m$ m m dnm Qv^tka^ 
ticas adfillM dividi fcffim^ 

Sictit aJ<iuatibncs cMcd^ fecuMb f crminor ca- 
rentca prim^ ad aiquationem^ Qpadraticam ad- 
it^zv^ dcmde ad itqipUcem Cubicam interdum 
reducere llcet \ fic etiam Bi^uadratiCd quarum 
.iiniiUter abfit terminus fecundus, medlantc a^ua- 
tione Cuhica adfeda facile^ in diias^ *Qttadr4^ 
ric4y,adfe&as diftribui potcnmt» &.fic carum fa- 
.dice^ mveniri. 



quim inr hi^ 



enjplum ^dhibuit ipfe CartefiHs Geom^ Lib. 3. 
j^dg. j$. vh. x^^. fxx. dx. f*=o • vfel eam di^ 
ftinguendo ^ jSgarad libifum> vk xH^px*^ 
fA--|-r==<?. Didt Uie quod hujus loco Ibribi pofiunt 



. ^rt_ •i'Jorr.^-t„ 




Dif Natura Mc^hnum. % $ 



9 ^ 



xx-^yx-^-lyy^if^-^ = o, nimirum reperto va- 

%y 
lore qiiaotitati& jr, ope bujiis aequattonis Cir-* 

bicA 

m \ 



Ut Pateat hajus Regulas Fondamentum, fia- 
gantur dn^ ag<|u^ t iQfl C S Qmdrdik^ adfedae ex 
quarum multiplicationiQ eja^rg^t afquacib Biq^i^ 
dratica ejuldem form^ cum e^ qus^ prQponitun 
Sint ea? A:^+>;t+2:»o^ ac^f^-^jH-t/rro^Ubitcr- 
miaus yx habet ligi9.um pofitiYum in un^ ied 
nega|;ivum in altera^ co fine ut evane&at terint- 
m% yxi in aequatipne refuUam^^ quoniam x^ de- 
fideratijr io daid asquadone» Porro qoafttiute^ 
y^ ;;, &t/, figillatiminveniendas funt, Qempc;;& 
u in terminis ipfitts^&quantiutum^co^nitariun, 
& jr (fi modo id fieri poflit) per aequationem cu- 
bicam prasdi^m. 

Jam mukipL A'Ar-|-yAr-|-?=o 
per xx^ y x' \ -v=io 
prod. x^z. ^ty 

<k>mparetQr hasc cum asqaatiofi^ datl^ x^*^xx 
«--*^x4-r=:o, id efi; asquentur ii termini in quibus 
eacdem poteftatesquantitatis^A: iavemuntm'. XJh- 
de 1«^, ^— jy-^-w— --^ ,•. ^+tts9>~f j. 2^° vy 

^j.y 




tf 4 ^ Niaurk M^uUloiium. 



SX hiicc ut invcniatur ^, eft-? v= :l — y 

t y 



nndc quoniani v=:. } T f ' ^ i crit v = 

ij; — ^T"^ Adco ut 

< & V, fint i;y— if 4-x*ijy~i/'^' * P^^ 

confcqucns aequationcs Quadraticae quas principio 
finxcramus, ad cas ipfas quas ipfc dclcripfcrat 
Cmefius rcdibuot 

Scd h«c nil proftrnti niC fimul «quatio dcte- 
gatur ad inveniendum valorem quantitatis jr. Ut 
crgo talis obtincatur, multipiiccntnr in fc inven- 
ti valorcs quantitatum v ^z^ &: produaum po- 
natur acquale ipfi r (quoniam cx prhjs diftis cft 
) id eft 

t2 



& cquationc ordinati orictur 
y~2|r/2I^^;>'*-gf?=o , qu« ipla cft cubica 
quam fcribi ctiam mandavcrat Cartefius. 

Hanc vero invejtigatUmm addito excmplo, in 
Nvmeris illuftrabimus, ut mcthodum praxeos tam 
utilis ac jucundae clarius percipiant Tyrones. 

Sit x^^i-jxx — lOKm^zzo^ aequatio propofita. 

PiS^ dux asquationcs \xx^yx^z.'=:^o 
Qpadraticas ^xx^yx-^-t^o 

-Equa- 



-.js* ■* .. 



Di NMtard Mi[uaiimttm. 

jE^aatio cx haram V — ^ +«,> 
xnaltiplicatione rcfol- ^ ^xxj^^ 



«7 



taos 









Terminos daarom Bl 
qoadrat. acqaat 



•20 • 






Dao valores qoanti- 
tatis V fibi matno ae-] 
qaati 



v= jy— 17+^ 



'••jy--i74' 



y 



Inventio qaantitatis%:::^i^j^i^25 

X. ex daobas valortbas> ^ i^^ ■ ' 

ipfias V J ^ 

Qtiantitas v reperta ^> 

ex ;c per ntramvis «- ^^^V'*'^:-:^^^^ 
quationem 

-nz o i7y4->^-f2o __ 

y^ilD^^Oi ot pnas. 



•' 



2y 



tTO' 



T 



f 



Produanm ~v«. ipfif ^/ 2y" , 

tf vel — r «qaatuiB,>::r5, .-. reducendo & fig* 
& mde orta aquatio \^na mutando, /—3^* 

4-^313/^ — ^400=0 
..... . ' 

Invento valore yy ez bac aBqaatioQe Cubica^ 
viz^ yy=i6^ rd J=4, daa Quadratics primb 
p(^tae fic deteri^nantar. Erit z. ( z ryjy-yU 20 

xy 
= V — 8 — V= i~» ) = — 2, ac propterea 
^ix-^^yx^TLT^o trxx^/^irri. Similiter 

^ C =/ — i 7 >^2o _ 8--^i2**"JL_""i-r^JL N 

27 "~ 2 2 "^ 2 2 / 

Jam aequationi^s ^•44x^-2=0 , radices funt 
V2— 2, & — 2 — V2, 11«. esnt copukitit catH x 
& in ^ mtttoa dadas gefievabtiiit ip&tt oquatio^ 
nem Ar*-)-4Ar-|-2=ro. Itefti asquationis xx — ^4«-*- 3 
=o» radices funt V'?-]-^ & 2 — V?. 

H« c!^g<5 erunt quatttar radices «quationis da- 
t« ' jf^^-^T^^^^^^oar^-^cro, cum ipfa producatur 
per mulciplicationem x^^^-a^x^x per xx — ^ — 3. 

Et ad hu)us^ Sorempl» normam in aliis qui oc- 
corrant Cafibus procedeiidum eljt. 

SfW. (ad duo ProblemMta frdcedentia), Qt^an^ 
do Radi)? cqiiationi«> Cabicas transfarmattt^ fojfihi- 
lis tff, daae ex radicibui acquationis primo data 

faat; lOipttfiibiks. • Sed i&a JmpoJfihiU ex.ftente^ om- 
nes trei hufus^^cjuanonisradices funt Pojfibiles. Por- 

ra fi dat% asquatioius Biquadraticas, quatuor ra- 

dices 






'^" ■ ■ y .' — 



in. ^L Pi^^mr 



radices fo0hUes finty tum seqottioaib GnUcii^ 
(methodo oftenfl generatae) tres radices 
ctiam poflibiles erant;i adeoque ea ipfa in sequa- 
tionem cabicam fimplicem aanqaam n-anfmu- 
tari aat ejos radix tali modo obtineri po« 
terit 

Prcd>. 10« Linn^s^ anra ipios ttu^hmt ^qMmimnm 

Inutiie non erit nec a propofito tlieaiun, prt* 
a^oam ipfofn Problema aggrediamor, hanc ob- 
lervatiancuiam praemitttere. 

Si MlicujmdqMtionis T$rmini rofftQpve multiflicen' 
tur ftr Indie$s PwufiMs^m in£Pgnst4t rsulicis^hoccpitcon^ 
tinuofidt & non minmin iffdoquatiomquam in omnibm 
hifce froduBiSj rddicis loco fubrogetur quamitas^ qus 
MmUcMm A0irsiMtivmetm maseima fit nmfPf i Pifo 
fwod sihimo m^bio ^ique ^amit^ j^ffxma^' 
tiva. 

Sit asqoatio QuadrMtics^ GgpK quomodoconqac 
aSeda^ , 



XX 



+* 



*— *4tr=:o. 



MiiltipIlcestQr fiogali termini per je^poneates 
|)OtejQ:atum rjidicis ^^ hoc mod9 



jc^ — dx 

2 I 



itb 



erit 



^a^vn^rmi 
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crit prodadom 



.» 



2*' 






Pone jam qaantitatem pota 4-{~i quas iplam 
radicem affirmativam ^ excedat, loco x per to- 
tam dBqoationem, & per iioc f{K(um prodoAom* 
Tom qoe erit aa^ZM-^^^M^t^it^taJ^b — bM=: 
qoantitati affirmativM^ fimulqoei^-l-i—^-i quan- 
titati affirmativae aeqoalis* 

Sit etiam acqoatio Cobica. ; 

Si moltiplicentor termini per ihdices poteltatom^ 
x^ hoc eft per Progreffionem 3. 2. i. o, orietpr* 
frimo 

34;-.— lif '-|-46 
— ' 2^ Jf — ^ J 

4- 2C — i6c 

& hojos etiam terminis refpeftivd do6lis in ter- 
minos progreffionis 2. i . p, ori^tor fecmdo 6»t^ 
24~2i64=^2r.* iSopponsitor a ommumradicmmaffir'' 
mativdrum maximd ^ & lcripto if-^-t pro x per t6« 
tam asqoationem &.per doo inde orta prododa, 
crit, ' , . . 



n- 



i^« 



^ 



De N4turd JEquAtionum: o i 

^Y^a^Xc^c^-ba-^-hA — ca — ca ^bcm—^hc \-ahc 
r=i Quantitati 4girfn<^i!!iT£;, hoo eft, -TCjeais mem- 
bris quae fe mutua' deftruunt, erit a^J[~2d^i^c 
— b^ba-{-ac^c— Quantitati affirmativa^ qjapd 
patet, cumfex hypothefi a^b^ /. 4c >k, a^>ba^ 
ergo tota expreffi^^aflkmajiva.elL .^; ' . 

2^- Similiter S^Hf^-l-Sr^l^.!— 2ir — 2164 — ib 
-Y-lca^-lc-^-ab — ^c— J^ fi ve''^*-j-44Tj-3 ^b-^ib 
"l-ic-l-ac — bc= quantitati affirmativa. 



3^'*'. 6^-|-:6~2/|— 2^— 2r, hoc eft, 44-f 2C+5 

•— 2^= quantitati affirmativse. * ' v 

Adeo ut Perrpicuum fit, 'quantitatem jiffirmati* 
i/4ttiorituram ubique, tum in ipfa aquatione^ quam 
in Prd^ttffiV mddo praefcripto generatis. 

ynde e contrario, quantitas ea quae in locam 
IncogmtaB^radicis ftibftituta, facit omnes hafce 
TutTrms t(R k^tmdAxvdiSi maximain radicerii Affit^ 
*mmivam tfeeeffhje fuperabit* ' - - 

Et minima omnium earum quantitatiun qu« 
hoc efficere valent, unus eft ex Limitibus squa- 
tionis quflcfitis ; nempe eft titnes ex parte radicum 

Affirmatifuarum. • ; - . . . . ^, 

> ; 'E( qitc.hoc ^it, quando figna in Jocis aiternis 

mnt^Atx^ per.omaes Jbafce. fiimmas^. ;eft..j3iiter 
-i.imesi.i%e q»i ft^t ex parte radicam neeati^ 

varumt \ 
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9« De Ndtmrd ^uMticnum: 

Hiibe pdfitis addaaitiir ia cmnplaia aBqaatio 

Mttlt ^ t I o 



▼d diTideiido ptr jr, teliflqdtiir« 

Molt 2 I o 

Prod. «^* ~ 34* 



i.«*«i 



Tcl ctiiim dividcndo pcf ^ 

]am inqaireadtts cft nvmcrus, qui ia omnibos 
iofflfilis (faUtiU n0i4tii) lcriMBS loco jt, rdioqQat 
^ j^m^i^fWr hoc cft cttciat, «t quod rcfal^ 
tat £t Affirmativuffi. ££ quidem sum^os 
tentando s i ulquc ad 14^ compcritur rcmjQoa 
ibcccdicre* ^ 

Iitunbnec foccedet, fi i^ponatur pro4r. 
Erit cnim , tf AT •— 34 = 84 — 34 sE ^ 50 

j^\^,^*^^^^i»u**.3 jo*=l744»^33 3«^-75^^ 
rrr-^tSi^ liikii^ QnOHiiai ll^p «lcima pro* 
vcnit ncgativa, idcirco limes major cft qoam 

14* 

Scribatur crgo i % pro at, & tum erit 

tfx— 34 = 90 — 34 = + S<^» & 

3AVC — 84*+- 54 = ^7S — 5^0 -h 54 = + 219 

vt 
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De NsiMrd JEpiMtionMm. 9^ 

3375 •-. 3825 -t- 810 — 350 = 4- 10. 

Qpapropter cnai pofito «=^159 orietiir ia 
omaibns fainitus pnedidii nomeros affirmatims» 
erit ipie nameras 15 Hmis qutfitm^ hoc efb 
maxima radicam affirmatiTaram mMJpr. 

Notfsdiim Vero qaod etiam fi appar^ai^ tres 
radices affirnatirae in hftc aeqaatione, do* ta« 
men ez ipfis fant Itt^^ilis kdeoqae SBqoatio 
xKm nifi onl radice, eaqoe affirmallva earpli« 
cafailiseft. 
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C A P. V. 

De ^rohlemattmi Matura in Genere^ 
■ ebrumjue variU 7)iJiin<^ionihus . 

i 
I 

Rimo loco conftdcranda eft ( utpote maxime 
univerfalis ) Problematum diftinaio^ m Dt- 
terminatd &c Indettrminata. 

Prioris Generis funt, quse vnam tantum foluti- 
onem, vel qucndam determinatum folutionum nu- 
merum admittunt* 

Problemata Indeterminata funt ea, quibus Innu» 
mera vel Infinita Refponfiones^ falvis eorum omni- 
bus Conditionibus, adaptari queant. . 

Horum frequentia occurrunt £xempla, tum 

Arithmetica tum Geometrica. 

Ut fi quaereretur axmeTnsInt^er Quadratus^ 
qui dividi poffit fincfraftione, per 3, 4 & 5. 

Vel fi poftuletur Triangulum Reaangulum^ cu- 
jus tria Latera fint Rationalia^ hoc eft (compara- 
ta ad invicem ) ut Numerm ad Numerum. 

In hujufmodi quxftionibus, determinationes 
qux deficiunt fappeditare femper licitum eft per 
quantit^tes pro lubitu fumptas, eo modo quo o- 
peris procefTui maxime expediat. Sed cavendum 
jie in aflTumptionibus, extra limites quos requirit 
Vel patitur natura quaeftionis, vagemur : 
Quacftio . ( etiamfi indeterminata ) conditiones 
quafdam habere poteft, qux eam re^ingant^ & 
intra quofdam limites quafi concliidant. 

Erobe 






De ProblmAtum Natnra^ &c. * 95 

Probe diftinguendas funt condltiones qns r#« 
firingtmt tantum^ ab iis qux abfolute & plene dt^ 
tirminam* 

Uftti porro erit conGderare, quod barum qnse- 
llionam folutiones iaterdum adeo perfedae fint 
& generales, ut onlnes Cafus Poilibiles compre- 
hendant. Interdum vero magis anguftx ac im- 
perfedas, ed de cans4 quod licet innumeras refpon- 
fioues exhibeant, non tamen omnes q\xx exhiberi 
polfunt, vel forfan qua^ propofito maxime infer-* 
' viunt. Diftinguendum ergo efl: inter folutionem 
vtram & Ibiutioneni perfcQam. 

Sed ut ex hifce Generalibus ad particularia & 
magis ucilia defcendamus, explicanda elt Proble- 
matis Indeterminati, fenfus famofior atque no- 
bilior apud Geometras. 

In Geometria^ Problema Indeterminatum efl:) 
quando pandum aliquod qusefitum, quo omnibus 
Froblematis conditionibus plene fatisfit, iQdifle- 
renter fumi poteft per certam quandam extenfi- 
onem, quaYumcunque dimenfionum ea fit, five 

iiinea^ Suferficies^ vel Solidum. 

Et: hac ipja extenfioy cujus fiogula punda ad li- 
bitum accepta, Problematis conditionibus fic fa- 
tis dabunt, vulgo nominatur Locus^ ^ hujufmodi 
Problemata Localia^ hoc eft, ad Locum fpedan-^ 
tia. 

Locus oritur ex inopia materiae five conditio-* 
num in Probkmate, qua fit ut tot aequatiohes non 
fuppeditentun^ ' quot requiruntur quantitates 'in- 
cognitae. . Ut fi ex. gr. duas fupponerentur quan-» 
titates incognitx in aliquo Problemate, & adim- 
fletis omnihus ejus conditionibus^ ex iis eduCi poflct 
materia pro una tantum invenienda ^ tunc una in- 
cognita neceflario exprimeretur in terminis alte^ 

T 4 rius 
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96 Or PtfMmutum Nslm^M^ && 

rriTi, Ac dmmmm qnutitatiim. Adeoqse Mm coi 
(iit loquiiatur) aoa Te^poodot itisfotk flBqaatia^ 
fumire licet ad arSitrium, & inde tot diveriM vi^ 
lores iaTcnire pro dtvM incogaitt qoot hmc ad 
libitum fhnpts placacrit affingere. Et cnm hi 
valores Infioiti eflfe poflunt, Infioita tttam erimt 
psBda^ per qoa Probkmatts coodttiones accnrafec 
impleri potenmt *, hoc eft^ pro talia PeobleBiatis 
iUatione, proYcaiet extenfio a €enmtris L^ems 
communitcr appettata* 

Locus in Genere TwifU^ clty nempe Locits ai| 
limdm^ ad Suftrfieiim, ad Midtnau 

Idnts ml LimMm eSL, qaando Poadnm Proble<- 
mati iatisfaciens, repericor io qaadem lima^ Siifc 
wlta fivc furad \ id)ae proptcr defiBftam «mus 
tnmnm fomdiiianis, qax defidcratar at Probkflia 
pemsvs dstsrwsimtmtt eradat* 

Ruribs Lscns tuk Limsm^ poteft ttk Qusdrt^ut^ 
viz. Simflex^ PUnus^ S^tidus^ Sur^SsUduty hoceftf 
flufifU0ss*SMdus* 

Simflsx^ eft qoaado poadam ProUemati latift 
&dcnst reperitur ia Linsu RtSu^ 

Pluuus^ cam ideip inTeqitur in Circuli circum* 
Jtrtmia^ 

^olidusj qoaodo ia alla alia Goniieftioae prcter 
Circolum, nempe toI ElHffif f^ifsrbtU^ Pmuhltt^ 

SuTrSsUdus^ quapdo in conra Gsnmris fuferimris 
feu magis rtfm/iQ/rir^^oam faat QtmSs^m^ 

Qpidam 
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Qpidain fime nnmertQt ttQtasi Lociim 9U^ 
Solidim &' Sar^foUdam, ibb Loco ntad 
inurim comprehendeAtfii tam Limmm riH^tm^ 
qaam Grcnli drcumfiremdtn* Sed bacc diYerfitat 
ad verfat podof ^peftat qoam ad res^ & procid- 
dsbio f ne oQo errore Tel pericnk^ Locns FUma 
vd ad lineam r^Bmn ateodi, vel ad ftiQm CSm»* 
Imm reftrtngi poteric 

PorrOy quod attinet ad ^fumicmts, qaibas Im4 
hdc exprimuntar, ubi Locus eft SimfUx nulHbt tt^ 
perietur in as^tioiie, Qpantitatnm incognlta^ 
fom itl aUqood frUuBuwi^ Ttl Pmf/km aliqna, ol^ 

tra Primmn lett Simpnimn* 

Pro LocD Flmm & S^iid^j ftipper kabebitnr in 
«Bqaatione vel Qpadratum miiut ex iocoenilis (nt 
in PMraboU ) vel dmbmrmn QMsJratd (ut inJS^i^ 
fi^ Gnuh & /ffpivMd) ▼ellbrian tantom refisn^ 
rmUmf fob ii$ ( uti fit in squationibus ad Hffmlm^ 
Tm txitri«ra»pertlnentibas) fed nnUo in Cafo 
( boc eft, p0j2^ rmbiSiomm ad paiflk^mm trnmvms^ 
OQod/emperintelli^ debet) reperietur ultra Q90* 
^Zbiitsai Tti (qnod Quidrmo aDqoipoUet ) Flmmm 
iiib duabas QjikntitatSbas iocogi^tis* 

Quando Locns eft Sur^foUdus^ Quantitatnm io- 
^nitarum PrmtmSM qoasdam Tel PoteftateS|Ufqoe 
adjTet^) ad^Teltf, ad7Tel8,C^. dmunpi^ 
mt aflSirgent, fkoat Lima qaac ProUemati re-* 
fpondet, eft vel Soimudij Ttrtii^ Qnmrti^ &c. d* 
mris. 

Hotandnm enim eft qnod LtoeaB cmrT«? in cer* 
ta Gtimd diftin^ni Iblent, per adqoatioaea oiui 
exprimuat rekttones, qnas puguU fim futa^M ni|- 
bent ad fuuElM limM cujufdam rd&4t^ Sic ut quan*' 
do haec aeqoatio non ultra dnas dimenfione& ai^ 
icendati curva, cujus natura per eam exprimitur) 

Primi 
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9S De FrcbUmMtMm NAturdj &c« 

Ttimi Gtneris efle didcar ; Cum ad 3 rel 4, J 
Samtdi^ com ad .5 irel 6j TntH^ & fic porro 
^ad Infimtoin. HaAenos de JL0ca ad ZJme^ 

M9ft» 

LOCQS Md fuperficiemy e(t qiiando dudhis tondim 
tiwmhm deficientibos ad pondi alicojus Proble- 
mati iatisfacientis determinationem , pon&um 
illud fumi poterit per cujurdam Suferjiciet excen- 
fionem, nempe five Flan^ five aliquo modo 
Corvae. 

At Tribm eandition^us deficientibus ad ponAt 
quaefiti determinationem) Locm in qoo illod re* 
peritor eft SoUdum quoddam *, qoodque tel fub 
Plnnis^ Tel eurviSy vei i»f Arm fnperficiebust iiique 
rel tertttinatis vel indefinite extenfis, concludi 
pocerit. 

« £t hinc apparet asquatiohes (ad quas perdo- 
contor Probiemata obi Locm eft vel ad fuferficiem 
vel adfolidum) Identicas efle debere ; hoc eft tales, 
ot coiKlitioni^s exlecutis & fa<Eia redudione de- 
bita, ona eadepn^^ sjuantitas ex utraque aquationis 
parte inveniatur ; adeoque hujofmodi quxftiones 
reipfa Propofitiones feu Theoremata etfe. 

Cum enim, Loco Linea exifiente^ Una tanCum 
conditio deficiat, ex natura xqusitionis refultan- 
tis indeterminararun;! altera alterius eXprefiio- 
nem ingredietur: id eft ^er Infiaitos valores 
unius ad libitum fumptae, totidem valores alteri # 
competentes, determinari queant. At ubi dua 
deficiunt conditiones (ut in Loco ad fuperficiem) in* 
cognitarum una in altertus terminis nunquam ex«* 
primenda eft : aliter enim una tantum deliderare- 
tur conditio utquaeftio fit determinata^ 6c fic Locus 
non elfet ad fuperficiem fed ad Lineam^ 

Nec 
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De FrobkmAtum NAtura^ &c. 99 

. Kec. fiiniliter, tribui conJiMnibuf . deficienti- 
btis, obtineada erit exprellio unitis iacognitas 
in terminis alterius^ fi enim hoc fieri pofl 
fet, duac folummodo conditiones deficerent, 
ac tum Locus non ad folidum ied ad fuferfieicm 
oriretur. 

- KeceOe eft ergo^ terminos in liifce asquatio* 
nilras Jta (e{e difppaec^, ut esJem ^uamitM, (qux 
CUCique illa fit) ex utra^ue parte Aquationls ultime 
reperiatur j & pra^terea nihil. 

Omnis enim acquatio talis erit, ut per eam 
quantitasa]iquaincognita'yel foterit vel nonfoti^ 
rit exprimi ^ ac proinde horum una eveniet in 
aequationibus pro Loco ad iuperficiem & ad fb« 
iidum. - • 

Sed horum locorum naturac repugnat, utquad* 
titatum indetermin^tarum una per alteram expri- 
meretur; quoniam pauciores conditiones eo ui 
cafu deficerent,. quam porum ratio defiderari 
jjatitur. kt propterea nullo modo exprimendas 
funt per aequatio^ies quas refultant Quicquid 
cnira exprimitur, per quaptitates vel Datas vel 
Indeterminatas exprimi. necelle eft: expreffiones 
vcro Data five Determinata ab hoc ncgotio pror- 
Tus afohorrent* Qportet ergo ut quaatitates ita 
ie tollant utrinque, ut nibil ultlmo fuperfit nifi 

Idemphi iffi Acpjude.' 

Hacc vero omnia congruis exemplis lUuftrabi- 

, mus, cum de Locorunr Inventione ac ConfiruBione^ 
eoruQique ufihus quihufdam haud ita vulgatis^ alibi 

^fufius diflferemus. 

Miffis er^o ?xohUm2Lt\%: Indeterminads^ Quot 
fint Problematum Determin4torum Genera, Jam 
videndum eft. ' , 

H«c 
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loo D0 PrctUmdwm Nsttffd^ i(jc^^ 

. ^xc aatem in qwtaor QalTes prioribas con^ 
fiioiles, vulgo dUpelcaot Geopatrd i niminim in 
^mflkis^ FtM4^ SoUda^ Surfolids Yel Uno^id (tltaL 
q^oiDufiUdi appellutur.) 



SimpUx eft id Problema, in qao poftqnam _^ 

tio mtimas fabierit redadiones, qoantitaariji* 
COgnita tUtrs mutm Mtntnfionem ttott sfemdit ; 
qne ad ejns C&nflrulHonom neceflariflB fant 
twSireSd lima. 

Problema PlMum efl:, qaando Xaqaatione ad 
ibniiam fimpliciiGmam perdudft) qoantitas iat 
oognita ad (^nddrdtnm duntaut ycl do9S dimcii- 
fionet 9&exmt ; & ccnflruBio (id cft Solutio G^m^ 
metricd) perfici poterit adhibendo reSai limMS^ 
circmhs* 

Solidum vero, com perafti reduftione, & tttt^ 
tati quouiq, tentari poterit^ quantitas incogoita 
ad trcs^ vel ad qudtuw dimenfiones aftendit» 
ipfaque ade6 inveniri, five dfustio eonfimi baqd 
queat, nifi adfaibendo circuhtm flt aliquam fefHo^ 
nem conicnm. 

lAmdre vel Surfolidum^ com qoantitas incog* 
nita invenitQr eflle dimenfionem 5 vei tf, 7 vel \ 
9vel 1Q9 &c. in aeqoatione ultmm irrcdiwilrili i 
cujus ergo conftruftio, (praster circuliim) curram 
Generis Secwidi^ Tertii^ Qudrtij &c nttcfirio 
poftttlat. 

Hinc Problematis fimflitisj unics dator fitutie^ 
lUuti^ noA |^or«s qiiam dmd, ntQ Solidif qnam 

^udtumr^ vscSurfMdi opc ctrculi ^ conrs geflcris 
iecundiy plures quam/ex, 6cc * 
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Modm generalis confiruendi &mnia^ro- 
llemata folida reduHa ad JEqmtionem 
trium quatuorve dirnen/iomim. 

♦ • . * ' . •• 

"CEKGeometr. G ARxai, •Z.i^.ni./».850 

EOftquam compcrtum cfl: Problcma propoC* 
Qttenttrr; id Q^atlfftto^^dratum afccndat ; 
fivc non altius quam ad Cubum aflurgat : potelfc 
iemper radix ejas invcniri pcr aliquam trium Co- 
nicarum rcSionum, quxcunq^ illa tandcm fit ^ 
aut ctiam pcr ipfarum particulam aliquam quan- 
tumlibct cxiguam^ ncc adhibcndo nifi redas li- 
ncas & circulos* Vcrum fufleccrit rcgulam gc- 
neralcm bic adducere inveniendi radiccs omncs 
ope Parabplae, quandpc^uidem hacc aliquo modo 
cft fimplicifllma- 

Frim6igitur tollcndus cft iccundus jCquatio* 
nis prbpofitse tcrminus, nifi jam ante abfuerit, at- 
quc ita ^quatio reduccnda cft ad hanc formam 

;c> = ^ 4pz.. ^aq. fi incognita quantitas trcs 
tantum dimcnfiones habcat \ aut ad hanc 

zj^-zr.^ afz^z. aatjjz,. a^r^ fi quatuor obtincat 
dimcnfioncs \ feu fumcndo «pro linitatc ad has 

x' 2= * fz.. q. z,^ = * fzjL. qz. r. 
Dcindc fupponcndo parabolam FAG |am dc- 
fcriptam cflc, & axem cjus cflc ACDKL, latuf- 
quc rc^um a feu i, cujus AC fit dimidium, & 

dcniquc 
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104 f^nefii^sfiu ExMmfU 

t€t«<ceffl:mBcirad«iii cfeicribere FG^ cb^ ft» 
SNdhiMter fit AB^ fi JEqwtio tafltiiiH OAUm 
ftierity hoccft) fi aoa lnbeittar ^naatftas r. jMb 
fif Imbeitwr^ & qaidem figoo ^^adfedfl) opor- 
tet nkefias in hac linea ABi prodnfta tttrinqo», 
ex una parte famere AR=r, & ex altera parte 
AS=lateri reAo parabola: quod elt =3 i, defcri* 




ptoqae circolOy cajas diameter RS, erigere AH 
MrDen^Uailarem ad AQr. auas occorrat huic circu* 
JK fSSif ^ 1^0» fflnd Sfrtn et i»r 

^oociraiter M^ FHG tiMSre dibtc QK)d 



MMilikHhi 
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fi wn» babeatar— f, oportet infaper io alio dr- 
colo, c«ja« diameter eft AE, infcribere AI = in- 
redt« AH •, itfrentnnKj; erit panaum I, per qood 
prino» circolos qoxfitns FIQ tranfire debet. 

Ubi ftiendam, oupd circulus bic FG fecare vel 
taa^gepe poffit paraboiam in j, 2, 3, aut 4 putittw, 
a qiiibas & ad axem demittantur perpendiculares, 
habebaiicw omaes £qoationis radices tjim vent 







quam falft* Kimiram fi qaantitas 9 itt adfeda 
figno ^^ verae radices erant illac harum Perpen- 
dicalariam, quas es: eadem Parabolae parte, qua 
eft E circuli centrum, reperientur, utFL-^ & re- 

17 liqua^. 






io6 Qaejliottef fea ExempU 

liqux, ut GK, eruRt faXCx. Sed contra fi haec 
quantitas? notatafuerit figno— , vcra eruotil- 
^at, qux ex altera fLinC parte, & falfx feu miaores 
quam nihil, qux ex parte tlla ubi elt circuli cea- 
trum E- £c denique G. hic circulus non fecat 
nec taiigit Parabolam io allquo punclo, iadicio 
. elb ^quattoneni, nnllam admittcre radicem ilve 
veram lire falfam fed taatum imaginarias. A-* 
de6 ut )ixc regiiU omniam qux quis exoptare 
qucat, & generaliflima fic & perfediflima. 

Quorum quidem demonftratio admodum fa« 
cilis elb. Etenirh fi linea GK, per conftrudio- 
nem banc inventa, vocetur ;&, AK eric xz,, pro* 
pter Parabolam, in qua OK dt^bec efle ^media 
proportionalis iiiter AK .& htuS redum^ quod 
cfl; I. Deiade, li ab AK auferam AC, qua; effc 
i, uc & CD, qux cll^ f, relinquetur DK fea 
EMzx — tf^iy cujas qvisdratum eft 

t» — p2jL'-'i.z.-^Bp'\-\p-\-^. Et quia DE feu 
KiVIcft i<j. towGMfit t-f-i_?» cujus qundratum 
cH z^-\-qx.-\-4:ji}y additlfqne hifce duobu&quadra- 
tis, habcbitur t*— -fx.s,-|-^i-^-iff-f-i/)^pJH-t» 
proquadratp liaex GE, qaippt qua: buis eft tri* 
aoguili rc^Dguli EMG. 



Sed. 



fro Mquittion. Qubicis affe^k. 1#7 
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Sed quki hacc cadem lifiea GE ell: femidiame^ 
ter circuli FG, pdterit ipfa aliis adliuc terniinis 
cxplicari. ISIimir um fi ED fuerit \ q^ ScADip^ 
^)^i, EA cVit A^rV-iPttirtiy Propter an- 
-♦tilam rcadm ADE. Deindecum AH fit ihc- 
lii l^rbportfoaalis Inter AS, qu« eft lySc AR, 

U a quaf 



loS QuitJtiQnts fiu EximfU 

qiiac cft r, crit ipfa ^r. Ac dcniqac, propter 
angQlum rcAum £AH, qaadratum cx HE fea 

EG, efti^gi-lyi/jp^-i/^i-i + ^.- adtJ^ ut ha- 
bcatur JEqoatio ioter.Jianc fummam. 2^ prxce* 
dcntcm. Eadcm quippc quaci V. =.* ^{-fz.z. — qx 
-\^. Undc confequ^ntcr liquet^ invcAtam li« 
ncam GK, quafr nominata fbit z*, ^quationis hu- 
los eflc radicem* Qpod crat demonftrandum. Et 
fi calculum hnac ^d onmcs alios hnjus rcgolx ca- 
fos appjicucritis, muUiAdo l^na + 8? — , prout 
opus Wgety codtm*,modo ad quxfituni pervenie- 
tis } fta tttillis ditati&s iikunorari non fit opus. 




Si ttaauc Joxta haic rtgrfatti inter linjpas 4 & 
w uWt m€dfasj>roportioMlwmVc^^^^ ne- 
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pro jEfuatioff. Cubicis dffeSiis. i o^ 
xno IgQorat^ poneQdo z. pro mia, elTe ac ^i ad ^ lic 

ZJL Z.Zm Z^ 

jc ad — , & — ad — ; ita ut habcatnr JEquatie 

inter ^ & — , utpote, «.' = ^ * 44^. Dciade de- 

fcriptJk ParaboW FAG, una cura fcgmento fui 
azis AG, quod eft J 4, fcmiflis uonpc lateris re- 
Ai, erigenda efl: ex pundo C perpendicqlaris CE, 
asqualis l q^ atque ex centro B per A delcribcn- 
dus circulas AF, ut obcineaatijr FL & LA, daa:. 
medix quasfits. 

Similiter & dividere velimus angulum KOp* 
iive arcum, portionemye circult ;NQJP in tires 
xquales partes ; 11 fumatur NO^;:! pro ra^io 
circuli, & NP=f pro fubteufa arcus dati^ ac 
NQ.= J2: pro fubtenfa trientis hujus arcus^ cx- 
furget JEquatio x.^ = * 3 ;^ — q. Etenim iuftis 
lineis NCL OQ, & OT ; fi QS par^Jlfla fiat 
ipfi TO, patet, qnod, iicut NO eft ad NQ, fic 
NQ. fit ad QR, & QR ad RS i adco ut» cum 
NO fit I, & NQ^, QR futura fit «., flt RSz.5. 
Et quia tantum RS feu 2.* impedit, quo minus 
linea NP^ qu^ efl; 9, tripU fit ViXi^t^ NQ^ qw 
eft X, babebitur 

qzsz iz. — ^ z.\ vel «.*=:* iz — ^. 

Deinde defcript^ Parabola FAG, in qua CA 
iic sequaUs femifli lateris redi pdacipaUs, fi fa« 
inacur CD :?= i, . & pcrpcadicularis DE = i f s 
fecaSiit circulus FA^, ceatro E per A defcrir 
ptus, hanc Parabolam in tribus pundis F, g^ Sc 
G) non iittmerato pundo A, quod efl: ejusver^ 
tex* Id qaod iadicat in bisic ^quatioae tres ha* 

U 3 bcri 
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iio . j^ejiiones feu ExemfU 

bcri radiccs, nimirum duas GK & ^i^ quac vcrac 
iunt, & tcrtiam, nempe FLv quae cft falfa •, at- 
que cx bifcc duabus veris minorem^^ illam elTe, 
quam pro quafita linca NQ.ftimere oportct. Al- 
tera cnim GK, sequalis ell ipfi NV, fubtenf« 



• j 



» » 




tticntis arcus NVP, qui cunj reliquo arcu NQP 
totum clrculum complet. Falfa autcm FL *quar 
lis cft duobus hifcc QN & NV fimul fumptis, 
quemadmodum ex calculo facite eft viderc. 

Superfluum foret fi irififterem hic aiiis excm- 
plis in medium afrercndis^ cum Problcmata om- 
Dia, quse non nifi Solida funt, co reduci poffint, 
ut hac rcgula ad conftruftionem ipforum noa 
aliter indigeamus, quam quatcnus infcrvit ad in- 
veniendas duas mcdias proportionalcs^ aut ad di- 
videndum angulum in tres aequales partes.* Quod 
cognofcetis, confidcrando, ipforum difiicnltatcr 

femper 



l 

i 



fTO jEqudtion. Cuhicis affeSfis. 1 1 £ 

i%mper £qaationibQS, qaae ultra .QiiadT^to qua- 
dratam non adicendunt, comprehendi polFe \ & 
omnes illas, quas ad Qaadrato-quadratum adfcen- 
dunt, reduci pofle ad Quadratum, ope quarun* 
dam aliaram, qustantumad Cubum adrceodunt^ 
& tandem, harum fecundum terminum tolli pof- 
le. Ita ut nulla earum fit, quam ad aliquam ex 
biicc^ tribus formis reducere ii(^a liceatt 



«•!=*— f^ + f- 

x.\ ■=.* -\- fz. '— q. 

Si autcra habeatur x} — ^^ /^H"^» regula, cu- 
jus inventionem Cardanus cuidam, Scipioni Fer- 
reo, tribuit, nos docet, radicemefle ♦ 

Quemadmodum etiam,fi h^beatiir ^'=*i-f ^i-y, 
& Quadratum femiills ultimi termini majus fit 
Cubo trientis, quantitatis cognitae penultimi \ fi- 
miiis ferrtie regula nos d ocet ^ r^dicem efPe 

m Unde apjparet, qiiod Proplemata omnia, quo- 
rum difficultates' ad ^quationem unius cx hifce 
duabus formis reducuntur, conftrui femper pof- 
fint, ut Conicas feaiones adhibere non fit opus, 
nifiad extrahendas radices CuWcas ex quibufdam 
qaantitatibus, datis, hoc efl:» ad inveniendas dijas 
ipedias proportiphaies intcr hafcc quantitatcs '& 
uhitateni. ' ' '\ 

Deinde fi hab^tur ;c*=*-^pz:^-^i & Qjia-i 
dratum femiflis ultiml termini non fit majus Cu^ 
bo trieatis» quahtitatis cognit» peaultimi termini*, 



r 



112 Qttdfiitmes feu ExemfU 

fopponendo circalam I^IQPV, cu)us feoiidiame* 
ter KO fit V<^^ hoc efl, media proportionalit 

inter trientem qaantitatis dat« f & unitat^ ^ 
tom etiam fupponendo Uneam MP huic Circolo 

tflc infcriptam, qu«fit— , hoc ett:, qui» fit ad 

alterdih quantit&teitt diUm f, ut elt nnitfts ad 
trientem ipfius f ; dividendus tantum eft uterque 
arcus NQP, NVP in tres aequales partes, erit- 
que NQ., fubtenfa trientis unius arcus, una cum 
K V, fubtensa trientis alterius, acqualis radici quae^ 
fitsc. 




Deaique fi habeatur ii^VV?^~?>. fti^pp^- 
ncndo rurfus Circulunl NQjPV, cojas tadiofs NO 

fit Vfj; 8c in quo fcrii>ta NP fit -^: erit NQ., 

fub- 



A*£ar.. 



fre ^UAtion. Cubicb dffe&is. 1 1 $ 

fubtendens trieatctn arcus NQP> una ex riUlici^ 
t>us qoaefitis : & NV^ fubteuden^ trientem arcns 
>IVP^ ra4ix altera. Saltem Ti Qpadratam femtf* 
iis ttltidii termini noa excedat Cubutn k trieote 
quantitatis cognitx penultimi terraini. Etenim 
n ma)us eflet, non poflet iinea l^P bific Ctte^ 
lo inlcrrbiy quippe qua^ diametro ejus major foret. 
Id quod oftenderet, duas veras radices hu)U$ 
^quationis nonniii imaginarias efte, aec ullani 
realem extare praster fallam, quas juxta Cardani 



regulam foret 

/ V, , I / t iili l i I I 
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Cxterum notandum eft, modum hunc expri- 
mendi valorem radicum per relationem, quam 
habent ad latera certorum Qiborum, <fuMiim 
tant^m coatentun ^ogaofcitQr, neqtiaqtiam lifi** 
gis intelligibiiem/ neque fimpliciorem eflc, quam 
^ exprimaotur per relationem quaiti habeitt ad 
fabten(as certorQm arcuum) feu Gircuti pottio^ 
Btim, qtaarum triplum eft datum* Ite tit CiM.^ 
carum ^quationum' radices iDie omaes, qu»^^* 
Gardani regul^ exprimi neqaeunt, «^u^ dare 
aut ettanfk darii^s per modum bic proppritam 4&i 
primi poflTmt. 

Si eniffl, exeiftpli causft, tadicem ds>g»oJfeefe 
arbitremur hujus ^quationis s:' = *-|^p«,»^-^: 
quia ipfam compoikam effe fcimus ex duabiits 
lineist quatum una eft latus Cubi, cnjtfs conteiH 
tum eft fumma, qoaei conflatur ex i f^ & ^^ fa- 
tefe Quadrati^ cujus contentum eft \{jq^^^f\ 
& altera latus alterius Cubi, cujasconcentmft^effi 
difiefentia qua& eft interif^, & latus Q.uadirMij 
cujus contentum eft^gf — i^yf (quod iilud otn* 
ne eft , ^utKi ex Cardani regda Rddifcimus); 

Dubi- 



" «1 



XI4 QueJHones fen Exemftdy &c» 

Dubitandum noa eft, qain aBqoe diftinAe aut 
ctiam diftinftids radix hujus z.' = * -|-^t. _ ^ 
cognofcatur, fi ea confideretur inicripta Circulo, 
cujus femidiameter fit Vt/^, in quo pro fubtenfa 

arcus intelligatur, cujus tripli fubtenfa iit ~* 

f 
Quinetiam hi termiui prtoribus illis multb mi« 

nus fint intricati, & qui etiam multb brevio- 

res reddeotur, fi peculiari aliquft notJk ad expri- 

xnendas hafce fiibtenfas, quemadmodum fit no-> 

ta ^ C ad cxprimendum latus Cubicum, uti ve- 

limus. 



£t hadenus de methodo Cmepdnk^ propriis 
Aiitoris verbis defcriptft per Ckriflimam D. Pdffet 

Ex doabus autem confiderationibus, re^la h^c 
fro Confiruendis ProbUmatis Solidis^ Autori in men-* 
tem venire potuifTet \ unli Al^tyrMcs^ altera ez 
G€^metria deprompta. 

Si cnim 4^irculus ParaboU occurrat quatuor in 
pundis, & ab interfedionibus perpendicuia ad 
* ^xem demittantur \ erit fumma earum ab uni 
sxis parte, a^udlis fummx reliquarum qus ab al- 
tera parte ax.s exiftunt* £t fi forte Circulus Pa* 
rabjlam contingat^ tum dufla ordinata i funSto con^ 
ta^iu^ duabtts reliquis pmul fumptis ssqualis erit* 
£t hanc proprietatem non modo ad Parabolam 
perciaere, fed etiam ad Ellipfes, oc Hyperbolas 
interfeAas i circulo, vel aliis fcdionibus demon- 

Itrat CeUberrimus Geometra J)e La Hire^ Lib. 5. 
Se£l. Conic. 

H^c autem Parabol» Proprietate bene perlpe- 
d^, fequcbatur inde, quod fi radices Negativa & 

4^r. 



fro jEquatioa. Cubicis affeStis. 115 

'^ffirmativd alicujus «quationis fe matub deftrue* 
rcnt, vel li fumma Radicum Negativarum Affif- 
mativarum fummas asqualis eflet ( id f ft, {ifectm* 
dm dqvationis t€rmin$is tollentur) tum iftiusxqua- 
tionis radices per hujufmodi Perpendictda^ ab in« 
terfeflionibusad 44fm ParaboU demiffa^ accurat^ 
explicari pofle : adeo ut ad Regulam fro confiru^ 
flione abfblvendam, nihil amplius fupereflet, nili 
ut detegerentur Pojitio & Magnitudo iftius circu* 
li qui Parabolam ita fecaret, ut ordinatas ab ia- 
terfedionibus dqftaeiy dat» asquationis radices ex« 
plicarent. 

Hic vero circulus Pofitione 6c Magnitudine cog- 
nofceretur, fi centrum ejus Pofitione daretur, &; 
prxterea Magnitudo Radii ; Hoc elt, fi reperiri 
pofiet, quo Radio^ & ad quam difiantiam ab axe 
Farabolae eum defcribere: oporteret. 
. Hunc in finem linex AD, DE, EH, EI, ut 
prorfus ignotx confiderandae efient, & earum va-» 
lores in terminis cognitis dats asquationis inve** 
iiiendse* 

Sit AD=x, DE=>'^ EH vel EI=^, KG=z. 
( ut antea )• 

Tum erit AK=— , DK^ EM=— --x, MG 

a^ ■ , a 

=H">j & ?««• confcquens EGf ( = ElVH-i-MGO 
— — ^ '\-xx\yy-\-zyK-\-zA ( = EHO -vv, 
rel aequationem reducendo & ordinando %^= 

--^ayy 

Comparetar bsc cam dat^ cia&libet seqoatione 



1 1 6 • ^ajliones feu ExemfU 

^*=+4yT^^~^4^t4-^V, at cx terminorDm homo- 
logoram collattone fequentes an]ualitates orien- 

3. 44W— WI4XX— 44jy= iiV, ••. w= ^i-^ Ar:r-^- 
jy, & fubftkuendo valorei repertos ipfaram x&y^ 

Hinc jam patet qood pro linea AD famere o- 
portet ia axe Parabol« tf-l-if, fiye dimidium 
Lateris Re6ti ana cum dtmidio quantitatis cogni* 
tse i^ terthini aeqaatioois, utpote figno pofitivo 
hic aSetfli. Praeterea longitudo ipfius D£ (qoae 
centmm determtnat) accipienda e& aequatis fe- 
WiflTf qoantitatis cognit« termlni 4'* • 

Ultimb RadittS EH Tei ^ talis efle debet, nt 
'cJttsQuadratam fit ^ualis Quadrato line^ AE 

( = t^^^-i^p-HfH^??) ^^^ ^^^ QjMdrato quo- 
dam quod «quatur reftangulp ^r ; -mmirum iii li- 
neft AB produAa Tumere oportet ex nnk parte, ^ 
pnodo A)longitudinem ipfius rJ& tx alterl longi-» 
tudinem Lateris Re£H a fivei,& fjciendo lineam SR 
ex utrirquecompoiitam, Diametrum Semicirculi, 
ex prsedifto punfto A, perpendicularem AH eri- 
gere ufque^ad feaiicircul£i.m, qu;sergo linea AH, 
itiedia proportionalis erit inter duo diametri feg- 
inenta) adeoque qoadratum ejas ipH redaoguio ar 
aequale, unde linea EH dat magnitudbem Radii 
qu«fiti* 

Si yerojC|uaiitiCas r figno negativo adfe&a fu- 
iflet, tunc inveniiremus^y::=xx4-'>'>'-^'', adeoque 
quadratum radii qu«fid acquale d.ij[erenua Quadra- 
torum a lineis AB & AH. 

Ex quo difcimus, ^jiiod ftante priore conftru* 
ftioae^ & ddcripto fuper Diametro AE femicir- 
culo, oportuilTet lincani AI ipfi AH asqualem ia 

co 
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eo coaptare^ & tpm circalunj centro £, (at pri- 
ns) Radio. verO EI defcribere. 

Si quaotlus f^ fiagatur oihildcqaaHfi, vel pe-' 
nitofi abeiTef tom ftquatio convertecDr in Cubicmt^- 
& proiad^ eiu conftruAio fic ^cillioi^ dedncicnr. - 

QyOQiain«*r=o, .•.f»=:*a:-l-^, =AE 
conrcquefls circulus per Terticem A 
tranGre.de bec. 

Ec hxc funt qfue in methodo CmrttfM. 
rum Problenucum coaftniflioaein reqaii 



Hioc Tefo ooofeqaitur atit met{)o<l8S b 
Problemata conftroendi, tn qtia tJ^rpeo 
interfeftionibns Ctrculi ^ Parabofa! den: 
ad iffam Axtm^ ied ad Diamtttvm qusiid 
ajti ex Paraboiic mtBrt PsraHda cftVref 

Siteoim «qiratiD r'-^«— f*'— rA-»-T 
ot mQf Cdrupmi» conftruatQr, totUtur 
^d$a*- ponendo nitmram z=*-(-J^, .*. x- 
quo obiqae fubltituto pro x^ oritur 



U eft, ablatb tenniou r ri n tr adi fl o rU fl 
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riS Quefih^esfeu ExempU 

Ergo Cartefii linea verticalis AD^ conftat cx AG 
five i, & qaarftitate — /i f — % dewfum t>onenda a 
pando C : & Normdis DE» hf^-^-^^Jf^r fumen- 
da dextrorfim a puado D, pollto r > ip^i^f* 

Si ducatur linea Parabolam taagens in yertice 
A, & iu ea fumatur diftantia ^p ad desttram axis 
partem per^ue hujas finem linea axi paratleU 
protrahatur, erit pars hujus Diametri exterior^ 
viz. intercurram& tahgentem verticalem inter* 
cepta=3t^^^* (utpote abrcifla ofdinatas Jf refpon- 
denO Quapropter fegmentum Diametri, curvam 
& lineamDE^r0^/f/£F4;», int^rjacens, aequalis erit 
AD— ,^,p*s=H-,VH4— i]s/^w^K+ip'^Q«aBeft 
O. Bakgri Regula pro fua linei verticali determi^ 
lunda,^ in hxt as^uationis formuld. 

Denique quoniam DEsa «^^-^-i^/^n crgo di- 
ftantia inter punftum E& Diametram prasdidam 
necelFario elt awiualis li^J-Hf/^^H^iPJ Q^«iti- 
dem elt Autboris mod6 memorati formula pro 
inveaiendli fua liuea tranfverfa five ad Diametrum 

Et ex hifce duabus^ conflatur ejus Regula Cen^ 
tralis^ live r^gula reperieadx locum centriy unde 
drculus delcriptus, per verticem Diametri in C«- ^ 
kicis acquationibus, at per puadum eodeni modo * 
quo prius inVelftigatum^ iji Bicjuadraticis tranCens, 
m tot punftis Parabolam fecabit, quot realcs 
vquatio radices habuerit^ 



Rogandus eft Leftoti^^^ut pauca haecquas fequuii* 
tnr, ad Loca infra nQtati ia ApfcnUice refcrre 
dignetur. .;..•" .... 

Ad Pag. 38. Lin. i3*..Poft verbum ihvemrey per- 
eat hoc modo. 
^ Vcl 



pro JEfUdtha, Ca^icu i^eSifi 119 

Vct tx «qnatiotie qu£ refultat, aliter iaveoM 

poterit exprefno^quaDticatis; in termiHis ipCus v, 

fed per feriem (et(i uaicam, tamcD) fflultooiagis 

compofitam & perplexani- 

Ad Pag. 41,. Lia. 2. Poft h%c verba unele p«i» 
VfiT, adde fe^Btia^fed doo ctiam modi czpri- 
ineadi qaanticatcm^ perv,&»^8/f« llc alicer ob- 
tincri poflbnt. 

Qjioniam i-Ly'— tJj-v', •'* i-{-y=s 
habetar^ per feriem potefliatum ipnii 

Iterum, i^-jp" = i+i?, •'- i-^y~ 
indc reperitur altera ferics projr. . Qi 
fcriebus inter fc jequatisj habetnr aeqi 

Sed [palo v»/tm ResvUm Generatem 
adhibere, ideoque per Metkadum fro et 
diee ex ^cquatione Infiriita fempcr pfOced 
in cafu addufto, poflibile fit fine eft, j 
TheeremMii Bimmii rem perficcre, 

Aliad vero exemplum hibet adjnn 
dentibus, ex quo magis elucefcet ufus 
thodorum ia (eparandis & exprlnaei 
tabas incognitis. 

Nam in i'"* a^uatioae, ope Tj&^eri 
tiKomii (quod etiam Landato 0.]ttA 
mus) elevacar feries loSnita «'/-ffJ^H 
Poteft.». ' > 



Qiidflionts feu Exempla^ Src. 
btde per alteriifn TlKpr«Qia (pro «rtrahen- 
lioeexxqaatioQelaSflitJi) habetar «. in Itrie 
tft Pocelbttam ipfius y. 
rfus eodem plan^ modo tx V fBqaatiooe h 
-l-j*', Ccc. =:'ct.-\'dx:^fi^^ &«■ crprimitur 

^ cain fiabeatur x. per dtias leries Infinitas 
Oa, nempe Poteft^tam y & Vy habebicar 

lillcw «X af aqoat- ^+V^r^'. *c* ^ 
tr*-^nwi', h.cy exprimitor y in ^, gp pc r 

:9uat,>'*-H'^';-t-f*',&c.-^4-rvVl-/i'',6£i'P 
lU-. ctiam «ia v* C^v^proptrr per duas (e* 
tfficiHsiiijibttS exprimitw * tumia/ tBip ia 
eaictw aJtera cqjiatio qi4 ^?' /wkm« tftVr 
ttetur ui termiois iprius v. E.C (S[ diialiM 
feriebus totidera ralerei qu^otixatis/exhi- 
)us, oritur scijaaup 4etHmia»Ca qu« 4iaaib> 
riOefl^fmpmirw:. 
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